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- HẦM SỐ LƯỢNG BIÁC ` 
| VÀ PHƯƠNG TRÌNH LƯỢNG BIÁC. 


_A - KIẾN THỨC CẦN NHỎ 


..1- CÁC HÀM số LƯỢNG GIÁC 


D Tập xác định cũa các hàm số y Z si và y= -6o$y Tà lR, R. Tập giátị của chứng 


tò Tập sóc đụh của hàm số y= tan: là Đị = RA ... của hầm số ï 


"y=oor la = R\(krlke Z3 Tạ giá của chứng R 


2) Hàm số y = sinx là hàm sổ lẻ, hàn Số 
ÿ = tạnx và y= - cotx là hàm số lẻ: 


=doer là hàm. số chấn. Các Ni số : 


? Hàm sốƒ: É)—› là hàm số tuân hoàn nến có sốT z0 sao cho: 


.. z 


`... T<8w/z+7 “G}. 

.. SốT dương nhỏ nhất thoả mãn điều kiện đó là chủ kì của Hàn số Ki 
Các: hàm số y ='sinx, y = cosx là hàm số tuần hoàn với chủ kì 2, ` 
bi YP ; Bi y cơ à hàm số tuân hoàn với chữ kì... 


- 2 -CÔNG THỨC LƯỢNG GIÁC. 3 Ai cố 


Ụ. Công thức. lượng giác cơ bản ` : 


2. 2 . sinx 
si x+ cos2x = 1ÿ tạnx= - ¿.COEX= đ 
". Di G — 
: bội 1. 1-: QàY cá „sẻ c<S 
: [+tan=== cR ¬"_  a VAO ham 


cos. # 


“ 


2) ˆ` Công tác cộng ` | 
can AI vn _ si Œ +) = sim osy +ooersiny 
šï'sinœ& ~) =sinx Cosy — -€Osx siny. 
: .€oS( + y =cosr coSy ~ sinx siny vi 
ma nhg vo n2 vi cosŒœ - ~y) =cöRxr COSỳ + Sinx siny. 
SN... sàn „ tan +y) = tanx +tan y' : 
` 1~ tan xá} „ 


thnx: taÿ` 


tan ~ =—— 
nự - TU 


:3). Công Đúc nhân đi - BC Í 
sin2x= - 2sinx cosx; 'cos2x '20o2y- ~sinx= =2cosx— 1= =Ì1—2sin2x; 
2tánx  - : :  .i nh 

: 1-tan2x ....- ° _—. Nc và Tnn 
4. Công thức hạ bậc ` hết ch vụ 
'siny= 1-eos2x b àrP - 
Ta... “`... 
ti" Công thức lệ ác tích thành tổng 


Đi Ð 


ˆ'sinx siny=— 2 Isosdrty)— —. -»] 9: 


siñx toy = h khö+ 3) : giờ. —]: ni 
_ cos .= =ất ". 3) # cos(x -3): 


na ni Công thức chế đổi. tổng thành đích. 


_ it cố cay co + _y: 
: ˆ sinx+ sa =2dn ZŠJ(oy2 } Z Sinx —siny = 2cos” TsinŠ—# ; 
Ề ì 2 nhện `. s2 2: 
. €OSX + cosy = _ĂĂ= —_ Sụ °dx „copy = Ki XUEX EI : 


l 7) Địa biểu thức asinx + bcosy @& + bễ # -0) về dạng Cang + đà: 


C=ủ1a quá - 2 số sao cho cosz= Tuệ 


b) Z “ “S0 
: 2£ `. +8 


Tm- PHƯƠNG TRÌNH LƯỢNG GIÁC CƠ BẢN mẽ. 
« Các phương trình sinx= : , VỀ COSX = 'ứn YÔ nghiệm khí li > 1 và. có vô: số 
_ nghiệm khi ml < 1... l ; : ẫ 
".a..— + K2n 
+ Sinx =m<© 
x=7t- z+k2n : 
_YH | <LA the ?n Gó hệ lợ #= "arsin). Sự số 


: Ề xe œ+ kồn - 
` & COSZ=im œ 
vân ° xe-ø+ kèn 


với |m|'< ly và COS ơ= = (có thể lấy z= Z aoCOS/n): 


s tanx= m€»x= đ+kn, với ang= 'm (có thể lấy ự= Arctann). 
` _.e COEx= in Œx= z+km, với toigr = m Có thể ly #= scoitn), 


: _ IV- CÁCH GIẢI MỘT sốt DANG GPHƯỜNG TRÌNH LƯNG GIÁC ĐÔN GIN 


ˆ Tang da Nai Dung, EU) lộ Shệ: -Cahgn 


. | Phương trình bậc nhất hoặc bậc. hai đối với | Đặt ấn ph ‡= c#e:: 
7œ). trong đó #) là một biểu thức lượng Ƒ 
giác nÀO đó. Đan) 


| Phương trình bậc nhất đối với sin x và cosz. Biến đổi vế trái về đạng ` : 


asinx + beotx'=c(đ + BŸ#0). ` :,- ˆ_. | CsinG + 2) hoặc CcosG + /8. 


của Phường +rình thuần nhất bậc hai đối với | Chia “hai. vế -chó ' ¿os2z GWới. 
Si và cosv côi TỦ | eosx # Ö hoặc chia bai vế | 
asin” % t+ Đsimeosr +: coosÖx= ỐC: . | chỏ sinx (ới sinxz0).r- 


- @ +?? Cà z0) 


: Phương tình dạng. : - : ; Ặ lề, Viết đ = đ(sinˆx + cos2x) rồi 
đsin Ôr+ bún coœ + ceoŸ x=d. --] đưa. về. dạng phương trình 


thuần: nhất bậc hat. đốt với | 
Í' ginx và cosx.: : 


- 4ˆ "2 +ể uà, 


14, 


'#t CÁC HÀM SỐ LƯỢNG GIÁCS. 


“Chọn phông 4 án đúng trong, bốn phương á án: đã _ S Hong" mỗi cân sau : 


3) Hàm s SỐ j= "Em 090 đi không, Xác. -độht tại: 


-)320:, m „4 ty _8)x= 0vàx= _ 


'x= kệ, keZ; _ hy xe “in k€Z, 


- b)Hầm sốy= _ €OS%— 1 + Í con chỉ xác định khí „ 


làn (À)x3l+in k7; này _Đxe lÚ;. HN s TP 


S 4Gxrk : * c2;- „ 
_9 Tp xác nh cha 
vi ()R\UImlte Z} 
-ORALE vkeZ)ii - ĐIRV(SỗIE€Z). 
_ 
_3)Hằm sốy= -cosrtin đoạn [—.; cả Đà 


So D) Hàm số y= sint trên đoạn [ mãn 0]; 


“HẠ, 


_®E x2n| t8: 


Tìm gi tị lớn nhất và giá tị nhồ nhất ca: vẽ 


2n ty 2 HỆ 
2” 23 40g th 


© Hàn sóy = in tên dam [>Ã tT: 


Giá sử ke Khoảng J, tầm số vy= sinx. và à hàm Số. bóc co§x: có đấu không đổi. 


Ỳ, 4) Nếu trên ⁄ bai hàm số, 5 đó cùng c đấu thì bầm số này đông biến khi và chỉ khi 


hàm. SỐ: Xkia nghịch biến ; #hat lòtu . — 
ˆÐỳ Nếu trên Zhai hồn ¿ số đó khác dấu mỹ hai hàm số :đó Hoặc cùng s đồng biến 


: "hoặc cùng nghịch biến. 


- 1-4. Tập bảng: °biến thiên của 


17. Chứng mình rằng các hàn) ( 


.) Ác hàm số y= sim y = COSX — —1 trên đoạn [ = Liên x; sa 


Ð Hồm sốy= 2n t2 yên đoạn mm CỐ h 2n; 
.e) Hàm yn c0 +) ademÍ—E Tin ẽ. 6. £ 


: _ Lễ, 5, Chứng mình ảng số toi nến sứ +7)“ = shr với mợix € E phải có đng : 


T= - kĐn, k l một số nguyên nào đó. Từ. đó suyi Ta số T7 đương nhỏ: nhất. thoả n l 


. mãn m sHÓ +7) = si với mọi x€ Rlk2£ Dê ni số HaíN hận Sổ ` 


"tuần hoàn với chủ R 2n). 


16. Từ tính chất của hàm số vẽ = - Sinx và hàm. số tuân hoàn với š:chủ 8 2m, By „tăng ' 


_ minh rằng :- 


ậ 3) Hầm sốy = Asin(2x + 2+8 A4 B,ø2, 2: những hằng số,ÁøZ Ö l một“ 


_ hàn số tiên hoàn với chư ã TT! nộ 


2m 
BỊ 


b) Hàm số y = -Á eos(Ø x+ bán Đ, Ø; z l thông bàng số Aoz0)1à 


một hầm số tuần hoàn. với ¡chu c2 =_. 


D§ 


"sau đây, l hàm: số 'tuận hoàn tìm chu lây và LH 


. tính chấn lẻ của mỗi hàm | Số: 


: á) yÖ sin22x+ £y xã Ñ hi ng, 


e)y =cos2x+ sin^x. vn 


41. S. Chứng thỉnh: Tằng số: là SỐ: dương T7 nhỏ nhất: tioả' mãn điểu Xin: Với ˆ 


mọix€ ) Bị Pg -+RHIkCZ] nt6r+7 CS) rộ Te9, và nh +3) = tanx 


tức là hàm số v= tanz lệ hàm số tuân hoài với chủ kì nN 


1 -. Từ tính Ha. hàm số }e tan là hàm SỐ 'tuần hoàn với, chu; kă+, bợ chứng 
-s.: . mình rằng : : _ 


-a) Hầm số y = TA taox+B(A, B, 2h những hàn AØ 0) hàm số ân 


hoàn v‹ với chủ kì ——~ 
bị i 
_B) Hầm sổy= cotzlà hầm số tin hoàn với chư kì. lò Đa 
: 1, 10. Chứng minh rằng ¿ các: hàm SỐ sau đây là hành, số tân hoàn, tìm nhu Hà óc, Ề 
. tính chấn - lẻ của mỗi hàm số: mm... 


16... nh 
= : Đy CT2 Tp tan 3, 
`: 


111. Xết hằm. ty -Ash(2x + 2+ Bà, Đ Ø, „4B nhe hp số, . 
` 


: 12. Chó. biết rằng -hất đồ Thị s sau mi 1. 1, & 1. 2): là đồ thị của kiến số, có „ n 


- dạng y = Asinø x- 4 œ1à những BE số). tuy xác định 4; ø- cho mỗi 
.: hàm số. F ` 


TH YN : lói  Hình2 ` 


. 113. Cho biết đồ thị, Œ.14) s sau đà đề- thị R 
.hầm số. ' 


= Asin + 3) +PB B(A, pB ,ơ là nản ' 
' hằng số)..Hãy xác định 4; Đ,ở. 


:1.14..a): “Chứng mình rằng ] "làm sốy:= tanx gửn 
đông biến trên mọi khoảng (4; 85 nằm. VN 


trong tập xác định 9); của nó.. 


b) œ phải trên bất cứ khoảng ) mào hàm sk 
SỐ y.= tanx đông biến thì hàm số y = ti: Đề ` 
` ñghịch-biến ? "_.... 
" 15, Chứng minh:: : _ ' : h 
.a) Điểm. cố toạ độ m; :0), «&À ệt số Ố nguyên), là. tm đối xứng của đô thị của. - 
"hầm số âu = 'sinx; Hàng š t ¬ 


Hồn L3 


s ®Đ) Điểm có toa độ: = 9) „#a một số nguyên) là ảm đối xứng ( của s đổ "N Kia 
nà của hàm số y = tan; "`. ẽ.x8....« , 


h bì Đường thẳng có vhưyG: dành) x= tin M9 '\g ñ một số ae) Bủ trục đối suy 
của đồ thị hàm số ý = cosx, + Ấ Áo 


116. .Ẩh đổ Bử của hận: số x tan: Đấy cử đổ hị củ các m sốt 
_.3)y= 2tanx; ¬-. .:b)y= tan 2X ;- : 


'@) an” : 
>,9# NT : 
vế độ thị của các hàm. số đó. 
-1., Phép tịnh tiến Theo \ 3o xỂ; ) biến đổ thị của mỗi hằm' số sau 'thành -. 
đổ thị của hàm số nào 2. ' Sun ' ¬ =... : 


a)y =sily; nhện _. _B)y=cos2x S1; Sung Và 


29 2n(r+T Đi : „ côn ©oslxl:- đc. 
1. 18. 8, Phép, đối xứng qua kiểm HỘ: 9 biến Hi mỗi hàm số sau thành đổ thị 


của đâm. số nào 2 9 


.8)y= sinx; NH°Ec nÌP cm vế: -b)y=cos2x; 
7`... 


_Vẽ đồ thị của các bắm số 'âm được, › : : 
`: 19. -Phép đối xứng qua đường. thẳng cố Thương trình vực = 1T biến đồ tụ của mỗi ` 
“hầm SỐ sau: thành. đồ thị, của hàm. số nào 2 2 : : : : 
a)y=sinxr TA b)y= cosZ 4z m vấ, 


: T : 
c€)y=sin— +2. 
sò | pYg sội 


Vẽ đô thị của các hàm số ầm được. ˆ' 


xe PHƯƠNG TRÌNH LƯỢNG € GIÁC cơ BẢN ˆ 


1.20: Giảic các. € phương: tành sau : 


: : 3 šnGSy 5) = Kộ sU 


= ¬.. hộ 


'® Bn(2y+3)2 =Ían 2. Tin : 


1 21 Giải các phương tình. sau. "hàng © sách dùng công thức biến đổi tổng KIC 
thành tích : r ị ĐA 


3 sinâx~ -©052= s0; ĐH NẠI AM "8 ~(=#)- “sa. n 
:©) (5-5) + -&4 BI 0;. -đ) cosT se, coy2x— '20° }- 
`6) FÝ hệ. lh” 


- 122, Tìm tập xác định của hàm. sốy . in n6 : 
` AC ma hen =2) ' 


1⁄23. “Tính giá. trị "gân đúng: (Chính xác đến. hàng án, trăm) nghiệm c của các 
phượng. trình sau RE RA SE ng đã. cho: 


I0 


`. 25. Giải các phương t trình sáu 


1% cosT = 2 ong khoảng Ơn ; 4m); sụ 


Qua 5 vã v" k nh `. 
E= 2 627 


1.4. Biểu điền nghiệm © của mỗi 'phương trình s sau trên n dường tròn lượng giác. _ 
a) cos2x = COSX ¡` : Đ) nở + zÌ" = v T, " _Y HT 


_ MỘT số. DẠNG. 3 PHƯƠNG TRÌNH - 
_ HƯỢNG IÁ N€ 


xà PHƯƠNG TRÌNH. BẬC HAI ĐỐI VỚI. xôn! HÀM. SỐ LƯỢNG ( BÁC. đc 


3) 3sin” 2x + 7cos2x~ 3= 0; 
6) cos2x— 5sinz~ 3 0; 

e) 6sin3x +cos12x= c4; 
E 1L 26. Giải các phường trình sau : 


©) 7tanx— 4cotr= l2; ; 


¬ PHƯƠNG TRÌNH BẬC NHẤT ĐỐI VỚI: SINX MÀ COSX 


M; sh «é Ấy 


chà dù e6 Sun cử ˆ 0 "ẻ 


D) 4sinˆy +:12cos”x 2. Ty “ứ, 


: ' đời cö3+ c8 Ð to: ¬8= =0. 


__1⁄27.Chọn phương án đứng trong bến phương á án đẩ cho trong mỗi cậu s Sau: b 
v 3) {3 sin15+ eosi5”- Si ty: 
'@y Mã SN -®) KG 

: _ØU , : TY _ : 302” 


- _ Nn 


sB). = _ "Bằng ; 
 . | 
“Mi "` 
_(Ä) b “so 
: 5 8, v 
'© na -®) 


q1 .28. Tim giá trị lớn nhất và g6 trị nhỏ hấế ‹ của mỗi ï hàm s số sau: 
: -8) y=@ J3 3)sin2x+ cos2x? 
b)y= Gianx- —cosz)Ÿ + 2cos2x + 3sincokx;, 


“©) y= =(sinx — —2eos9)(2sinx + cosx) =1. : 
1 -29. Một cách trình bày ` việc đưa. biểu thức. asink: + bcOsx Ế a, bà hàng ‹ số, 
“22+? z 0). về dạng Csinœ + ø nhờ biểu: thức, toa độ của tích vô hướng hà 
: của hai V€CtƠ°. ì 
Trong : mặt phẳng: toả độ gắn với đường, tròn ng: gác tâm Ó s6c4 4, By xét Ta 
n° G điểm tựa; °), Ó(b: 4), M(Cosx; si). : ; J... vS 


tr “ Từ. các ° công thức. 900M OM=atinx+beosr vào 
Ni đa 


+Ð ›2 số : 


: à hãy suỹ 1a đ 2sinx # theoer= “Ceos(x — 8, trong _ € 
đo của góc lượng giác (0A, 9Q); ' b đản 

: B) Từ câu 3} suy Ta Tầng, Sihx + ĐEoáy = Csin& + -2) trong 46 zlà SỐ đo của 
góc họng giác (0A, .0P),C =|o|.. 


1 30. -a) Biết co = ;-c SH mẻ đưa. biểu KP Sinx + 5125 :fOSx về: È dạng về 
_GsinG+a):: " "`. HH Vẽ và 

- b) Dùng máy tính cầm "tay tính dân đứng ớ và œnối trên. : 
131, 2a) Từ khẳng định "khi x thấy đổi „ _hàm số y= sin+ nhận mọi sử tị ng ÿ : 
m đà đoạn Ít; sẽ, 9, chứng mình: rùng: : khi x thay đổi, vải số 


về y= ásinr+ b côn 6 hãng số, đ +? Z0) nổ tt tí nỹ ý tuậc 
ï đoạn [xe nh ;z? +82 3: 


'bỳ Xết hấm số y= _ sử.x +60sx—1 . Viết: đăng t thức đó thành. 
: SIR+— cosx+3- 


: “@- 1)smx ~ + Deosxe=-3y— 1 để ồn Hi tha đổi hàm số trên ˆ 
lấy mọi giá trị y tuỳ ý thoả mãn điều kiện. : 


328v 0t VIỆT Di +ớ+1Ÿ >@+ . Am... 
ì Từ đó 6 hãy ôm giá tị lớn nhất và giá tị nhỏ nhất của hàm, số đã cho. _ 


G032110 22) 


--e) Tìm gi tilớn nhấ à gi vị hề nhất của hàm Hn đấy TH Ti 
= "dgMU "2 o084/2 TH 


"=- 32. Giải. các. phương vành Sau: 


bàn b 9 ex2 Ẩr> 


mm 9)4dn— 3eosr= " 


3 3shn2x +i 2eos2x= 3; ni “` 2sh2x s 3so2x= xã sinl4k.. 
_, 1,33. Tìm các. gá trị * AB) h 3Ì: thoả ) mãn phường tình s sau u với mọi : 


2 : 
vêng¿- 'msim x= L anh Đà ehb¿t = -COSX - tQ Si. 


: -LãM, Tìm các giá trị ø. để: 
_- a) Phương trình „ _—.... 
'(cösZz + 3sinz~— dã 3) + «le COSđ~ _ 38ing.— '2x# shế— CosZz+ b.Ù =0 
- nghiệm x= Đs Thế ch nn nể Su —- 
: b} Eương tình: . ni s : 
(2sinø —cos” x+Ð# “. x=G- ` =0: 
có nghiệm x = =3. : 


1.35. k_Giigeng thà og+8dm+TCCC CÓ „ao 
° Ty án lui ". 


13. 


F PHƯƠNG TRÌNH THUẬN. NHẤT ĐỐI VỚI SE VÀ: COSX : » " n. 
1:36. Giải các phường trình Sau : : TY c T 
2) si — 2sinxcosx „nh 0; —Ð Gan”: * c+ Sinzcosx— lệos 2Ý & 2 


©) sin2x — 2sin”v =2cos2r; TA) 2si822x-— :3sin2seotÖx + cos '2v= s%‡ 
vó: 4eimxeos (x- = )A + Wng + TC + -2sin 2u( = 3 ệosệmi + x)= 1c 


: 1⁄37, Giải các c phương tình Sau : 
.8) 2sin" x+4cos” x= 3sinx) 
Đ 3sin sen + sp, + 3sinỶ 22 ng 2: - = Xà” ES bà thế + 3} cos^:. 
2 2 2 2 2, nan 2 : 2 
1.38. Số. đo, độ của một trong các sốc của tam giác “vuông. ABC 1 TT tự của 
phương trình. 
: Sin x † sinx sin2x ~ Âeos2x= 0. T 
- Chững mình rằng ABC là tam g giác vuông cân. - ˆ 


xột SỐ DẠNG PHƯƠNG TRÌNH TLUỢN G GIÁC KHÁC. 


- 1.39, Dùng công: thức biến: đất tích? thành tổng để sgic cá Phùng tình s sau: 
-4). SinxsiW7x = sin3xsin5x; sọ 
®Đ). sin5+cosäx = = sin9xeos7x; $9 ng 

¬:ø) COsveOs3x — _si82xsin6x — sinásein6x = =0; 


„-.đ) sin4asin5z: + sinÄxsin3x - — - sin2xsiny = 6. : 

- “1. d0, Dùng công thức biến đổi tổng thành tích để giải cỉ các ¿phong tinh Sâu; 

 -a) sinấx + sii3x = sin4x ; : b) $inx +.sin2x+ sim3x =0; SRo 
'€}cosx: +cos3x + 2cos5x= :0; "đ); cos22x s 3cos18x: + 3cos 14x+ cơs 10x = _ 


;4441, Dùng. công thức hạ bậc để giải các phương trình sau : TM ` 
- 8) hy + SẺ2x + sih”3y = Tin _B)shP3x+ shÖ%x= h5 + hẺK; ^h: 


_9)shÖÖy+ ty h6 su "9 elyxee 22x + bo 3k + cofx = 2; 


° cos 3x +.cos" 4x+e cos “5= HE ? Su? x= 1 Thứ SP Tnn 
Đ): sin x* cos. xe cgoSệt ;uý - hỳ3cos“2x— 3sin“x + €cös“x = 0: 


TH, 


142. Giải các phường trình sau ;. nà co Áp Ông : _ 
x.fcĐ nữ sec, to Bá Pr 
'&) sn| 2y +3) s= =1; `. đ)sin2x+ 2cotx=3. TÊN. 


` 1. ¬ Giải các phương, tình sau: 


s 1) bi». ggấM4 "`... ....ố7 ẽ ốc. 


_@ sin2x + 2cos2x 1 + sik = 4eosr; rẺ .@ 3sinx + 5ops 2r— 3= 0;. ` 
th e) (sinx _ cosx)( + cosx) = sinỂy;.. _) 1 "Ệ siixcos2y = =sinx+ cos2x; ` : 
8) sin?x tanx'† eosˆx cơty ~ 'sin2+= 1+ tany + coty - TP : Ệ 
" 1. 44 Giải các pm tình su nại 


: 2mm €OSx ~ sin2x = su 


S 


cời sin ˆycosy — sinxcos x= 


-b sin+ 3sÏn”xeOsx + cos5x =1;. 


th 


sử> 


: 14 4. “Tìm các nghiệm của n phương tình sau ¡ trên khoảng “ứ: +° `) rổi tìm. giá tr 


¬..- Mà 408271820 161) - 


J:. 


. gản: đứng của, ch cínhx Xác. đến hàng phần trăm: 
TU y, —10., 

đa 
Snx cosz - ma 


cosx $ sinx + 


1.46. 'Biết rằng các số đo mail của ba sóc của tam giác, › ABC là nghiệm của 


23. 


phương rình tanx — x HỆ =. Chứng minh ng AC tan gúc đâu : 


: 14. -Cho phương tình e s2x— han 0 


b - 9h di th hgg,. 


vn Tìm. các' giá tr của m để phương trình có (nghiệm) xe "- H5 


_ 


__1448. GIải phương trình hỢ tực : Đ@suay +D=3~4 Đệ: 


F 1 49. XIU xác định ‹ các. giá trƑ của ñm. để phương trình § sau có lảghưa, xe b6: 5) 


SN eos4x= -COS 23x+ `. ca 


“ 1 50, Tìm các nghiệm c của mỗi phường trình sau lương thong Ó; sac 


“ma. ¬ ỹ S dã 2= —sinx.¿ 
a3) —— =C0sx— — Xa ` .b) —————= cos2x + si 
: 'S8nx : 2 ¬- No M1-—cos2x. : 


| Làn  T CHƯƠNG! . 


- CÂU HỘI TRẮC NGHIỆM KHÁCH LOUÀN 


Đối với ' các bai từ 157 đến 157 sạn am nhưng 4 án , trả lời h4ng trong e các 
_ phương á ẩn. đã cho. x vớ : 


_ Cho biết mỗi đổ thị san là độ hị ầm số có dang : 
: bi —Áco(x+ 2+8. & 9, 2: mhững hùng s 
'Hãy chọn câu trả lồi đúng. ` nụ NHÀ VU 
Ằ my : 
` n ¬—- Huy 
G326 =15. sai đi s4 
-(y=26osr+1i” : 


. 


: °: Mhn14 Ry tui + 


16 - 


b) Đồ thị ở hình 1.5 là đồ thị hàm số -.--ˆ _ đ SIỀN, 

(Ä)y= -2eosx; ˆ bU TM 
Ẹ #B)y©+- 8ý <1; SP Bào 
-¡ @Qy#~ecoŒ~3)~1; - 
em ~1... 


,ˆ 


: 1. 52. Hàm số ÿ= =sinx đồng biến trên khoảng. 


Tang m. Đ(m'# 


1.83. Hàm số y = ©osr nghịch. biến trên khoảng đớn 
"_- 10m ): ... ®( si 


. : d : : LẺ x 


Lặt, Na ES S coš70°+cosl0°.. 2. 
cos359 cos5° ~ sin35 sin 5 `... 
.(A)Ps š 2c0s40”;. TIẾT, An) -@)P= đá: 


. =M mẻ. MST „ 


kì 1.55. GọiXhi tập nghiệm ‹ của ymnemee(Te)~e =sinx: Khi đó - 
ˆ(A)240° SXT lên hnh Ẻ VR) 200 9e X3 
"› na điÊN và _)200°eX. ` 

__ Xét phương tình An C xa 

ị các nghiệm của phường tùnh là: 


coSx + sinx = `... .Ám ) mớtmong " 


“#BPBSGTHLA ` mẽ lẽ n5 â 1<... ẽ.. 


7 be 


`. ` 


œ®) Phong tình hkhengc có nghiệm trong khoảng đang hg xế, nhà 


s 57. Trong khong ví: 3 “Aiikgtt trình si” 4 + + 3sink+ tim — 4cos 2Ax= Öe6 ï ` 


(A)Inghiệm; - _ (Œ)2nghiệm;: nà 
(C)3nghiệm;..'..  ˆ “si nghiệm. 
_ CẬU HỘI v VÀ BÀI "TẬP TỰLUẬN 


1.58. Trên những khoảng, nào th hai hầm $ố y=sinyvà ng COSX 
a) Cùng đồng biến 3 ˆ. | ` . : 
b) Cũng nghị tiến”. n Tà TIA l `. 
-1.59. Cho hàm số ƒG:) = tan(m). Ÿ : li GẠI lào 
Đệ 2) Tìm tập xác định của hầm số y =7); hề 
_- + b) Chứng minh rằng với mọi số: nguyên È, tả có 6ƒ&+ Đ: =/e1 Từ đó suy ra. 
__ 3#) lễ hàm số tuân hoàn Với chủ kì 7 = 1 "  .. .x 
: ;e)- Cho: biết sự biến thiên. của. hàm số y >.ƒ#@ + 


cân 8e keZ; 
27-2 


4) Về độ hị ca in gổáó, ` 


1.60. Chứng mình rằng. vi 
„,eOS ?œ~ 3)+sin °œ~ -b)— '228x0x>- bu sin&=— 0) si - Đị& cøs số(2— ~b), 


- 161. “Giải đáo nhượng Hình giá. Ân... ¬.--- 
N =l-®)* TC . Ỷ _b sa 3. : 


.9)2cos TP sin” x— 4 cosx +2 =0; 3 -đ) 9 sip2x— . +4=0; 
-8) 92x # sinÖx +2 cosvs.T= 01 - Đề ' _ : 
D3 cos2x+2( + V2 + sim) dạy 3— _ãr =Ô ĐC 


-18 .-2:BTBSGT11-E 


'É 62. Tìm c các nghiệm. thuộc đoạn ÍÐ; 2m: của phương trình - 


"_. 2ea(x- 1) =1+2sin. 
2. 2 h xinh 
Tính giá trị gân đúng, chính xác đến hàng Đạp trăm của các nghiện đó Nz 
ca 63. Giải các phương trình sau vã th 
sa) 3 sin2x + cos2v = "xi Tin Ginx+ Thông =3+ g2 
` c)cos2x~ Y8 sin2x=1 Ị + -sin” Xị -đ) Ã-3 giuweos# + 4co2x—~ 2sin2y =Š. 
-1, 64. Giải các phương trình sau : 


2sn(2 2 + ssÌe |cot3x + tgnŒ- + 20- -: cos5x = 0; ...)taax + Cos4x = 0; 


_.... Go - hô Xe — :d) sH[x 


e) (sinx + 1)(3cos4x + 2sinx — 4) + 4eos2x = 3; 
¬"--....-... 
-_ 1.65, Giải các phương tình mu Đi Và 


_ 4) 2gnx + co 2 '28H2x +1; - B)BmÖx1 ° ghỗg +emổx— 1= E0; 


_ S)1+coOx: SÍC BHA, Là Có 
- sin? 2# : 


ng ; :@) 6sinx < -2eox= 29h EBnk 
ĐA : 2tos2x: 


1; “6. Tìm các © nghiệm thuộc khoảng 0; 2n) của phương: trình.. 
: 2 XUteosz +w]—~cosx 


: =4sinx 
. €O§% : 


TẾT, Cho phương trình r m ø Sinx + +Ợm + L)& €OSx = _“m 


: A G8gen tia Hán: 


-BT Tìm cấc giá trị của ; sao cho ° phương tình đã củo cố ónghiệm, 


19. 


- C- HƯỚNG DẪN - LÕI GIẢI - ĐÁP SỐ mm ˆ 


l 11.2)(Đ). : (MS ĐC Tin ch he sẽ ci VỆ lAubdg HAU la Đá 
`... *““..... ... 
HN ng... `". 
` ` 9n. xa 
TĐ, ấn cả Vu TÀ À 


43. 


ST; -k - 
1 3. Kí hiện n một trừng hai "Hà s số v= sinx và v„= = OSX ciy= Ña) và hàm số. kia là' 
TT ~ sœ). ”Theo, giá thiết thìƒ và ø. giữ dấu không đổi trên 7. : 
sụ 3) Do #z =i~ # nên nếu # đồng biến "(nghịch pH) trên ƒ th # nghịch biến 
: (đồng. biến) trên J. Si 8 có 
xp Giả sử ƒ> 0 trên 7: tnà : " 
__ Nếu ƒ đồng biến trên '; thì ? đồng biến từ để # 2 nghieh. biến; Y8 khi .^.. 
.. đố, nếu  > 0 th ¿ nghịch biếp, nếu ø < Ó thì ở đông biến.. h : F ụ “Su E 
___.~ Nếu ƒnghịch biến trên 7 thì ƒ? nghịch biến từ đó ¿ 2 đồng b biến ;Wg kh 6, nà 
_ nếu ø > 0 thì ¿ đồng biến, nếu ø < Ö thì ø nghịch b : F 
_ Xếtt tương: tự trong, trường hợp ƒ< 0 trên 7, ta th 
-¡ toán đều đứng. ï . 
b) Chứng rhinh tương tự câu 3): 


Tá, 4) 


k ác tên định se của “bài 


20. 


„= -em[2x +5) là Sêg ;. .Ö „x0 


1.5 - Nếu th +) in vi ng "`. xr)» 1. Số 


mã sin Ư= 1hải có dạng U= 2 +l2m, LH số nguyên nào đó nên . 


Lê 
>; 


| : Nhớ : 
VayT= kện. so : : se 
Ngược lạt; dễ thấy: TẦNg Y với mọi số ngayei kthì sinG + k2n)= =sinz. với: mọi 3 x 


— k6, s€ Giả sử Asin(ø Œ+ 7) +a)= Asin(er + vi với mọi x € TR. Đặt 2 + = 1 


T= kề, k nguyên. Ngực lại dễ: ghế rằng. ' 
_ Asin| 2 xẻ = }= _Ảqa (ø@x + ở.+k2m) = Asm(ax+a). :-. 
-1 Vậy sốT nhàn là số dương bé nhất thoả nhãn -. 


_ Asin(o(x +7) + 2) = Asin(2x + 2) với mọi x€ lR. : 


(tức là y = Asin(2x + 2) là một bàm số tuần hoàn với chu kì - 


"6... 


b)7 là số mà Acos(2(x +7) +2) = Acos(2x+ đj, với mọi x € R thì 


Đặt at +2 vỗ Tả dt ti 4D nh mí tia k2m° - 


_.ehf= kệ, £Ll số nguyên. mã. 


(Cách khác. assG: + +) +2)= `. + địa với mọi x„ thì khi lấy 


xa T, _l có ©osøf' = eos0 = 1, từ đó ST ° kĐn, te T = LỆ, ki... 


Số] nguyên). 
Từ đó đễ . rằng vẽ =Aeoder + 2 l một hầm SỐ tuần hoàn với chủ K nh 
Ø@|-, 


s8 ` =m... Tự bạ tập Lồ dể thấy 


Sỹ ˆ' hàm số này là một hàm số tuần hoàn với chu kì 5 Đó là một hàm & chấn. 


22 


Ö-b) y=coœ ˆy — sim T cos2x, :đó là một hầm e SỐ: tuần. “hoàn với chủ Kïz:Nó h 


một hằm số 'chấn, 


_ ©) v= = 05x c +Sin” x= Nm với mọi x TIỀN ÿ ® một hàm hằng, đo đó với mọi sốT 


-18, 


ta có œos ?œ +7) + sin ?œ+7) =.©g22.+ siifx với gi 2; đồ. là một hầm 'số 
tuân hoàn nhưng không có chu kì (rong. các số ốT đương không có Số 1” nhỏ : 
nhất). Hàm hằng là một hầm số chẩn: ` Ũ 


T là số thoả mãn V + € đ) v +7 CỔ, xa 7€ Đya nộx37)= tanx. - 


Với: x= 0 tả được tanT = -tảnQ = T 'suy raT'= -Èm, * ñ số nguyên. 'Rõ ràng với. 


: mọi số nguyên É„ số.ƒ = ke thoả mãn V x € 9xx Ôyx> T9) và 


: tanG: + Ð= tanx. Trong, các số km, & 6Zsố đương nhỏ. nhất là 1. su hàm” 


l số y = tan là một hàm số tiần hoàn với chủ Kì. 


Lộ. 


s) Hàm số y= -Atanex + B cổ tập xác định, ®= -E\CỄ s2 IreZ) cm, ĐÁ 


HN m1 để: wxe9), 43TYR+” -Töể thộc Övà ingfr+)+B= "Anh +B, số 


_ là tan(đx + ØT} = iaian:Rõ ràng. & € 3 e đá: “uc 4, nên. 


\ 


tnG + 60) can với mới € độ Khi và chỉ khí øf = km, tcz. : 


Từ đó 7 = k— Ễ à sốT dương nhồ nhất cận 8m là TẾ, 


k@l,.. 5 


"` Đệu mọi # € 3»; co =— BHỚ tố sài niên co +) = cơ, .. 9; 


tưởng đường với an( + 7)= tần, Vư= x+ 2c8y, Từ đó 7= Ép ke. 


Vậy, SỐ T7 Vy nhỏ nhất cần tìm lầm. 


110.4) „= _làhàm số xác đnh tên , Câu 8 sốT thoi Hà ` bào 
sinx LÊN 
.. 9e = nh 
inx+T) - là >7 : 


⁄ 


- được sn[Š xi) từ đó Bộ» so tiên, Tức T.= -ln, -kIR số nguyên. 


ˆ Rõ tầng Với mọi số nguyên É sốT= L2n tho mãn: vxe9; x+T c9, 


l một t hàm số tuần 


x~ -T7e 8, TỐ 5-0 - Vậy hàm số y = c— 
: " SHET) inz sinx 


H với chủ Kì 2m. Đồ l trột hàm số R.- 


ĐC — hàm số xác định trên ), -Cân msốT ai nữn: 
COS+ : 
cYxef xtT c8, x-T cụ chi nã ca. - Xếtx= 0e, 
ï cos(x+7). Ssx 


&. _ được cos7 = 1, đữ 46 T= lớn klà số nguyên. Rẽ Tâng VỚI: mọi Số nguyên. k, số 


tử = lô thoà mãn các điều kiện Ẫ Ta. Vậy hài số ý: = 1 là một hào ¡ số 
COSX, nh” 
thân TT với chư kì 2m. Đó là một hàm ‡ SỐ ở chấn. đc 


làn: tan ˆ+, cân tìm số 7 thoả mãn : 
Ò Wxe đx+T 9x — TÔ mÊœ+7)= tan”x. Xết x = —. ' 
__ được tanÐT = : 0, từ đó tanT= 0, suy ra tan = “Em, ]à tổ nghyên. Rõ ng với 
.. mọi số nguyên k, sốT= -Em thoả mấn.: ° : "ha 
;VxeffireTex- 7<) 1à tr +)~ ~ mm +n)= tan, x. Vy: 5 
|: _ hầm số y= tan”x là một hầm số tuân hoàn với chu kì ñ TẾ 


.-11-a) Giá tr lồn nhất và giá tị nhỏ nhất của hầm số y = sinw là 1 và — 1, nên dễ 
. thấy giá trị lớn nhất và giá trị nhỏ nhất. của hầm c Asin ÔN 3 v20 
:-lÀ|Al+B và = lAI+®8.- + sa : 


b) Khi A > 0, hàm số.y = -Ain(0% + a) + B âm giá tị lớn nhất gi x mà 


2x+=— On tc lx=— —.ữ Hệ k5. 
= 2. @\2 : 


112. s) Hàm số y= bgnE Ễ vuên A= b,a= 


Ai ổ 


nnãẽ a5 
bỷ Hằm số là y= Ha vhn4 : b.2 2z 


1.13. Hàm số y = ASin(x + @) + B đạt giá trị lớn nhất là 3 tại x =: €ôïA >0) - 


cứ z) =1, 


TIÊN : 
__- Hàm số y= Ásin & ‡ 2) + B đạt giá trị nhổ nhất là ~1 tại x _. 'RẾH Š: 


Từđó8=l,A=2vàchúýrằng ` - 
sin ———+# |=sin| ~+ø—1x § 


" nên chỉ cân chọn ở Sao chosin (š*s) “hy chẳng hạn ø == 


-'VậyA=2,B=1.- .=. Tê Tế 
tạ 2) VÀ (ø; 6) C:#) nên \ Không l Số 2+ si Pung :8) vỹ có số - 


2 
_khoảngn này nên hÓ: đồng biển trên hoệng (4: Đ.. 


guyện! ¡đê (4; Đ)c (§ + Ăn; z4 Œ+ D); "hàm số y= tanr đông! biến: trên . 


mm nhưng Khoảng, này ˆ 


b) Hàm số Ty tan + đồng biến: trên Han 1, 272 


: không nằm trong tập xác định đ,c của hầm số ÿ= cotr riên không thể Xết tính ˆ 


xã nghịch biến của hàm. số y= coty trên khoảng đó. (Nếu cá hai hàm số y = tany và „ 
: y=cCotx cùng xác định trên khoảng J. thì đễ tiấy) y= tanx đồng biến trên: vế. và 
hàm số y Scotx nghịch, biến trên 3. 


~ 


`. sa 


` L8. aE Điểm MŒ; ;3) là điểm đối xứng của điểm mẤG; » qua điểm đm: Ð khó . 


YÃ chỉ khí „. 
KG z3: n wen{* . 
TP Qui ĐA W'=ờ. 


: Gọi # là đồ thị của hàm SỐ.y = sinx. Xá nhận êm; @® làm tam đối xửng khí và 
` chỉ khi : Với TỘi điểm. MŒœ; 3) thuộc # (ức đà Với mọi x, y = sinx) điểm 
MŒ: v)r nói trên'(tức là x' = —x + È2n, y'= —y) .cũng: thuộc  ; Điều này có Ô 


nghĩa là —sinx= lu + k2n), với mọi x &G +. Rõ NHA Ân sin x= =sin— k2) do 2m 


l chu R của hàm số y= sinx. x. Vậy điểm) 'đn; 0), ke 2 là một tâm đối xứng của 


rộ đồ thị Đốc hàm số y= sim, 


¿nh Xết phép: đổi trực toa độ 0w: sáng vn nà 
._. hệ.trục toạ độ JXY, với Im; 0); 
x=X+kr;y=Y (phép đổi gốc toạ độ), ˆ 
nà (h. 1.6 từ đồ Thị củá hầm số y = sinx trọng. ` 
lẻ ti tử con plus bxp vÀ : 


Cách chứng mình khác: 


.Ty= 'sin(X+ &R) = lê) “sinÖ, - : 
trong hệ toạ. độ IXY. Vì hàm sốŸ= sinX - - 


„ :cũng như hàm số r= -sỈnXIà. hàm. số lẻ ` số Tàn 


nên đồ thị nhận Tà tâm đối xứng. ' 


t : b) Điểm MŒ: y)là điểm, đối xứng e của. a điểm MG: ») qua 6 'điểm. lê: ø] : 


: Khi và chỉ khi l 


_ là đô tị của hàm sốy= =nnsyØ nhận | 


26- 


` X+x E# yửy . 


—== vỒ, tức là Ễ ` 
y'=—} 
km, 


DI :0) an Bm tm để xing kh 


và chỉ khi: Với: mọi điểm MỌ:; y)1 thuộc Lé (tức là với mọi z e đ), }= :RUỶ n 
điểm MŒ: ») nói trên Siợ lx =-i+ #, ` ta cũng thuộc #: điêu Hãy tU 


cố 6 nghĩa ầ -tanX = tRCx+ th, với i thọi xe % Điều: đó  địng đo là 7” 


kẺ 


chu Kì của hàm số y= 'tanx. Vậy: điểm: SÍẾ: 9) ke Z Đ một tâm đối Tu Tế 
của đồ thị  . : | 

` Cách chứng mình khác... Ai nh Hàng : : 

"Xét phép đổi trục toa độ: b0 sang hệ trục toa. độ tự, với ` với TP o) : 


x= Ti: ;ộủ= °T, -Đô ị của hàm số y = tú tong hệ te lo độ độ 
tài của hàm số cá Số lá + mẻ co : 
: vi Sàn ạt lệ tnX - su ếnÄ chấn, 3 
S #cmgsÐ]= TÀI ch 


“nến ki: vi 


tÐ trong hệ toa độ /XƑ. Vì hầm, sốY= Ngang 


RiẾi số lẻ nến đổ thị nhận ï là tâm đối xứng, . tên 
tà 9 Điểm MŒ;7)1ã điểm đối xứng. của điểm 3Œ: 


xe “E010 vài TIE =Kh,y= y) YR Ti Xi 
»' cờ 


: Gọi # là đổ thị của hầm số y = cowx. Ở nhận 
. đường thẳng 3 x= kx làm một trục đối xứng khi. _ 
; và chỉ khi : Với tội điểm Mặ; y) thuộc Ø_.ˆ: 

(tức là với THỌI x; ÿ = Cosx). điểm M (+; }}. nói 
._ trên Chờ”: thuộc . Điệu này cố nghĩa Ni : 


COS# = '=cos(+ + k2n):, v4 <R.: 


Rõ Tàng tạc có 5 đẳng thức đó, do 2z là chư lắc của 
hầm số ÿ = cosx. Vậy đường thẳng x= ki, ke. 
-- là một, trục đối xứng. của đồ thị _. của hàm: số” 


-_:Hình 17 


“—.. : 

`. Cách chứng mình khác ` ` : : ˆ 
-Xét phép. đổi. trục to : :độ Øxy sảng” "hệ. trục toa độ Tự, v với lựn ; 0; 
_*x=ÄX+Èn;y=Ÿ, ý Hi đồ hộ của bàn số =corơng hệ tặc nụ độ Bà 


- độ thị của hàm số Ÿ = -eos(X+-#f) = CHẺ cosX trong hệ toa độ JXY: Vì hầm 
số Ÿ = cosX cũng như hàm số Ÿ'= ~cosX là các hàm số: chấn nên đồ thị đó : 
nhận trụcJŸ (ức là đường: thắng x=#Ð: làn trục: › đối xứng:. 

1.16. Gọi “Z Tà đồ thị của hàm số J = tanx. l : 
3) Đổ thị của. hàm số y = = 2tanx có được từ € bằng piép biến đối, -biến 


mỗi điểm G; y) thành điểm (x: 2y). @Œ.1. 8Ò : 
- b).Đồ thị của hàm SỐ y =.†ah2x có được. bằng phóp ! biến đổi, “biến ï nối, Ldiên 


sÉi 2) dành điền (Ễ :2). Œ19). 


và .o Đồ tho của r bắm. số »= tHỂ có 'được bằng phép biến đổi, biến mỗi điểm 
Œ; 2) thành điểm 0x; 3);(Œ.1.10).. Tag 


ˆ Hình 110: 


A 17, Phó tnh tiến. theo vectg . he biến. điểm Ẳi » thành điểm Œ; ÿ: 


3ã... ....ẽ... = 


x.= + lầy 
_ 1# 


 =y‡1 l 


Từđóngiếndõđj ủutăn có lê hd àm =Ấ>- ?)› 1, 


` Vậy tạ CÓ : 


9y shŒ 231) . Đố nà 


by y= sinÐx = co2G~)= =sin 0202) ñ 


3)y= 2sinx + kế: SH _ay =cos x kq 


1. 1.18, Điểm đối xứng ‹ của: đến Mời y) qua điểm lỗ 


` ER~ 'Xị y =—y tức là x=8— *; sy=¬y Xây 


` a)y= = sinx(h.1:11); . 
_b)y=— cös2x(h-lL12);.. 


: ì 9)y==cosE (1113). - 


23:0 


2iEBD » Thi 


cóc Hình ĐỊT 


Mình 113 


29 


| 1.8. Điểm đổi xứng của a điểm MG ; y) ng thẳng . 
y=1là điểm M 7; y3: cm nạn y, tức là : 
~= =Y;y= 3~- y- Vậy ta có: : 
— a)y=2-sin (1.14); 2 
b)y= =ôÔ 


: e)y=~ sin> (Œ.1.16) : 


__ Hình 115. 1 1 cố... 


2y =fp Si EU Em 


_đx= 55% + kI20° rực _45 +20, ' 


ï 9x=:15 thẤP, 


28... - 
121. li bit: xr5 + : 


_ Hướng dẫn. Bê đổi phương trình đã Khò như s Sau - 


_su8y~ -¿os2r= =0©sindx- -thỊT —2x}= ST) 2)" 


2a. 
: _ " Sử in hướng 
Đưc cấp ÊỆ PS tÂm 
30ˆ 


-Hướng dẫn. "Biến đổi phượng tình đã cho như sáu: xơ 


"_ sứ x2) =ody c9 cmhôy= BƠI Ất lñ 
bụi -(#r+ 5D" Mac 5 : 


„Nướng dẫn.. Biến đổi phương th đã. chó như sau: _ Ni n: 


sinŒx: c—¬ + cos(3x +2) = M ° qndSx -—) + sin(2.~ côn 0 : * 


TY, VI Tp V g lần 13x) _. 
2zn(-1Đ)a(Ax~ s9: 0© --§ 
-„đ)x= 84” + 144” x= 1402 +H2A0, by Thu 
_- Hướng dân. Biến đổi phương tảnh đã cho như sau : 


- =— sos(x— -39 Â© Mi TẾ + cosGx— 39° s0, 


`... đs nh c0: LÔ vi ` 
k l7n Đột Sà 2 0y TS 
1.22. “.. 2Ere * đã nH <zÌ).. 
} VÀ -ÁecleiEhaÖt =0© TC (đc sa(Z+8P) ~ọ 
Xy .# A2 540 2.40) 
Liên cv 2 SRÀ: -..Ẻẻ.ẽ 17% _2n : 
- ® COS PT PT =0 <Ẵ+ Han tiểu 
A0, 2. 40-2 .140:. 
nh : đâg\ cội ca lâm 
- .: m co St =Ỹ _ ho Múi 


: Vậy điệu kiện xác định của hàm số đã cho là cos(đx +2)+mGr2) z0 
_ tức là SA TP kh Vẽ cm củ. š ễ | 

x# 1 vật 112) Và x ETTOWVEE 1p nen | 
hs. 


123.a)x~— 0/06. - 


: nầy có một t nghiệm dưy nhất ñ y= .=mẺ Vậy. với điêu kiện .: < x _= 


_Giải. Nếu đặt »= 2xz+7--88 -2 <ã xe. < 3x z vàn tacó phương _ 


:6 3. 6 2- 
trình tới á ẩn ») vU ri la biết, tầng với Lđiên kiện: ` < y < › Phương, trình 


6" 


6 


phương trình đã cho tương đương Với bi a2 trình 2x7. = =. và do 


_đó nó cũng có một nghiệm duy nhất là + = ) _ 


2\ 


- Lấy giá trị gân đúng arosin “0,412 và s > 0,524, ta được x>— 0,06. ` 


(Chú ý. Muốn tính gần. đúng kết quả cuối cùng, chính xác “đến hàng ' 


“phần trăm thì Trong các kết quả 2 trung gian ta: Ty tính chính xác đến hàng , 


phần nghìn). 


- b)x~1041: 


:Giải. N2 2 2< cán cờ căn và tổ Hường th Ỷ 


mà cơsy. _ Đo 0 ng 1 nên phương n tình. ca "._ duy nhất một 


vàn) 


= nghiệm y=#¿ tứult Hun (x ;.2n). œ6 thể thấy rõ điều này trên đường tròn - 
. lượng giác). .Vậy: be khoảng. (2z ;:4m), phương trình đã cho tương đương 


với ới phương trình - = %, và do đó nổ Có một nghiệm. duy nhất x= Kớ Để tính ghế 


giá trị gần đứng của LÃ ca làm thi: su ; 5 : : 
Dùng bảng. số hoặc bạn Z tính bổ túi, ta tìm. được s số ổ thoả n mãn: 0 << % “ 


- Về `. Mới thể là đ= BES S5 1 .080). Khi Nang đễ thấy SỐ: 2m — 8 


; 


hoá mũnwt< 2iPc+ 7c và cos(28— 8= . nghĩa là #2 2z— 3 l 


Vì 8x ~ 1,080 nên .g giá trị “gần. đứng nghiệm “của phương trình đã: cho là 
x=2øgx 10/1,. Xết 


Nuế SA Na: 03. 
l BI 
vs. 6 


Giải , Đập vy= — Ta <y. <Š = và phang 


2 2: 
trình đã cho cố dạng tny= = 3. Với điều kiện - _—= s<y <5. phương trình 


này, Có.. một nghiệm ° “hy nhất là y = — mn w. S2ÄBLU2 = arcan(-3) ' 


_= 


c© _... + 3 nên x.= 3 3(Amian( 3 3 + ® cũng là nghiệm duy : 


nhất của phương. trình đã cho thoả n mãn điều Kên rã <x cm, ta 


lấy giá trị gần đúng. arctan(- 3)“ lộ = 28, ta được xz s1 ;03: 
__.124. 3) Nghiệm đây = -n 


Ta chng: được biển điễn: bởi bạ điểm Ạ, Ð, 8 trên 
_ hình 117:. 


b) Nghiệm l x -ă. + l2 Vàx : = xa + _ 


„ chúng được biểu diễn bởi bốn ' 
. điểm B,C,AL, C trên hình 1.18. tạ ` ^“—. 


- Hình]17 ' Am... . anh 


LIN ~.4 : 
Tung: 4) XI T6 T 


ĐHỂNG dẫn. Biến đổi đường tình đã cho thành xe —COS s23) +7cos2x— 3= 0. 


b}ỳ x n ni X =. *x TT *X.=T— —#+2kn, trong đó : ` 


sinz= 


GÏ— 
~ 


`.3.BTBSGTULA l . : b Ng : Ề ph can 


Hướng dẫn. Biến đổi phương tình đã cho thành 6(1 - sin x) + 5sin#—7 =0. “` 


. tường Tn, SN. )s” Ki 


H tướng dân. Sử đụng công thức sos0x =1— 2sin2x. 
"` xe “` | 
'ủg.? bị 
e) Vô nghiệm. - - - SE 
"Giải: Ta có 2sin23x = 1~ cos6x và eosl2x =2cos”6x— 1: Đo đó. 
` 6sir23x + cos12x= 1Ã =4 — eos6) +2eos 6x ~ 1= 14 


2 +05 


«2:o# '6x— 3¿oä6x — = -0œ cos6x <Z TT 


›+/fE 


Dễ thấy: 


>1 nên các e phương tình Tiày võ nghiệm, Suy za s/nhưoig 
_ tình kc cho) bại nghiệm. 4 
S D x1. _ 


Hướng. dẫn. "Sử dạng tộc thức. sin” tr = lư, —.cos “uƑ để đưa phường trình, đã 
. cho về : đạng phương trình trùng phương đối VỚI ( cOsx. 


126.8)x= 25 xăm, xe cư Êm, 


T5 
_ .. CA cg 


7 NE AE KHANI lờ bệ»; 


-ex=#+ Em; trong đó tang =2 và x=8+kn, trong đồ tan đŠ—5 ` 


9x số tim xr-ệ tim, Đội _ : : „4 


1.27. Bằng cách đứa biểu thức đ sin x + Vy: còs x về è dạng C shứ + 4. dễ hớc 
a)(); CN HÔNG b)(C)... 


34 vo : , si n, ve VN 3. BTĐSGTf1-8 


- 128. 3:8)1xs8[2- S 1= 2 |2 sim ên giá kị lới nhất là22J2— _„ giá trị. 
-: nhỏ nhất là—22— 


b) Ta vá”: y= Ginx - — cosx + Xưn +-3sinxcosx =.1 + sa 2x +.2cos2x. 


Để ý rằng phiến — ta thấy giá trị lớn nhất và giá trị nhỏ nhất của y theo 
thứ tự là c 'và1 TH 


e) Tac có y= (siny~ 2Èosx)(2sinx + cosx) — THÊ 2(sin2 x— COS thảm 3siixcosx — 1 


,=-] _ c2 9BBES: 29H ỚNG 


_ Đếy răng Tc-Š ad gel 3g 4g na dhy BH 


4 


thứ tà Š n2” Ầ 


1 29. .a) Ta có T7.) ỞM = asinx + boosx. 


= |ool 2Mlses(00 ØM) )=|0Ø| cos((ÓA, 0M). -(04, 00). 


Đy =|Ø8|eosœ- 8. 3= ti .Ñ= -(ÓA, O6. 


b) (h.1:19) Hai điểm. ta; b) và 0®; 
đốt: xứng qua. đường phần : giác của nn: l 
- - phân tư thứ nhất của hệ toạ độ; nên đễ thấy 


` (0A,0@) =5 -(OÄ, OP), tức là 


#8: sả HT U TỦ HẾ TỆ SP Mu Ô ÿ2 n0 Set nà 
ˆ aglnx + beosr = lbdeœ-2 )~|DP|see Tin 2= fi6al. B 


-. 35 


1.3. 3 Từ ve = đại SN “kể, SN =5+2x/5,nên _ 


: ... s61) : 


5 .Đ€= 3 236067978, 'ư#T, .236637061.. : 


1. 31. a) Ta cổ asinx + bcosx = x¿ +b? se s)n nên dễ thấy hàm số y nhận mọi 
giá tị tuỹ ý thuộc 'đoạn -YZ +02; ;vz? +”Ẻ. 1+ 


bì Do lsinx + cosxl' <Š ⁄2 nên sinx —eosr+ 3 0 với mọi x Vný ca số lo y) 
thoả mãn y~ Si Z+€05X—1 tụ khi và chỉ khi :. ni _ 
ì :_ SIm#Z~ cosx+3 lo 
@= 1)šinx + 1la@y mở @y + Đỳ 


St Với mọi giá trị y cho trước, biểu thức ỡ vế trái của đẳng thức này lấy mọi giá 
“trị tỳ ý thuộc tem [~ -G~ )?+@+# ;JG- ĐẺ +@+]Ÿ Tên Đẳng thức 


"¬ trên cho thấy (3y + phải thuộc đoạn đó, tức là: 
@y+Ỷ <ơ-1 vợ, 
: Vậy với mọi y thoả: mãn điều kiện này, tồn tại x để. 
- “Œ= 1)sinx~ -0+ 1Jeost= —y sD 
Để ý ý rằng bất đẳng thức trên tương đương với. 


_— 


?ì biên 1<0 đúCR ~Ï<ÿ Số : 


` 


l ` 
Trđ6b tự g4 vilớnhế tà gi tịnhônhát của eo thớt Ta Và —~ r1. 


'á0s4+2dnx x3 
2cosx— sinx+4_ 


`eÿ= 
Để ý rằng|2cosx~ -sinx|< vỗ, tin 2post:— u44 ¿ 6 tới mọi x Vậy (x, y 


thoả mãn đẳng thức trên khi và chỉ Khi (y + 2)sint +- -2y) COsx= Liêm 3. 
tập luận MMOGÃI tự như câu: b), hàm số: y lấy mọi má trị sao cho. 


M..: 3)” <ơ+Ÿ x02 ^ 
36 ˆ 


Bất đẳng thức Và Tây với 11y?~ 24y +4 = 0 tức là ¬ <y<2.: 


uc 


_ Vậy giá trị lớn THẬP và giá | trị nhồ nhất của à ytheo thứ tựlà ? và c 


1.32: a) x=a+T+ k2m, vớt œ thoả mãn, cós # =s và HT h 


- sề, h : Sàn li Tu li 
›_b)x=ø +j/+k2r tron: bi =7 nuïx TE '=———. 
Q62 62 19223 voi XÔI NET 


: Giải. 32+(2/3 + ph Chia hai vế: của -phương trình 'chơ 41, ta “được 
phương trình : : : ˆ ' 
421, inleai : _. 


Hiển nhiên s thể thời KG ki sao chơi cosø# do Ð Âm _ -25 = ễuƑ ả 
——: Khi dể “hươn tình đã cho tr thành 
vi sử I ph ` 
: cos( -ư)= cos/ ; nố có:Các nghiệm - x=# + +2 + l2n, đó cũng, là các 
nghiệm c của phương trình. đã cho. ` 


và chọn được / nọho co: ẩ' 


Đ)xeÊ - xi x“. tiến, 


47 
: Hướng dẫn. Chia Đại về cho vũ Ặ tha hội ấy c0SZ b nhóc Ä sinø sàn Ề 
_ Bài toán đẫn đến phương trình sỉn(2x + 2) = sỉn ) PrSới 
`. 5 Ản 
đ) X=—+—, x=———+k~, trong đó sứ: mnư=-==- 
HIN, T VAN 1) Ðg340710:/-110309 V8. 


2 Đi Ai HA 
Hướng dân. Phương trình được, viết thành -— sin2x +—= cox2x = = sinláx 


` hay sin(2x +đ)= sin14x.. Đ 


_37-, 


b 
33. =—-- 
1.33.x 3 


Giải. Viế phương trình ở cho dưới dạng 
_(sm #— COS x)m” + -(cos? x—sin 2 xỳm + Ginx- cos 093)= 05 


SỐ Sổ 2329) - _:Ísin#—eosx= .0 
Để đẳng thức này đúng VỚI tội w m thĩta phải có: 5 D ` 
: 1”... : ì ghá -Ìcos“+x sim: xi0, 
tức là | Ty ¡ 
_ Sin-Y—~C08Ý SỐ”, Thun 2 tuớ  Tiàc vì Tiến Ciiệi, =9, 
; Trong khoảng C-;*) có đúng một giá trị x = lì thoải Tấn @. 
Kết luận. “ong khoảng nhà 3s có đứng một giá ế ‹* : H È đioả ' mãn 


.phương trình đã cho với mọi mm 6TR. 


_ k3 a} ¬. 32m 


: Giải. xe = 1 là nghiện, của phương trình đấ cho khí và chỉ khi ¡ (hằng cách 
_ thếểz=1 vào phương trình) ta có đẳng thức AB eosz+s sinø =.2 hay › 


È Su + hen 1 "Đăng thức đồ xây kh và tôi Leo|z-E)=1 vui 


hay lx Tơi xà 
Và b) Không c có số ở Tào thoả mãn điều kiệnci của bài toán.. 
135. › x=ơ++t+k214,x= ứ + WETZTHEE „trong đồ cosz = s và 


sinœ=—— 
18: 


Giải Đy =1Aeor+ in l4 có phương th y+ Ễ 6= =0. _Dš nợ 
}- Nhà 


tường trình nầy có hai nghiệm lày= 3 và hy _ Đo đó 
5 


1Ðeost‡ 5l +———-—Ố +8—0 
: 12cosx+ 5sin x +14 


38. - 


12cosx+5sinx+14=1 ` Ï12eosx+5sinx=-l3 Œ). 
12cosx+5án x+14= , _L12eosx+5sinzx=~9. @). 


Chiả hai vế của các phương trình q).và (2) cho s(8= J122 Z5) em 9Ì ‹ ø]à ' 
số. thoả mãn cOSZ = TUẾP và Tin 6o Tt si 

~13.. 13...” ĩ 
œ = cos(x~ 3)=-1 c-x> ~Œ =+Ðn =5 x=z+®+ l9n. ` 


@ =. >iêosŒ= s nhà, < x= ở +arccOs Tin 
13 l 13) 


-1ÓẠ, s)x= ~Ã + Kế Vàx~ gửNg trong đồ ah= 3. 


| Hướng đấu. Chia hai vế của a phương trình cho co” # „ CỎsSZ # 0y t ta được . 
phương trình tan + 2tanx ~ :3<0 2 - 


b)x= Ta và .=“ư Nhu, —.. 


Hướng dẫn. Viết lại vế nhà của thưng trình là 2= "(em x+ cos Độc: 


TT . vàn tim 


Hướng dẫn: 
: Cách 1 : Sử' dụng công thức sin2x = 21m cosx và koyấy ¿ = coš2x — sin x để: 
đưa về phương trình 2cos” x- 2sinx cosz= 0 hay COSX (cosx —sinx) =0. 
Cách 2: Dùng công thức 2sin2 x=T1~- 'cos2x để đi đến phương trình 
sin2x + cos2x— 1:= 2cos2z hay sin2x— .oos2x= 1. 


kx œ km 

ĐT sa ph „tơ đồ cotZ = —$c |? Ai 

: : Hướng dẫn. Viết lại vế phải, của “Hi, tình là2= 2(sin” 2x+ — tổi ` 
_ đưa phương trình xẻ dạrig cos 22x+ 3sin2xeos2x = Ơ. 


Hay cos2x(cos2x.+ 3sm2x)=0. 


e)x= rể: và:x= +km, x. 
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_ Hướng dân 
Chú. ý rằng, sosG Ta = sinx, k; sinGx. + Tt) =- Sinz, „ SH _. = ~COSx và 


cos(x + mẽ =~ - coạ+, ta được -phương trình sau tương đương với phương trình 
đã cho : : 


: Asin” x~ 4iinweosx + 2co$” x= nh +CoOS >> 3din2y— Áginxeosx 3 + cos”x =0. 
1.37.a).x= Ỹ +Èn. 
- Giải _` và 
: Những giá trị của x mà cosz = 0 thì sinx = + 1 nên N là nghiệm ° của ï 
ˆ “phương trình đã cho. Với cosx + 0; chiả hai vế của nó. cho CoS2x, 1a được 
:2tanx + 4= 3tanx (1+tan? *) Vậy phương, trình đã cho Tương. đương VỚI 
(anx— 1J(an?x + tan + 4) = TT tanx = 1x =2 tin, 


: bá ven? nàn: _ 
'Hu‡à dẫn. Đo co +2 nã - nã VÀ. -sn tổ 5): = - 2052. nên m Phường 
trình đã cho có thể Tiên 
` ¡3gin 2Z + mỖ chế .. SN Œ 
hố x1... 
Su điều kiện o2 z0, chia Tất vế của 29c chơc cos”= lội 2 thì được phương tình 


3tan°Š : +3tan2” SG nh 1x6 hy y3. m33 


1.38. Giá. sử một góc của tam giác vuông ABC có số đơ độ thoả mãn phương trình 
đã cho. Ta viết phương. trình đã cho thành Nhi 
_Sin`x + 2sinỄ #CoS#— 3cos” xe0, (0< x<90°. Hi : _@ : 
Dễ thấy x=901 không phải là nghiệm [huong trình, VẬY COSX G 0 và ta có thể 
- chia 2 vế : phương trình choc COS 3y được :_ 


-4)© tan x + 2tany — 3= .0 © (anx= -ÄJmỖy + San +3)= nội 


40... 


Vi phương hình tanŠy + 3ianx + 3:= Ổ vô nghiệm, nên (1) <©> tanx = l; Kết NỂ 


. hợp với điều kiện 0” <x.< 90” ta thấy chỉ có z= =45°]à thoả hấu, Từ đồ ny rẻ : : 


_ tam giác ABC là tam giác Nhàn cân. 


1.39, in: — : 


Hướng dẫn. dizgi7x= =: 4 à6c— co) và sin8sinŠy = =— 2 (eosÐx~ cos8n). 


Chú ý ý thu gọn hai họ nghiệm thành: một” 


4 k 7 „#“ 
lim sài 2” šPụ: 


: Hướng dẫn. sinốxeosẩy = * 1 cygy + sin23) và sinĐycox7x= H } Glec + -sin2z). 


v.*mS 
3x8 T=RtS DNN 


Hôn: kế: cosvoosậy = => 3 (codx + su2B sin2ssinốy = =3 2o ~ -eos8) _ 


' và à sin4osin6x = =z 2 esDr~ Bề 


". `2 
=—:x=—: . 
® x= b) x= E x= 3 + km. 
Hướng dẫn. Biến đổi Những tình đã cho chưs Sau : 


sin4xsin5x + sin4xsin3x — ly Tp gi ly ` v . 

c=a S sahsnSt +2 osx— €OS7+x + S0 co cax9 = : 

l © - sindxsin5x + sin5x§in2y = 0© - sh5uSB4x + h2) = :0 
Sàn +— 
1.40.) x Di *x= số +2kn.. : 
H dớng dẫn. sin5x + TƯ = 2sin4xcosz. 
2m 
gu  S Ve 

_b)x= 3 + -2kn, x= kẽ 2- : 

*Hiđiïc 0ã: khả Dgu#V= 2sin2xcosx. 


41; 


Hài 


Xa " _~” ơ 
HS: 


- HƯU : 


+ *N - Và x = t+ + bố VỚI COSđ = 


11T. 


và 


+ Giải. Ta biến đổi d6 b tình. đã cho như 5: sau (để ý ý: Kế 5 In, 


(Cosx+ cos3) + 2cos(x +4z)=0“ -. 2cos2xcosx + ỚẶ ¬ - sin4xsinx) = 0 


= 2oos2xcosy + 2cos4xcosx — 8sin” CO§xCOS2x = :0 
«© 2cosx (cos2x + cos4x~ 4sin2 X©052x) = 0 


© 2cosx [eos2x + (2cos” 2x.— -}~— 2= cos23)cos2v] = 0 


-= 2cosx(4oos2 2x“ cos2x— 1)= =0.. 


® COSx = =0.© x=s+ "nh ụ 
1+V17 
g 


"—. ,C0§2# ~ -1=0e0 42x =E 


¬"=. 


<. _ nên. có. sắc số \ kệ và 5 Sao cho COSØđ ;= 


Mũi mm . 
1= HỆ ———© 2= lì Hô hi = — tim 
ax2x= mH, _.. HỆ SẠ sức vẽ tin. 
Kế. luận. nh trình đã cho các "ighiệni ÿ =ã tửn, xe Lộ, + 
: x= LỄ + tr, với Susờ= ch và GIẢT na, | 
=n g%= m+ Lễ, ‡= + 


CÁ độc, 


+ 


¬ 


Èw và. 


Giải. vế trái gi: tình đc biến, đổi, thành : : 
(cos22x+ cos10x) + 3(cosl§x + cos 14x)= .22oy]Ôx20s0x + 6cosl6ycos2x - 
= 2cosl6x (cos6x + cos2x + 2cos2x) = 2eos16x(2cos4x cos2x + 2cos2x} 
=Ácosl6veos2x(cos4x + 1= -8cosl6wcos` 233 
Vựy phương trình đã cho Hưng đương với ' 


vỂ ` = =.. 
"&os16xcos22x=.0 <> sosl6x=0 32:16 
` .. Jeos2x=0 : _3_„^ 
TH nh ni TM ki D) 
 ..... : ầm 
. 1.41 sen tư : `. 
Hướng dân. in” x+ dhÖ2y + sin 23y= = 2a 2 EhÐp2 cosáx + -ees6.J Do đó: 


' phương trình đã cho. tương đương k. 3n. 
. €OS2x+. cos4x + cos6x = 0e 2zoxlicos2x + codx= ọ Sổ coáy -0.en + n- 0. 


LỆN 7. : ca Ềể s2 E XÀI HN d 
by SST 2 ng, : mi . iu : `" 


: d4 dẫn. Dùng công thức hạ bậc đi: rút gọn thì được : 
_©osốx + cos8x = = cos10y T cos12x hay 2cos7x cosx.= 2cbsÏ]x cosx, 


_ Cuối cùng, cần chủ ý thu gọn các họ nghiệm. ˆ. „hài 
tưỚN van là 1x. 
: =—— =ư $ 
KT yntrcn 


Hung dẫn. Đồng công thức hạ bậc rồi! TÚC sọn thì được. 
= 2 (cos12x - ost + sin “4x = 0. 


Biến đổi tiếp thành ckin§y sin4x + sin”4x= :0 hay ~2cos4x sin 2x +sín “4x= 0, 


.ấ...^ Tớ 
đ)x=5 +in, S7 0 Toản Tái xẻ tung 


: km mN 
: TC An : 
e)x lót § x= g*Êm 
_Đư=+ 3 tÊn. 


Hướng dân. Sử dưng các tông thức 2cos” #+=l+ coyÖx) và l + tha -2eo2x ` 
: để biến đổi đưa về phương trình đối với 'cos2x. 


_ 


Ti 
:8)X TT 


Hướng dẫn: tưởng tự cân Ö, 
M)x số sử, + lơ tim, ng đồ cokÐZ =2. Mào) 
_Hướng dẫn. Tương bự câu Ô, 

kí. lề 


ấP, 
Hướng dẫn. Biến đổi phương tình để chỏ như sau: : 
` ma(x+3) +eolE ~3x]~0© là m(x+5} Sa 0 _ : 
tui 
Gà có co J6 là 


cos xo cos 3x42 Tụ 
lo GIÁ 1... 


Vậy v với điện, kiện `. + 3 z 9 và 8e + 3) z0, phường trình đã 


1⁄42. Si g” 


cho tương Thi với phương tình sỉ v(s + ?) =0. C6 thể thử lại điều kiện. 


bằng cách trực tiếp. Chẳng hạn, tạ sóc 


Đề xin eững 3]* z0. 


-Hướn dẫn: Á Bnni côn, thức thi + iÖ— „ ta biến đổi hương 
s £ ẽ ` cós4-sin b lở ẽ 
_ nh đã cho như sau: 
: TS, ï Tu là! KC 13m` 
_ 2m` - : CUII nh ng” uài l 
(2x — TT] +eol 4x) =0 ©———>——>~—————-=Ô. 
=-..`.<‹.. 
tiên 


Do đó, với điều kiện cos sa(2x- = 3) z 0 và se + Hì >Õ, phường trình 


: đã cho tương đương với phường trình. «>(s + TM) 0. Thứ lại điều: kiện : 
bằng cách trực đếp. `. 
2m 
€) x= = 5 + độn hi 


Hướng dẫn. Biến đổi những trình đã cho như sẽ sau: 


MST NERZD) -=(3 : 


"-“....... 
`"... h [+3], Ẫ 
: =m(2x+ 5) xeng =0 = .m—————>—=0. 
TÂY dị À) vi” ¬... inD ˆ 
` " t0 2E (ÀI cà § k 3 J2. . 
_-. &6, vãi dip Me e(x53) 20x m thận =0, -Thưng tầh do HA" 


- tương đhng với ï phương tình HT: 3]= 9. Thử Tất điệu kiện tàng lách 


: trực tiếp. 
mg 7t 
đì #= T+u 
th g tiệt 
Hướng dẫn. S Sử K. công thức sin2y=— ta có: 
X i y 1+tan“ x 
shhÖx +2cotr= 3© . + Kế hỌnN ac 


l+tand”x. tanx 
Giải tiếp phương trình nầy với điệu kiện tanx z0. -. 


143. 2z xe, x LẠ - 


. Nướng dẫn... Sừ- DEỜNG, cos2x= - HÀ với tiêu tá COSx 0. 
- l+tanˆx D 


4 


.b)x= 35°+ I0, —.. 
: Hướng dẫn. Biến đổi phương trình -4 Với điền kiện _ = l§ si z 0 và 
-_ sin( +159) #0: : 


: : : n: Ẫ - ° „ Tế » 
-_-tahœ—159 cofœ+ 159 =.L œ sinŒ-15°)eos(x+ 159), sa. 
SgiệP" SÓU ái N: Bài, _ a” Cos(x— lên lu: ba 
: `sin2x~ _sin30° - 

ca sở, ..._ S82x+rsin30) 2 


x= = TunẴ 7 


Hi tướng dẫn. Thưởng trình được viết TY 
SIn2x + 20co# x— lộ= 1+ simx— -ÁcosSx. 
ˆ© (sin2x— sin) + (Âeos”x— 1) +⁄4cosx — 2= =0 Ỷ h 
c= sinz(2cosz — -1)+. (2cosx+ 1)2cosx— 1) +. đy HÓE D= 0ˆ 
_= (cosx— 1)(sinx + 2cosx + 3)= :0. 


Ẻ )x=5 +im, * = tế tin. 


. Hướng dân. Quy: về giải phương tầnh pường phương4 bê, với cosx. 


sx= -x+ 2km, ¬=. “... ... 


: Hướng dẫn. Biến đổi phương HH: thành đổaiày— 1)(6osr Bà Đ. ;0. 


: Đx= kn, x5 +, ` 


.8)x “ng: +Êmy * “Iz kh 
- Nướng dẫn. Biến đối phương trình thành 


: ĐENG — sin 2x) + cotr (1 — cos 5) +sin2x= 
-144, MY Sẽ tất, x= =2kTr, Màn: 

_ Hướng dẫn. Với điều kiện. cos2 ø , tạ biến đổi phương trình đã cho thành :ˆ - 

ñ NI - : 2# Anh 

cosr | tu —2ginx] = 9. “hay: coninŠ šÍ 4cos“ 23) =6. 
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w 


J2 hệ dẫn. si xpoev' — sinxeos 


_#n : _ Ấp lộ hy hội TC Bá 
:Hướng dẫn. & dụng ting đc thứ dễ thấy :- : 
aS+0Š =(# +i 32242 +ÖÖ, tliếpđổiphượng nh đãchọnhư sm: _ 


6: 
sinŸx+ 3sin” + ©OSX + COS X= "ã 


. 6® (sinFx + cosx)” - 2ehŸxcoCx Si +eosÖ) + #sÖxcoet= 1” 


: ch —3sin^ xcos” x" +3gin” #cosx= 0c 


N2 CC ó  Tn AI ao  ớng 
xe kêu Sinxcosx Qin2x—~ cos +) = 


_=|8 


"` 
ke” 8- Tu và 
" đan S8 an, G6ÖN vo 0v 8g UPN ng 
0zng vệ 3” ¬ ng 30” + ng n 
.. Hướng dẫn. Biến đổi phương trình đã cho như sau: _ 
2 " 
-, SIM 2+ sseosdxt T= can đả cã : - 
©Ginr+ 2x 32e Sú —cos4x) © Gx+b cos4x)ˆ = ga 7 
An an s6... Syớ 
Nhà 6osdre c2 que 'cos~sin4+x — sin ~cos4+x = sinx 
« :3- v 6) ... 1ã 6. Tin 6 3 : = 


: Ân : sinecos4x + cossin4x = sim(-x) 
NO 6n on, 
v44 +2)» sin(—+z). ; ` th 


4? 


1.Á5.x= ` + arccos TP 2,95.- 


Giải. Ta có ` ˆ 'cosx+ sỉnx + nh 


Si. Cosx 3: 
` : -sin + ÈOsx 10 
<SCos+* + Sinx +. —————— = —. . 

ĐT SUẾP vung _,8AxcOsx 3 
TÊN: 
à ^ ^, Ó 
5 và phương trình '-.. 


__“ Đặt £ = cosx + sinx Với | £| <ŸJ2. Khi đó Sinxcdsx = l 
trở thành ˆ "“. 

2t _10 

PT Tuy 


.4)- 


Với điều kiện tz +1; ta có . : 
. () © 3Ê =10Ể +ãr+ 10= 06 -ĐGÊ- 4:—5)=0. 


=_ `. | 
CHƯNG 


Ñ Phương tình bửi só ba nghiệm „ ñ* % 


2/8, 


š Tuy nhiên, chỉ cổ „=é 


là hoi mãn. điều kiện |? Ị “ di 2 Do đó 


phương trình đã chon tưởng ý đương với 'eosx + si = =“ "hay 


si Sobxg ~19 ` | l : Š Đc _ | 


32... 


l Điêu kiện ¬.... tương đương với điều kiện 0 <x ~T< mẻ 'Với điều 


f 


: kiện đó ía có ˆ Hà ĐẾN vệ X GA g vo 0y th cc§ 
: Đ = x~ + Xeck<= 4, ©x=T+ ... 
So: -3 M2. Lô PP sọc 0V) 


._ Lấy các giá trị gần đúng T ^20/785 và arccos = Tp ~21601a được x~ 2,95. 
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| 14Á6.x ST. 


2B. 


Hướng: dẫn. Xét phương tồnh may — HỆ - ĐỂ (Am tem Xin 


chứng tổ rằng phương trình đó trên n khoảng (0; 7) có một nghiệm duy nhất x = r : 
=1, 4. Giải. Phương trình đã Siữa có thể viết thành 2cos2 x— Ôm + eo 3 +tưn= 0, 


: ` h 1 
ˆ Phương trình này tương Big với | Y2 


'| èOsx= : c1, 
a) Với m = ph ư phương trình cosx = im VÔ Hán? phương trình cosx = 3 


có các " ghnd x= tật am Đó cũng. n các nghiệm c của ^ phương trình. 


_đã cho. SN ì tiện TA 


SÓn: 


; Đ Do các nghiện của pheng 4rình COSx = : 


Đông! thuộc Khoigg lễ: z h 


nên Thiện trình đã cho có nghiệm, xe x‹Í5i : Ÿ)m khi và chỉ. khí phương trình 


COSxX= — #hà Điệu đồ xây rà nốvàchỉ hố ~1 <m<0. 
1⁄48. x= km; và tử +2 Và 2 cổ ve xế cuc, cos/= _. 
Giải 6c : : : 

Ósiny~ DỢsii2y +1) kh 4döSếx ` `. h. — q 

4 sinwsin2x + 2sin# — 2 sin2x ~ 1=3- —4cos2x. Ộ 

- @> #sin2xcosx + sinx© 2 giixoosy+r2cofy—:2 =0° 

<4 sin eosy + siny — 2sinxcoszx — 2sin2x = 0 : 

-©sinx[4 sinxcosx + 1 — 2(sinx + cosx)]-= 0. 

® sinx=0ex=km. Hới BÓC 

°® 4sinx cošx + 1 ~ 2(sinx + cosx) =Ù. `. _ `. @) 


74BT9SGTA CÔ Tô l ` P ¬_ —. 


- với ẩn ứ. GB th trình này có hái nghiệm ÿ= 


1.49.0<m <1. 


.SỈnx +-cOSx =ƒ¡ ©> cos Ề = 


: , T1 
sinx ‡ cosx= “2© ĐC = ?}= 


7L ÐNG 
Kết luận Phương tình 4 cho có các nghiệm 4 xie HE si „š tá 
,*= E690) với xua ØẺ là các số thoả mãn Cosz = xố zẾi 


ˆ &os, pm (chăn, tr È=arccos———-, arccos 
5° hệ tối nảy vớ, ÔNG, Ta 22 


` 


Để giải phương trình @, ta. đặt:7 = sinx. + cosx VỚI Izi<4J- Khi P48. 
E2 ;nhÊN Tư 4l và từ phương tình @ ta có phướng tình 2Ê~2r—1=0 


Đổ 2 HP 
_- 


. Cả hai sĩ nghiệm ' 
này 3y điêu thoả mãn điệu kiện) zÍ<2V5.. ẹ: 
`7.  [sinx+eosx=d 
Do đó(2)<© | „ - 

: SỈ x+COS*= f2... 
>) TA "11-3 


cà= 3+ 2kt với cosœ=———=——. 
2J2 


: 2/2 
L D : KP, 


sử! 23/3 +2kn` với sosổ=—” 


4 


TỶ. n6 i8 n _¬ 


Giải: Ta có : 


_ cosỐx= cos(2x + 43) = Cos2vcos4x —. luôn gtdc : 


. cos2x(2cos 22y— -1)~ - 2§in” 2x cos2x - 
=2toˆ 2z— cos2x— 2q-—cos 22x) cos2x= 4cos)2x ~ 3 0082x.. 


_Áp dụng kết quả đó, phương trình đã.cho có thể biến đổi. như sau : 


50 - 


« Ácos”2x— 4cos22x ~ (m + 3)cos2x +m + 3 = 0 


` 


:l+cos6x -m(1—cos2x' 
.cos4+ = cos 3x + msin2x ` = cos4= =—————+ _mQ~ eos23) ` 


2s NI ND 
©2202 cos22x~ 1=1+cos6x 8 -kEBá2 Kở" 


© 4cos22—2= 1+4 (os22x= ˆ3 cog2x +m 2 _ meos2x : 


" _-[eos2x=1- 
= (cos2x~ Đfen22x- ứ + 3Ï= 0© 
: '|4eos? 2x= ĐA, 


. Nếu phương trình có nghiệm x cÍ5 3#) thì 2x <[6: $} bã 


 . nghĩa là 3 < m + 3 <4 hạy 0< < 1. 
° Ngược lại, E9220TXYEESTYGESE 5}: 


.1,50. ni 


- ò.,. Nướng dẫn. Vì trên khoảng (0: 2m), phương tình, không xác định VỚIX =7... 


nên ta xết phương trình trên. từng. khoảng (0; ®) và (r; 270. ` - 
À _— Trên khoảng Ó; Làn sinx> 0 nên phường tình Hỗ ảnh 1z cải ¬ 


= Trên khôảng Œ ; 2n) ta có sinx <0 nến phương trình trở hành. —1 =cosx xe. ` 


Tên ni aylsT7Msoniiag 
cos2xsin x 


Hướng ‹ dẫn. Biến đổi ¡phương trình thành n 
§ (ào SIn x 


= Đo C = 5) _ sau đó 
xét phương trình trên mỗi i khoảng 0: ^) và (Tt ; 2m). 

1.51. 2) @®); Ð) @®. h : Sai 

bà 152 Chọn TU hà án ® vì hàm s SỐ y = = Sinx đông biến trên bườ ng: ã: 9) và 
khi tịnh tiến khoảng. này sang „ một -đoạn dài ú lÖx = Š. 2x thì được c khôằng Ề 

19 : 

am) | 

- 1.353. Chọn phương á án. ® w hàm số y=.cosx nghịch biến trên = 2? ;*a và 
khi tính tiến khoảng này sang trái một đoạn đài 6= 3.2“ thì được Khoảng 


:£ 11w Ai SU? Sổ, THỂ ¬¬...` 
L- tang dán _. NÊ, 


51 


: ° \ Ễ 
1.54. Chọn phương á án. ( ÄP< = _ 2eos20°cos402, _ =2cos30°= ^/3. -- 
: : cos(35° Tại : Sài 


1.55. Chọn phương án œ vì vớix= 2900,ta có. 


=(§ s1) = eos160 = =— — eos20P và và sin290?=~— sin70 = — cos200. 


Siày T 


1.56. Chón phương 4 án(D).: 
_ Hướng. dẫn: Viết lạt. phương trình đưới tang có 5Ì" snỈ3— 1s} : 


- 


ệ Bằng cách thử vào ho phương trình, ta n chỉ có các số —— JÊU, và — là nghiệm 


,30 


đứng phương t trình, vàn? nhiên, chúng đều. không thuộc. ng: ( “) 
đang xét. 


- 187. Chọn ND ê án ®) 


Hướng dận Đhy< xa Thống ghhót do 


tany=1' 


đến hương tình tanÊ +3tanỷ 4C =0 ha : 
p g ỷ tt Hmg 


Trong khoảng (0; 2n), mỗi. phương trình tany = 1 về tany =,— 4 đều có. 
hai nghiệm.. : : 


1. 56. Nếu xét trên khoảng @; 2m). thì c cả hai hàm số cùng: đồng, biến trên khoảng: 


(ợ: :2n) và và băni nghịch bi biển trên `n khoảng : 2? : Đo đó 


a) Hai hàm šố cùng đồng biến trên các —. +.k2ft; 2z +iOn] ,kc”. 
QUÁ 


b) Hai hàm số cùng nghịch biến trên các khoảng|T +.k2Tr ; + em), keZ. 
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1. s9. a) Hàm số y = ˆ tàGởŠ xác định khi và chỉ 
khi cos(m3) #0. Mặt khác . 


T cos(/x) = TH in, 


say œ2) 


.Từ đó Suy. Ta đập xác định của LẠC số N: 
: 3= tảng) là ; 


.D= R\Ệ rH|keP), 


bị Vũi InoLe Z2 ta sế 


#œ +) =tan[ x(x + È) )] —tan(ơ + Em, › s. _ Hình lá 
=tanŒ) = 0)... , | 
__. "Trong các số nguyên : dong; SỐ. 1 là nhỏ nhất. về: đó (mộ là THỊNH số tuần nụ 
-. hoần với chu kì? =1... : 
-€) Ta thấy : 


= +Ế xn Tờnh 2 tắm. ` 
2 2) l An - : 
''Từ đó Suy rô hàm, số tan(7rx) ME Tà THỦ, keZ. 
0 Đổ thị của hàn sốcó dạng như lình L20, Ta : 

_ kế Ta có : 


Cá h2 2Ì 2). 1¬ —cos2(x— B). 


cos. ?œ tối + si Œ ~ ~ð)= - 2— 


= chi +. = 2 (eos2(x - —a)~ cos2(x — Kế: =l+ sin(2#— a-b) An 
Đo đó Ỉ 
cosĩ 2œ — 3) +sin 2œ— DIẾ 2cosŒ = cờ sinŒ — Ð sin(2 ~ -Ð) 
=l+ sin(2x~ 4 -+)gin(đ = b)- 2cos(œ—2)sinœ& b)sin(4 - b) 
- =1 .+ sm(@—ðb)[sim(2x ~ a ~b) — `2coS(X — -2)sim(x— 5] 
=1+ SIH(2 — Đ)sinOx~ 4= b)— _ Sin(2x= -a— ¬Ð): = sn- Lồ)| 
;=l-sin lạc _b)= CO§ lạ- ~ð. : 


5 


41x L2 `... 


16L Lối 126 #5 TINH 201 


126 163 


9-8 nỗi 


¬ @x= D x= =+ư+2Em, với cösZ = 2 n 


: Hướng đấu. Quy về phương trình bậc hai đối. với COSZ. ` 


9)x<5 +2tm, XE +9 x= #+2k##,x= lên -+2lr với sinợ.= ~.: , 


Hướng dân. Quý về NT 2 trình bậc hai đối với sinz. 


k W ”+2km. 


: TA) s : Ài 
là) x=g +2, ,*= — "6 +2kn, =g +2, ;x= + 2n. 


Hướng dẫn. Viết lại phương trình nhữ : Sau : 


„31 ~ 2sin +) + 2sin^x + 2(1 +-/2 )sinx ~ 4— _2 = =0 


-..©4sinfx— 2f1 +{2 )sinz +J2= 0. 
1.62. x= 0,x= x~3/14; x= 2m ~628; Tang: ~285. 


5n 
6 


ˆ Hướng. dẫn Do sin ° Ầz cŠ) = = .eos2 ` CöS (.-9: = —sinx. 'iên 


_ phương tình đã “cho: có thể Viết lại thành ˆ “cos2x + 3sinx = =:1+ Đnn hay - 


„ SHE~ -261n” x= 0. “Trên đoạn: 10; 2n]; phương trình này vn các nghiệm. x= =Ũ, 


c Ln 
x=7,x= TÁC 'Vàx= 


ổ t6 sẻ 


1.63. a) xay tần ni hạng 


24 
b) Vô nghiệm: nà 


_H tướng dân. Biến đối phươngt trình đã cho nhữ sau : 


242 sù sinx cOSx + 2⁄2 cos2# =.3 sinx + 3 cos2x 3 + €oS2x— sin 


_=0@2- 9eos +22 my cos( - .2 sin x= :0. vi 
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.€)x= Âm, x= - tim. 


3 *% =: +#n ,# = z+ Èn, trong đó cotz s C:  IETI 


Hướng dẫn. Biến đổi phương tình đã chơ như sau: ` ó Ôn 
8^/3 sinxeosx + 8cos2x — 4sin 2x =:5sinˆx + r5cos” GA: : 
©3cos2x + 83 sinxcosx — 9sinˆx = 0. 
Èn _.m 2km. 1 2km. 
ó4, ) + =TD 3 s:*°12 2T T— TH la - 
Hướng dân. Với điều kiện sin3xz:0, ta biến đổi phương tình đã cho nhữ s Ssau:` .. 


si + '2) cot3x+ sin(+ 2x) — s\7 cos5x=0“ 


cos3x 


_Ắ C02 Tế Sin2x — V5 code 0 
sii3x - 
= + cos3x— sin2x sin3x— v2 giây cosŠy = =0 si ~ “j5 da4 9. 
TK - 45-1 

: ". -LẾ, 5-1 

+ _ PINg 2 ,x= ». +, tong đó cosZ = ; 
` „ ! cư 1Ô 0a vi 

Hướng dẫn Ta có. tan x= —— =———— Và: caslr= 2eo” 2x- 1 Với. 

: và. cos”x - : l+eos2x . 

' -điều kiện cos2y Z -¬1, phương trình đã cho có thể biến đổi. kh Sau: S. 

tan” x+ cos4x = min =1- tinnn li: coi2x~ nh ° 

+€os : 


a-# 3m 


thước; dẫn. Phương trình. đã chế có thể biến đổi như sau : 
- 9sinx + 6cosx 3sin2x + cos2x= 8 

„ & 0sinx +`ốcosx — Õsinx cosx +2cos” x= T= 8. : 
«© 9(sinx — 1) — 6cosx.(sinx— 1) + 20 _ sinz)( Mộ nuêni 1 : 
© Ginx— Ì)( — 6cosx — 2sinx) = =0. ¬- ì 

Lưu 

„.9xe- Ni xã : vấn 

Hướng dẫn. Phương trình đã cho có thể biến đổi như sau:: 


: ` : „ : l T69 Sầu "2 P, ẩm € 
sh¬ + 1)" : +coýx: Tưng ce[2x+ ?) =. + ÊOS”— c0 x 


"-=. 3 (I+sin2x)= h + cos2x(1 — cós”x) 


= 2 82x +7 sín 2x => h (1+cos23)(1-— cos2x) 


Cš Ý gn22+) gu2x= 1a —eos 2k): 
SE Tài 4 “6 
yên 2 dUỲN: S c2, x= nổ t 2kr. 


H tướng dẫn. Biến đổi phương trình đã. cho nhữ sau: 

(2sinx + 1)(3cos4x+ 2siny— 4 + Acos” x=3 

© 6sinxcos4x + 4sin” x— 8sỉny + 3.cos4# + 2smx~ 4 + 4 cos 2x—3=0 
© 6sinxcos4x + 3cos4xT— 6sinx ~ 3 =0, l 


< (2sinx +: os4z= 1= 0. 


0Dx=7 +Ên. 


Hướng dẫn. bo Ý8sn(x+ ` = sỉnx + cosx nên phương trình đã cho có thể '' 


ˆ. biến đổi như sac. 


: `. (-- 1)” =2sipx © Giae+congŸ 2 si 


cố Với điêu kiện cosx z 0,fa chia hai vế của phương tình cho c cos2x để đưa về 


_5Tt = 
168. a) x"ấ 1 + 2km, xe + s 2km, xr " +œ+ + 2k với 3 2-1/E, 


phương trình đối với tanx. : 


__ Hướng dẫn. Với điều kiện sĩ sinx x30, tacó : , x 
2sinx + cotx= 2-sïn2x + 1 ©.2sinỄx + cosy= 4 sinỄx cosx + siñy 
Â. (2sinx — 1)Ginz— COS# — 2 Sinxcos#) = 0: : 
Đối với phương trình, sinz— cösx — 2 SInxcosx = 0. 


: Đặt £= sinz ~ co§x. với I|<42. 


đ5- 1 


o +Đ x=_+È, x= 2kn, xe T4 +2, .VỚI. COSđ =——=— 
Bx=E H.E 


4 


Hướng dẫn. Với điêu kiện cosx =0, ta có : : 

ˆ tan x(1 — sinŸx) + cos2y~ 1 =0 < Kih2x( — đuổ3) 'dos% (1 =cos x) = :0 

- © (1—cos2z) (1 ~ sin`x)— -d— sin >)(1 —cos'x) = ơ : 

_se- —cosx)C1'~ _sim)J( + bos({ + sư tan 5) — (1 + sm9(1 + coex+ cosÖJ]= 0 n 


+56 1: 


-_-®q-— Bo để — sinÒ[Giaz + cs>)(sinx ~ to +Sinxcosx + GSinx — cosz)] = =0 
<=(q-= cosz)Q — smx) Qinx~ c€osx)(sinx - +cosx+ sinxcosx)'= c0. 

_ Đối với phương trình Sinx + €OSf + Sỉnxcosz = 0, đặt f = sinx + cosx với Mi <2. ï 
Chú ý rằng tất cả các nghiệm của. phương trình 1 ~ snx= 9 đều Nước 3 thoả 
mãn điều kiện ( COSZ z0 nên bị loại. 

'9x=. + x=- 5 tin, 

Hướng dẫn. Với điều kiện sir2y š #0, ta có 


l1-cos2x.` 


1+ co = 2 GHYÊẾ © ghề2x+ahBeex= 1— co2x- 
°- SH“ 2X.. 


<> Í_ sin22x— cos2x— sin2xcos2z = 0 ©eo2r- cos2+ — đản2xcok2z = 0 


©>c0s21(cos2x ~ sin2x— Ù= 0. 
` Chú ý, loại các giá trị của x Sản: thoả mãn điệu kiện shữy z0. 


' đ) Vô nghiệm. ¬ 
Rướng dẫn. Với điều kiện cos2z s- 6, tá. có „ 
6sinx. - 2cos” x= BÁU 2/001 © '6ghnx~ -2eos9 x= 5 sin2xecosx' 
: .2cos2x' 


- 6sinx — 2cos°x= 10 SinxcOsf .° 3siáx~ -cOS” xe - 5sinxcos” x= N : 
Với coszz 0, chia hai vế cho. cos”x ta được một phương trình. đối với tanx. : 
. Tuy nhiên các. nghiệm của phương trình \ này đều Thông thả mãn điệu kiện 
-eos2x # 0. lái , 
; 3m 714v lân. 
1.66. x=., x= 10:“ TG.YÀ,Z= 10” 


Giải. Điêu kiện xác định của. piahe trình là‹ cosx =0. "Với điều kiện đó, 
phương trình đã cho: tương đương với: phương trình : 


#||»2l' ka3)~ -2sin2x. . xi viấi @) p. 


-:Dox= không Tànghiệm của . nên ta chỉ cần xét hai khả năng sau : 


+ 


1)xe (0; 70. Lúc này 0< Š <2 kéo theo,cos >3 h2 #0, Do46 (0) ` 


2" 
`. trởthành _. . va : 
mà cấ hoc Là sổ Cu : vẽ z_„ 4x 
1'(..:.x * 7 6.3 ”:-: 
—=|.sin—+cos— | = sin2x c© sin _ =sin2x =: 
s1 2 và > B32 3] vận „ 4n. 


_Để 8m SP thuộc khoảng, ®; 20, tạ, cần Bm kvà là nguyên ‹ sao cho. “: 


.0<5 +& <xœ ¬g.<k< 


4x „s1 Ấ T 
_ ng 8 S. Sk= =0. Ta hhận được x = ==: 


ấm - 4n 3 7 


_e 0< ri TC TC càe Số mac¿-#E 


10 8. 8. 10 
2< ức; 2n). Lúc này 7 T cà cm kéo theo s2 "<0 và sin2 >0: Do đó 
= (1) trở thành. : : 
1 * : King: 
Tin co] hô sn 3T) kẽ cR? = _= yên 
_..: =5 ca? 
Tương tự trên, ta cổ ".... : 
_4n 7" 13 
t7: <-gr ta <2 S8 <k< 2e k=L 1 
._. 1L. 4TR. 71 ` 
X ng woOEO 3 ng Tàn 
bón 4n. = 15 
Ngon nu 17 Sa 
an 


ị Ta nhận được x= —=+— 


3 5: ỡ,, 


Kết luận Trong khoảng @; 22), phong tình đã. chỏ có ` 4 ngiện ® x= "5 vẽ 


BẠN, 3x 7% 131. 
+x= 


Hinh mã 


kế: 3)x=T2 + Ém,x xE # +Ìn, Vi tangr= 2. 


-. Hướng dẫn: Đưa về. phương trình. bậc hai đnAn với tanx + bằng cách chia bái Vế 


¬ 5g 8 


cho cosx. 


- b)ws ˆ cử ofo b0 ). : \. 
: Hướng đẫn. ĐKXĐ của phường tình là doïy 3Ù. Với điều kiện: đó, chia hai 


VẾ ế chọc cOsx và đặt tanx =7: ta được Đi nó bạ : : Š 
M.ằ..-..... : . q) 


Đo. phố trình tán = # có nghiệm với mợi 7 nên n phương trình để cho có 
“ghiệm khi và chỉ: khi qỳ có ki 


_ TỔ HỤP VÀ XÁP SUẤT _- 


_A - KIẾN THỨC CẨN NHỎ mmamm==mn 


TỔ HỢP _.- 
Ề Quy. tắc cộng : Giá. sử một công việc có thể được Thực hiện theo một trong 
bu phương án Á\, Á,..., Á,. Có mị cách thực hiện phương án 4i, „ cách thực 


hiện: phương á án Á,... Và CỔ 7 cách thực hiện phường á án Á Khi đó công 
việc có thể được thực hiện Đổi m + Tạ +; k cách. ˆ- 


Dài x⁄Z+ 
ụ .¬ 


Qự. tác nhâU : Giá. sử - một CA. Tế nào đó Báo sêm k công “đoạn _ 


_Á A,:.., Á- Công đoạn. Á có thể thực hiện theo: n cách, công đoạn .4› bi 


cố thể thực hiện theo To cách, :¿.. công đoạn 4 có thể thực hiện theo Tuy - 
. cách. Khi vi công . thể thực hiện theo ?¿..,ray cách. - 


_ Cho tập lọpA cón phần tử, Khie sắp xếp ? phân tử này: đhềo; một thứ tự tả được j 
một hoán vị của tập 'A. Số các hoán vị của một, kế TẠP, CỐ 7 phân tử (ha vụ 
kí hiệu là f, và -bằng m. : : 


Cho tập hợp gồm phần tử và kh một SỐ nguyên đường vệ với 1<k<n. Khi nà: : 
- ra một tập con gồm k k phần tử của Á và sắp xếp chúng, theò một thứ tự, ta được '- 
một chính: hợp. đt È Của n n phân tử của 4 (i tắt là một chỉnh hợp chp & 


Tử của A). 


ặ Số chỉnh: hợp chập tì của một tập hợp 1 phán tử được. kí hiệu lã Ân vàn 


Với quy tước KM =1 và' '0I=1tao6, 


AŠ = n(n— D- W2 E+D= (0<E<n).. . VN tên 


ứ „=5 


s9... 


e:+ 


Cho.tập Á cố n phân tử về ‹ số tự nhiên k với 0< k< n. Một tập con của A 'cốk 


. phần tử được gọi là một tổ: hợp chập k của n phân tử của A (gọi tắt lã một : 


tổ hợp chập kcủa A)- 

Số các tổ hợp chập k của â THỘI tập np có ø Viên tử, kí hiệu BCE, , được cho bởi 

cộng thức - - 2 Ộ Si đ 
"....... ..... 


LÔNG AN, HH... Kữ BỊ” 


.Các số ở bàng thứn trong tan giác Pa-xcan chính là đấy gồm n + š số saU : " 


c: CÁ œ D5 ch. 


7,9 


Công thức khai. triển nhị thức Niu tơn ˆ 


. h ` Sứ: 6 Vẽ _ 
- (63B) < C6” + Clanlp+.., CC lan 3 Cn = SP chợn, 
A NẺ HỆ tết vấp pin "Hơi ` „ ke0 


XÁC SUẤT 


- Tập hợồ tất cả: các kế HN: có thể. của phép thử T kh cK: gọilà thông gian tấu nn 


(của phép thửT) và được kí hiệu bởi s1 


ì Một biến cố A liền quan tới phép thử T được: mô đ bối một Đp con © À nào ẽ 
. đồ của 'không gian mẫu. Biến cố. A xây ra khi và chỉ khi kết quả của T- thuộc- 


tập Q, 4. Mỗi phân tử của O„ - được gọi là một kết quả thuận lợi cho Ạ. 


Hai biến cố A và 8 được gọt là xung khắc nếu: biến cố này Xảy ra thì biến cố 
kia không Xảy ra. Nói cách khác, Á và àĐ THỂ: khắc nếu kt và không bao giờ . 


VỆ đồng thời Xây ra. 


, Hai biến cố A và B được gọi là độc lập nếu VIệC xây Tả bay không Xây ta của 2 biến 
. cố này không làm ảnh hưởng tới xác. suất xảy ra Của biến cố kia. 


So Giá sử phép thứ 7 có. không gian mẫu là O và các kết quả của. + là đồng khả -. 


: năng. Nếu A là một biến cố và Đ¿ co là tập tỨợp mô: Nai song tưới suất củaA 


60” 


được xác định bởi cộng thức 
lại 
-P A)= =1, 
" lai 


_ Trong đó kí hiệu 
thay cho Jx Đ. 
Nếu Ai:A4¿;:...Ay là tác biến cố š đôi một xung khắc thì 

PA c Gs :U;)= P(A) + PA) +..† P(A,). 


Nếu vi là biến cố đối của biến cố là (tức là biến cố “không xơ. Tạ A4” thì - 
ï Pï)= :1— P(4). "Ỷ. _ Ễ 
' : Nếu AisÁsr- cáP lào các biến cố độc SNY th. 
-PQhA¿- :A)= P(A)PQ1)- ng 
Cho xa biến ngẫu. nhiên rời rạc với tập Elá trị. lầ£ ch My ái, }. 
se Kì vọng của X, kí hiệu là BỘ, là một số được tính theo công thức : 


tiêu Xc co Vi "XP, = =Ÿxp, „ 
=1 ` : 


: öđóp, = 'PŒ= #9): đ&t, „- "_.. 


== Phương. sai của * kí hiệu là v0, xe một: t số thong 4 âm được tính theo Ầ 
: công thức. àP : của 


VŒ)= _ “HP +04 ~ nêm bo ~ửy —uŸp, = Šúi -HỦ Pị 
Huy 


hoặc cò V@W= Tấn: M2 


ở đó w =PŒ= i0 = Úy 9 +21); = = BI. 
— Căn bậc hai số lộc của phương sai của X được gọi là độ lệch chuẩn của X 


kí hiệu là sœ. 
› _o(®X) -EdE: : 
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§!. HAI QUY TẮC ĐẾM cơ BẢN: 


25 1, Có bao nhiêu số tự nhiên có 5 chữ số trọng đó các chữ. số cách đều số 'đứng : 
giữa thì giống nhau ?' h : : : 

2.2. Gieo đồng thời 3 con súc sắc. Hỏi có Beo nhiêu khả năng xây: ra mà à tổng số ` 
chấm trên mặt. xuất hiện cửa bả còn súc sắc là Ö ?- 


2.3. Một đoàn tầu có bốn tơa đỗ ở sẩn ga. Có bốn hành khách bước lên tàu. + Hỏi 
a) Có bao nhiêu trường hợp cố thể xây ra về cách:chọn toa của 4 hành khách 3 ? 
b) Có bao nhiêu trường hợp mà mỗi tƠa: có một người lên ? 


_) Có bao nhiệu trường hợp mà một toa có bá người lên; một toa có một. NGƯỜI. 
_ lên và hai toa cồn lại không có ai lên 2 l 


- J2.4. Có bao nhiêu số tự nhiên lẻ trong khoảng (2000; 0. có thể tạo nên bằng ˆ 
các chữ số 1, .2, 3,4, 5, 6 nếu ' 


3) Các, chữ số của nó không nhất thiết khác nhấn! Lêi 
` _b) Các chữ số của nó khác nhau 2ˆ l : dc NUẾ 
2.5: Có bao nhiều số có 3 chữ số được tạo. thành từ các chữ lữ số 2, 3, 4, 5, 6nếu 
Lệ a) Các chữ số của nó: Không nhất thiết khác nhau Ÿ g. XS: 
Mì 'Các chữ số của nó khác nhau # : ' 
.©). Các. chữ, số của nó hoàn toàn như nhan lã : 


... 2,6. Có baỏ nhiêu số tự nhiên lớn hơn 4000 có 4 chữ SỐ được tạo thành từ các chữ Ề 
số 1,3, 5,7 nếu, l 


_'.a) Các chữ số của nó không nhất thiết khác nhau ? - 
_hb) Các chữ số củả nó khác nhan 2. - : : : 
RD VÀ 7. Biển đăng kí xe ô tô có 6 chữ số và hai chữ cái ¡ đầu tiên trong s số 26 chữ cái -_ 
: „(không dùng các chữ I và O). Chữ số đầu tiên khác 0. Hỏi số ô tô được đăng - 
kí nhiều nhất có thể là bao nhiều Ÿ ? ' 


$2. HOÁN VỊ, CHỈNH HỢP VÀ TỔ HỢP. 
_ 2,8. Dãy (,32.. 2e} Eodg đón mỗi. kí tự x; chỉ nhận giá trị 0 hoặc 1 được; gọi 
là đấy nhị phân 10 bít "._ 
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_ 14. Có bao nhiêu biển đăng kí xe. gốm 6 kíự ng đố ba kí hý đâu tiện là ba chữ ¬ 


a) G6 bao nhiêu: dãy nhị phân:10 bịt ?-. 


Đ) 'Có bao nhiêu, dãy nhị phấn. 1Ò bít mà À trong đó có Ít nhất bá kí tự 0 và ít 
nhất. ba kí tự 1? - 


2:9. Một tổ học sinh: gồm Ó học: sinh nam: và. 3 hợc sinh n TỮ. - Giáo viên: 'chọn 4. 
học sinh để đi trực thư viện. Có: bao nhiêu cách chọn nếu - - 


8) Chọn học sinh:nào cũng :. được ? ? 
b) Troñg 4 học sinh được chọn, có đúng một nữ sinh được] thời? Vêy 
c) Trong 4 học sinh được chọn, 'Có ít nhất một nữ sinh được. chọn ? 1 


.2,10. Có bao nhiêu hoáo vị của tập hợp {a,b,e, ä, “7 mà phần tử cuối bằng ø 7 : 
23 11. Một nhóm học sinh gồm 7z nam và. ñ nữ đứng thành. hàng ngang. Có bao 


. nhiêu tình huống nà nam, nữ đứng xen kế nhạu ? SẤC 


2.12. Một. tập hợp cố 100 Vòng tứ. Hỏi r nó có. báo nhiêu kẻ con cố nhiều "hơn _h 
2 phần tử ? ? 


2.13. Một tổ bộ môn của một dường, có 10 giáo ó tiên nam và l5. giáo viên nữ. Gó 
bao. nhiêu cách thành lập một hội. đồng gồm 6 uý ko của tổ bộ Kui- trong đó Š 


` số vỷ viên nam ít hơn: số uỷ viên nữ? „ 


cái (sử dụng 26 chữ cái), ba kí tự tiếp! theo là ba chữ số. Biết rằng mỗi chữ cái „- 
và mỗi chữ số đều xuất hiện không quá một lân. - 


:2.15. Có bao nhiêu. SỐ tự nhiên gồm 5 by SỐ, biết Tầng hai chữ. số dựng kê nhau , 


phảt. khác nhau 3 ?-, 


2-16. Một người có 7 áo (rong đó có 53 áo trắng) \ và: 5 cà vạt (rong đồ có 2 cà vạt. 


:..màn vàng). Hỏi bit đó. có báo ihiêu cách: chọn bộ áo — cà vật BÉ. mỗi 
l trường hợp sau : l : : 
4) Chọn á áo nào cũng được và cà vạt nào cũng được ? 
ớ B) Đã chọn á áo trắng thì không: chọn cà vạt' vàng ? vẻ 


__ .2.17. Với các chữ số 0,1,2, 3,4, Š ó tế lp điợc bạo nhiề | 


a) Số lẻ gồm 4 chữ số khác nhạu ? LÀ 
_b)Số chân gồm 4 chữ số khác nhân 2 k 


`2.18. Cho tập hợp A ={1,2,3,...,m} trong đố n là số nguyêh đương lều hơn L Hồi 


có bao nhiêu cặp là ?) thoả mãn x, y ` 
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-2.19. Có bao nhiêu cách sắp xếp chỗ cho.6 người. khách ngồi quanh một Bàn tròn ? 
. (Hai cách sắp xếp được xem là như nhan nếu cách này nhận được từ cách kia 
bằng cách xoay bàn đi một góc nào đó). : 


ˆ 3.20. Có ba nhiêu số tự nhiên gồm ba ng: số. khác nhau \ và khác 0, tiết rằng tổng - 
_của ba chữ số này lầ §? 


2. 21.Một “dãy có 5 chiếc: - ghế dành cho 5 Bạc Bình; trong đó:có 3 nam. sinh và 2 
nữ sinh. : vã 


_a)+ Có bao nhiên. cách sắp Xếp: “chỗ ngồi ‹ ¡cho 5 học sinh đó3 ? 


b) Có bao nhiêu cách sắp xếp chỗ ngồi cho 5 học sinh nối trên SaO. co nam 
sinh và riữ sinh ngồi xen-kẽ nhau... : 


2/22, 4) Một người có 4 pho tượng khác nhau và uốn tây 4 phố tượng vào đấy 6. - 
ˆ. vị trí trên một kệ trang trí. Hồi có bao nhiêu cách sấp xếp ? : 


b) Một. người có 8 pho tượng khác nhau và muốn bày 6 pho tượng trong $ố đó 
' vào 6 chỗ trống trên một kệ trang trí. Hỏi có.bao nhiêu cách sắp xếp 2” 


2.23. Cho 5 chữ số 1, 2, 3, 4, 5: Hãy tính số các số tự nhiên .. 
. .a) Có 5 chữ số đôi một khác nhau và bắt đầu, bởi chữ số khác chữ số 1 
. b) Có 5 chữ số đôi một khác nhau và bắt đầu bởi 24. 
_°.....).Cổ 5 chữ số đôi một khác nhau và không bắt đâu bởi 241. 
224. Với các chữ số 0, 1, 3, 6, 5i có thể lập. được. 
2) Bao nhiêu số tự nhiên có 4 chữ số khác. nhau, 
_ bỳ Bao nhiêu số lẻ với 4 chữ số khác nhau. = ` 
. ©) Bao nhiêu số chắn có bốn chữ số khác nhan, 
đ) Bao nhiêu số tự nhiên \ có bốn chữ số khác nhau và chia hết cho 3; 


2.5 25. Trong một đa. giác lôi n cạnh (w> 3) ta kẻ tất cả các đường chéo. Biết rằng 
không có ba.đường chéo nào › trong chúng: đồng quy. Tìm SỐ giao điểm của các _ 
đường chéo này. : 


2.26. Trore mặt phẳng. chỏ đa giác đều H có 20 canh, Hỏi n 
3) Có bao nhiêu tam giác mà cả ba đỉnh đều là đỉnh của H ? 
b) Tröng SỐ các tam giác ở câu.a) có bảo nhiêu tam giác mà : 
?) Có đúng hai cạnh là cạnh của H ? : 
` 1) Có đứng một cạnh là cạnh của Jf ? . ; 
"ma T, có cạnh nào là cạnh của H?. 


2.27. Cho hai đường thẳng z, b. song song. Xét tập H có 30 điểm khác tiền trong 
___-› đồ trên đường thẳng ø có 10 điểm và trên đường thẳng b có 20 điểm của H. 
_ Có bao Đhin tam giác mà các đỉnh của nó thuộc tập H? 2c : 


-§3: NHỊ THỨC NIU-TƠN- - 
2.28. Viết 3 số hạng đầu tiên theo luỹ thừa tăng dân của x của các đa thức sau : 
* 10. "¬ Ẵ 
haỷ (si): _- @~2x). 


» 


° 2 .29. Tìm Số hạng thứ 4 trong khai triển. (a- ~2* theo luỹ thừa tăng, dân của x.- 


2. °U: Viết 4 $ố hạng đầu tiên, theo luỹ; thừa. tăng dân của x của các đa thức Sau : 


N 20 ., n 
“8 (q30; - b) q- “9i. ND) (-ÿ đhán, 
_2.31. Tìm : +. 


a) Šð hạng thứ 8 trong khai triển của (1—2z)!2. 
Ỹ Số hạng thứ 6 Nhớ: khai] 3g ĐỘ " 


s)Số ố hạng thứ 12 trong khải triển của (2— Lng 
: Các số hạng được sắp xếp theo 'thứ tự luỹ thửa tăng dần cửa x. 
2.32. Tìm hệ số của số hạng chứa xŠ trong khải in nhị thức. Niu-tơn của .. 


: Ì TY 0à: 1 
(S+# J biế rằng C?1 _ Cz¿= án +9). 


2.33. Cho đa giác đều có 2n cạnh AIÁb:. " nội ðï tiếp trong Tnột đường tròn. Biết 
rằng số tạm giác có đỉnh lấy trong 2n điểm Aio ;Á»„ nhiều gấp.20 lần số Ý hình . 
chữ nhật ật có định lấy, trong 2n điểm Á,.Áu:... lửa ÊG LG ' 
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__. &4. BIẾN CỐ VÀ XÁC SUẤT CỦA BIẾN CỐ. 
§5. CÁC QUY TẮC TÍNH XÁC SUẤT ˆ va a . 


234. Chọn ngẫu nhiên 5 quân bài trong cỗ bài tú lơ khơ ta được một xấp bài. Tính 
'xắc suất để trong xấp bài này chứa hai bộ đôi (tức là có hai con cùng thuộc 
một bộ, hai con thuộc bộ thứ bai, con thứ 5 thuộc bộ khác). 


2.35. Chọn:ngấu nhiên 5 quân bài. “Tính xác suất để trong xấp bài này 5 quân lập. 
thành một bộ tiến, liên tiếp (lầ các bộ (A-2- ~3~4-—5) (2~3-4-5-6),.. 
(0= J0 K-A) (Quân A (áo được coi là vừa là quận lớn nhất vừa là qướn 
bé nhất). l 


_2.36. Tính xác suất để khỉ gieo con sức. sắc 6 lẩn. độc lập, không lần nào xuất hiện 
mặt có số chấm là một số chấn. „. 


2. 37. Trên một cái vòng hình tròn. đùng để quay : xổ Số, có gắn 38 con số từ 1 đến 
- 36 và hai số 0 ; 00. Trong 36 số từ 1 đến 36 có.18 số chắn màu đỏ, 18 số lẻ 
màu đen ; hai số cồn lại 0 và 00 không đồ cũng không đen, Xác suất để ánh 
Xe sau khi quay, đừng ở mỗi số đều bằng nhau. , 
-- 8) Tính xác suất để: Khi quay một lần 
- 9 Kết quả dừng ở số màu ( đô. 
l 1) Kết quả đừng ở số 0 hoặc 00. 
_ b) Tính xác suất để : Khi quay hai lân liên tiếp 
Ụ Cả hai lần kết quả đừng ở con số mầu đen . 
1) Bánh xe đừng tại một SỐ giữa ĩ và 6 (kể cả 1 và 6) trong lần quay đâu 
: nhưng không dừng lại giữa chúng trong lần quay thứ hai, : 
c©) Quay 5 lần liên “tiếp. nh xác ; suất để không lần nào kết quả. . đừng ở số 0 
hoặc 00. ï : 


2.38. Có ba bình A,B,.C mỗi bình chứa ba quả cầu trắng, ba quả cầu xanh và ba 
quả cầu đỏ. Từ mỗi bình lấy ngẫu nhiên ra một quả cầu: Tính Xác suất để - 


_a) Bá quả cầu có màu đôi một khác nhau. 
„ b) Ba quá cầu có mầu giống nhau: 
. °) Hai quả có cùng mầu còn quả kia khác màu. 
2 39. Ba quân bài rút từ 13 quần cùng chất rõ @-3-.. .~10-0-K— 4). 
a) Tính xác suất để bước ba quân bài đó không có Ó và K. 


6... : TẾ vhnệ có s 5. BTĐSGT11-B 


b) Tính xác suất để trong ba quân bài đóc có K hoặc 9 hoặc cảha. - 
—_`.© Tính xác suất để trong ba quân bài đồ rút. được cả K và Q. 
2.40. Một bình chứa 16 viên bị, với 7 viên bi trắng, 6 viên bi đen và - xiên bị đỏ. 

a) Lấy ngẫu nhiên ba viên bi. Tính xác-suất để: 
) Lấy được cả ba viên bị đỏ. ". 
1) Lấy được cả ba viên bi không đó. Ẳ : 
1i) Lấy được một viên bị trắng, một viên bí đen, một viên bï đỏ. 

b) Lấy ngẫu nhiên bốn viên bi. Tính xác Suất để 
) Lấy được đúng một viên bï trắng. 
.1) Lấy được đúng hai viên bi trắng. 

c©) Lấy ngẫu nhiên mười viên bi. Tính xác suất rút được 5 viên bị trắng, 3 viên ˆ 

bị đen và 2 viên bị đỏ. , : : 


2.41. Một hộp đựng 9 thẻ được đánh số 1, 2,..., 9. Rút rgấu nhiên, hai thể và nhân 
“hài số ghi.trên hai thẻ với nhau. Tính Xác suất để - 


_8) Tích nhận được là số lê. 

. b) Tích nhận được là số chấn. - gà š _ 
2.42. Một hộp đựng 9 thẻ được đánh số 1, 2,..... 9. Rút ngẫu nhiên 5 thẻ. Tính 

xác suất để piàa Š 

. a) Các thể ghỉ số, 1, 2, 3 được TÚI. 

b) Có đúng một trong ba thể ghỉ số 1, 2, 3 được rút. 

c) Không thẻ nào trong ba thể ghỉ các số 1, 2, 3 được rút. 
-. 2.43. Tám người trong đó có hai vợ 'chồng anh A được xếp ngẫu: nhiên xung quanh 


một bàn tròn. Tính xác suất để hai vợ chồng ng A ngồi cạnh nhau (cách sp 
xếp được hiểu như bài 2. 19). l : 


2.44. Chọn ngẫu nhiên 3 số từ tập {L „SE: 11}. 
2) Tính xác suất để tổng ba số được chọn là 12. 
b) Tính xác suất để tổng ba số được chọn là số lê. : 
2.45. Chọn ngẫu nhiên một về Xổ số có 5 chữ số từ 0 đến: 9. “Tính xác suất ít để số 
` trên về :' không có chữ số 1 hoặc không có chữ Số §. l 


: 2. 46: Một người say rượu bước bốn bước. Mỗi bước-anh ta tiến lên HÀ trước nửa : : 
mét hoặc lùi lại phía sáu nửa rnết với xác suất như nhau. Tính xác suất để sau 
bốn bước đó anh ta trở lại điểm xuất phát. ˆ - 
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2.47. Chọn ngấu nhiền 3. người, biết rằng khe cố ai:sinh vào năm nhuận. Hãy tính 
_ xác suất để có t nhất hai người có sinh nhật trùng nhau (cồng ngày. cùng tháng). 


2:4§. Một người đi du lịch mạng 3 hộp thịt, 2 hộp quả và 3 hộp sữa. Do trời mưa l 
riên Các- hộp bị mất nhãn. Người đó chọn ngẫu nhiên ba hộp. Tính xác suất để - 
trong đó có một hộp thịt, một hộp sữa, một hộp quả. ' 


25 49. Trong danh sách 10 đường phố cần tu sửa ở Hà Nội, öó 2 đường thuộc quận. 
Hoàn Kiếm, 4 đường thuộc quận Ba Đình, 4 đường thưộc quận Đống Đa. _. 
: Chọn ngẫu nhiên bốn đường để tu sửa đợt đầu. Tính xác suất để 


a)2 đường, thuộc quận Ba Đình, 2 đường thuộc quận Đống Đá được chọn. 


b) Một đường. thuộc quận Hoàn Kiếm, 2 đường thuộc quận Ba Đình và một 
đường thuộc quận Đống Đa được chọn. - 


§6. BIẾN NGẪU NHIÊN RỜI RẠC 
“2.50. Gieo một con súc sắc cân đối bạ lân. c5 X là số lần con súc sắc xuất hiện 
.mặt 6.chấm.. '- 
”) Lập bảng phân bố xác suất của X 
“) Tính EŒ và VỚ)-. ; 
` 2,51. Xác suất bắn trúng vòng 10: của AN à 0,4: An bắn 3 lần. Gọi xh số lân 
'trúng vòng 10. : 
-8): Lập bảng phận bố xác suất của X 
bỷ Tính EŒ0 và VỆ). 
2.52. Anh Bình mua bảo hiểm của công ti bảo hiểm A. Công HA trả 500 nghìn 
đồng: Tiếu anh Bình ốm; 1 triệu đồng nếu anh Bình gặp tai nạn và 6 triệu đồng 
nếu anh Bình ốm và SặP tai nạn. Mỗi năm anh Bình đóng 100 nghìn đồng bảo. - 
hiểm. Biết rằng trong một năm xác suất 'để anh Bình ốm và gặp tai nạn là 
0,0015 ; ốm nhưng không bặp tai nạn là 0,0485 ; không ốm nhưng gặp tai nạn 
là 0,0285 ; không ốm và Không Bặp. tai nạn là 0.9215: Gọi X]à số tiền công ti 
bảo hiểm chỉ trả cho ảnh Bình mỗi năm.' 
._ 'a) Lập bảng phân bố xác suất củá X, ¬_-. 
- b) Tính E@. Nêu ý nghĩa. ¬ 


2:53. Bố của An để nghị thưởng cho An 90 000 đồng. để mua một vật kỉ niệm 
. nào đó, nếu An được điểm giỏi ở cả bốn môn học} ` Toán, Ngoại ngữ, Tin 
học, Tiếng. Việt: (việc đạt điểm giổi ở các môn là đặc lập). Mẹ của An đề 
nghị với mỗi môn nối trên; môn nào được điểm giỏi thì thưởng 10.nghìn. 


Xác suất đạt điểm giỏi của An đối với 4 môn trên tương ứng là : 0,9; 0,7; 
0,8 và 0,6. Giả thiết rằng, kết quả học tập các môn học của An là độc lập . 
với nhau : si 
a) Tính số tiền thưởng trưng bình của An nếu ñề phương ẩn của bố, ˆ 

' .b):Tính số tiền thưởng trung bình của :An nếu theo phương án của mẹ. 


" - BÀI TẬP ÔN TẬP CHƯƠNG II - 
CÂU HỘI TRẮC NGHIỆM KHÁCH QUAN, 


_Trong các bài từ 2 534 đến 2. 61, _ ciờn phương án _ đứng Ẩn các phương án - 
đã chở. : % 

2.54. Một bộ ghép hình gồm các miếng: gỗ. Mỗi tiếng Sẽ được đặc ng: bởi 4 

ˆ tiêu chuẩn : chất liệu, màu sắc, hình dạng và kích cỡ.. Biết rằng có hai chất 
_ liệu (gỗ, nhựa) ; có 4 màu (xanh, đồ, lam, vàng) ; có 4 hình dạng đình tròn, 
vuông, tam giác, lục giác) và có 3 kích.cỡ (nhỏ, vừa, lớn). : l 
1) Hỏi có bao nhiêu miếng gỗ? .„ : : 

- (Ä)45; (đ)9%; _ (C58; - (D) 84. 

1) Xét miếng gỗ "nhựa, đỏ, hình trồn, vừa "- Hỏi có bao nhiêu tiếng. gỗ khác. 
miếng gỗ trên ở đúng hai tiểu chuẩn 2 ? _ 

(A)29; gi _® 39; ._ (@ 48;. : ® 56. 

2.55. Tại một buổi lễ có 13 cặp MỤ chồng tham dự. Mỗi ông bắt tay một lần với 
mọi người trừ vợ mình. Các bà 3 Không ai bắt my với nhau. Hỏi cố bao nhiêu 
cái bắt tay ? nổi l È2UẺ 
(A)78;: -®) 185; "@ 234; ị ®œ) 312. 

2.56. Trong các số tự nhiên từ 100 đến b2 có PRó nhiều, số mà các chữ. số của nó 
tăng đần hoặc giảm dần.? 

(A)120;.. (B) 168 ; No (@ Bi v= y (Đ)216.: : 


69 - 


-'2:5T. Có 6 học sử và 3 Đếy giáo A,B, Csẽ ngồi trên một bay ngang cố 9 ghế. 
Hồi có bao nhiêu cách xếp.chỗ cho 9 người đó sao cho, mỗi hy ĐiÁo ngồi ' 
giữa hai học sinh 2. : 

(A) 55012; ® 94536 ;. (C43200; _. œ) 35684. ì 
2.58. Một hộp đựng 11 tấm thế được đánh số từ 1 đến 11. Chọn ngẫu nhiên 6 tấm _. ' 
thẻ. Gọi P là xác suất để tổng số ghỉ trên 6 tấm thệ ấy là một số lẻ. Khi đó P. 


. bằng ` 
100 _. 115 1 , 118. 
A)—;: - (B)——.. Sinh Pnn 
Ệ )2ãr m ) 231: vu 2. Nhy ) -231. 


. 2.59. Chọn ngẫu nhiên 6 số nguyên. dương trong tập {1, 2,..., 10} và sắp xếp › chúng s, 
theo thứ tự tăng dân (từ thấp lên cao). Gọi P là xắc suất để số 3 được chiên và 
xếp ở vị trí thứ hai. „ chổ : : 


(A)—; _Lx ©ặ: Độ. 


2.60. Có, ba chiếc hộp A,B, m mỗi hộp chứa ba chiếc thể được đánh số 1,2, 3. Từ 
mỗi hộp rút ngẫu nhiên một chiếc thẻ. Gọi b là xác suất để tổng số ghi trên ba 
„a0 CH ME Xeyi HA 


@) mi CỐ ® 'G:¡ mề: 


2.61. Một con. súc sắc cân đối được gieo ba lần. Gọi P là xác suất để tổng số chấm 
xuất hiện ở hải lần: GIÁO đâu Đảng, số chấm: lu hiện ở lần gieo thứ ba. Khi đó - 
P bằng:. 


th c? “Đệ : .a “Đáp ¬ 


"CÂU HỘI VÀ BÀI TẬP TULUẬN ' 


-_2,62. Tính tổng của tất cả các số có 5. chữ số ố được viết từ các chữ số 1, 2, 3, 4, 5. 
2.63. Trên một đường tròn cho trước ø điểm. Tính số các đoạn thẳng nối tất cả các 
. cặp điểm của ø điểm này. 


2.64. Hồi với các chữ số 0, 2, 4, 6, 8, 9, có thể lập được bao nhiều số có. tám chữ 
số mà trong đó chữ số 9 cố. mặt đúng ba lần còn các.chữ số khác xuất hiện 
đúng một lần 3 


ˆ2.65. Một đại đội gồm 2 2n chiến sĩ, cần bố trí vào ø nhà dân khác nhau sao đo mỗi 
“ .' nhà có đúng 2 chiến sĩ. Hỏi có bao nhiêu cách xếp ? l : 
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2. 66. Có 12 em bé. Hộp có báo, nhiêu cách ghếp 12 em bé này thành co cặp? 3 
' Ẻ 21 . : 
¬-=-. = 
2.67. Trong khai triển ca : Svjb+b hộ + Xắc định số hạng mà luỹ thừa của 


_ø và b giống nhau. 


2.68. Xác định „ để trong BIỂU triển cia(x +2)" Gheo. Mỹ thừa giấm c của +), hệ: số 


, của số hạng thứ 10 lốn hơn na số của. số ch thứ 9 và * hệ số của số hạng 
-thứ 11. : : 


2,69. Bốn khẩu pháo cao TP Đ, ẹ và D cùng bắn. độc lạp v vào một mục tiêu. cải 
xác suất bắn trũng của các khẩu pháo trên tương ứng, là :P(A) = ; PŒ) = P 
P(C)= š và P() = š : Tính xác suất để mục tiêu bị trúng đạn.. 


r2 70. Một ti kiểm. tra trắc nghiệm có 4 câu. Mỗi câu cố 5 phương án trả lời trong 


đó chỉ có một phương án trả lời đúng. Nếu trả lời đúng thì được 5 điểm. Nếu -, ì 
-- trả lời sai thì không được điểm. An làm bài thi bằng cách ở mỗi câu chọn _. 


.. ngẫu nhiên một phương / án trả lời. Gọi xà tổng số điểm mà An nhận. được. . 
Ủ a) Lập bảng phân bế xác suất của X' : 
- b) Tính.EQ@) và VỢ)-: : 
2.71. Máy bay Boing 737 có 4£ động cơ: Xác suất để mỗi dày: cơ gặp sự cố khi „ 
bay là 0,1: Máy bay thực hiện chuyến bay an toàn nếu chỉ: có nhiều nhất một 
trong số.4 động 'cơ gặp sự cố. Tính xác suất để ¡ trầy bảy thực hiện chuyến bay 
an toàn. 
2.72. Số người chết trong một tuần ỡ vòng A là một biến ngẫu nhiên Xe có bảng 
phân bố xác suất như sau : : : 


X_ 0.7 192 As. 219012 Bemw 
pc hng4 né: ĐA sẻ s92 ¿ 1] 01-- 


Số trẻ sinh ra trong một tuần ở vùng & Ó một biến ngẫu. nhiên Y‹ có bảng phân S4i 
bố xác suất như sau ` : ; 


gI1e 1| SN 2y: s2 : Tn 
P7]: 01.1: 02 04 | 045 0,05 


... 8) Tính số trẻ em sinh ra và số người chết trìms bình trong một tuần. 
B) Số dân tăng trung bình trong một tuần là bao nhiệu ? +. 


SH. 


xẻ 


ˆ HƯỚNG DẪN - LỜI GIẢI - ĐÁP số 


2.1, Hướng dẫn. Đổ Nưcện lúa có dặng abcba với ae112,.. „09},b, c<(01.. „Ð 9}. 


2.2. 


Vậy Số các số cần tìm là 9.10:10 = 900. 


Ta phải tìm số các bộ (, Đb €) vốil <ø<6;1 <b<6 ;:1€ € <:6 sao cho 
#+b+c=09. Các tập ba số {a,.b, c} với a+ b+ c= 9à [1, 2, 6}, {1,3, 5}; 


„12,3, 4], {1, 4, 4), {2, 2, 5} và {3, 3, 3}. Bằng cách hoán vị các phần tử 


.của các tập nói trên (chẳng hạn tập {1, 2; 6} cho ta 6 bộ là (1,2, 6), vc 6,2), 


_©, ‡, 6, (, 6, 1), (6, 1, 2), Ẳ, SẤt 1)) tà MU ẤP Hộ hô 


2.3. 


- 2-4. 


6+6+6+3+3+1=25. 


Ta đánh số các tơa tàu là 1, 2, 3, 4 và kí hiện bốn người là Ả, B,C,.D. Mỗi 
tình huống tương ứng với một bộ (4, Ð, c, đ) trong đó đ, b,.c, d theo thứ tự là 
Số toa mà người Ạ, 8 „ C, D chọn : q<a<4, 1<b<4, 1S¿<4, 1<4<4). 
a) Có 4.4.4.4 = 256 trường hợp, ệ 

b) Có 4! = 24 bộ (2, b,„ ta 4) mà ä, b, Ễ; 4 khác nhau, 

li Các tập gồm. bốn số {a,b, c, đ} có đúng ba số bằng. nhau là {1, h 1, 2}, 
{1,1,1,3)51, 1,1,4),2, 2,2, 1142,2,2,3). 12,2.2.4).13,3,3, 1), 13.3.5.2):, 
{3,3.3;4).14,4,4:11,.14.A,4, 2} 14,4, 4,3}. l ntegE)00980601 


: mỗi tập của 12 "4p trên ta được số cách cân tìmlà 4 tt 48.. 


Hướng dẫn 


8) Các số lẻ trong: khoảng (2000 ; - 3000) cố dang: 2ubc với ø và b thuộc tập 
_'11,2,3,4,5, 6} và c thuộc {1, 3, 5}. Vậy có 6.6.3 = 108 số. 


b) Chữ số.c có 3 cách chọn. Sau đó b có 6 — 3= 4 cách và a có 6— 3= 3 cách. 


Vậy có 3.4.3 = 36 số. 


2.5.2 


a) 5.5.5 =125 ; š 


':b)5.4.3=60:; 


26. 


m : 


8 5: 
Hướng dẫn 
-_ Các sốnhư ậy có ng 4 PP với z thuộc {5,7) còn, e và đ thuộc {1..3, 5, 7Ị- 


'Do đó m 

_ 8) Số các số cân tìm là 2.4.4.4 = 128. 

b) Chữ số ø có 2 cách chọn „ bcó63 cách, ccó 2 cách và đ có L cách. Vậy cã 
thầy có 2.3.2 = 12 cách. : s „ 


2:7. 24:24.9.107 = 5184.107. , 
_2.8. a) 2!9 = 1024. 
- b) Gọi k là số kí tự 0. Khi đó 10— k là số Kí tự L. Điền kiện k > 3 và 10 — k>3 
l Xửt, duc tố '3<k<7.Có Cũ đãy nhị phân 10 bịt có & kí tự 0 và 10—k 


kếty1, Vậy Số dây cân tìm >chc9D 
: k=3 


29 3) cóc =495. P 

b) Có một nữ và ba nam : Số cách chọn là .clcj- =252.: 

: C): Số cách chọn. toàn. nam G Vậy số cách chọn có ít nhất một. nữ: là 
Cấ_ CỔ =a69, 5ˆ. M2 

2.10. Có 5! = 120 toát 3 VỆ. *. 

2.11. Hướng dẫn. Gọi T và G tương ứng là nam và nữ trong hàng. Theo bài rà với 


__ đấy mà nam đứng đầu TGTG...TG CÓ: nạn, (ø=D@=D.. :2.211=0Đ2cách ` 


Tương. tự với -đãy nữ đứng đầu có (9? cách. Vậy có 201 cách xếp nam nữ 
đứng xen kẽ nhan. : P 


2.12. Hướng dẫn. Số tập con của tập hợp đã cho Tà 210 Số tập con có nhiều nhất 2 
: phân tử là 1+ 100 + Củng = =5051. Vậy số tập con có nhiều hơn:2 phần tử là 
“-.-. net: 
`2 1ậ, Số hội đông có 2 nam, 4 nữ là ChC¡s:. số hội đồng ‹ có-1 nam, 31 nữ rià, 
chuc}, , số hội đồng: kiông có.nam (6.nữ) là có: Vậy số Sa đồng mà nam ft 
hơn nữ là CũCí + ChọCh : Si Si = =96 460. 
2.14. Có 26.25.24.10.9.8 = 11 232 000 biển đăng kí xe. 
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- 2.15. Số cần tìm có đạng abcde : Chữ số a có 9-cách chọn. Sau khi a đã chọn thb 


có,9 cách chọn, sau khi b đã chọn thì e có 9 cách chọn,.. . Theo quy tắc nhân 
ta CÓ số các số cần tìm là 9= 59 049. % : 


2.16. a)7.5= 35. 


“b) Số cách chọn (áo trắng, cà Vật vàng) ầ 3.2= 6. Vậy số cách dời là35—~6= 2.- 


' 1] 17. a) Gọi số lẻ đang, xét gồm 4 chữ số có dạng dbcä trong đó đe WR 3, 31; 


ae{l, 2,3,4, 5}, Ð và c thuộc tập {0, 1;2,3, 4,5}. Lập số đó theo quy trình : 


'Chọn điôi đến a rồi đến ø rồi đến c. Ta có 3 cách chọn ở. Khi đ đã chọn thì z ˆ 


'còn 5 — Í = 4 cách chọn. (Lm ý tập {1, 3;5}C{L 23,4, 5}). KhLđ, -a đã 
chọn thì có 6 — 2= 4 cách chọn b và khi đ, 2, b đã chọn thì c có 3 cách chọn. 


Vậy số các số lẻ có thể lập được là 3:44.3= : L4, 


b) Gọi các số có 4 chữ số khác: nhau được lập: từ Ứ6 chữ số đã cho là abcd 


' (gồm các số chẵn và các số lẻ). Ta đếm xem có bao nhiêu số như vậy. la lập ' 


- Khi ¿ đã chọn thì có 5 cách chọn b. Khi a, .b đã chọn thì có 6 ~ 2=4cách: - 
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số theo quy trình chọn các chữ số theo thứ tự : 2, b, €, đ. Có 5 cách chọn đ. 


chọnc Và khi #, b; c đã chọn thì có 3 cách: chọn đ. Vậy. có 5. S4: 3= :300 số ® 
như vậy. Theo ), Số các số Tụ là 144. Thành thử SỐ SỐ chấn 13300—.144= 156.- 
:  , : : 


Z 


Hướng dẫn. Gụi8 à tập KỆ cập thoải mãn điệu "¬ đầu bài kiến 0= = tứ Bị : 


G, Œ,k~ 1» TÚ: 1)} với k= rH 2„.... Tà có B= -ỦA@, vàlA(I= 


k=l . 
Hoặc ta có thể lí luận như sau : : Một tập con:có 2 phần tử của A, ứng với duy 
nhất một cặp (x, y), với x, y thuộc A và x> y. Vậy số cặp cần tìm là.. 


' c+ AC nữ. + - 


.2. 19. C6 5!= = 120 cách. 
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' Hướng dân. Ta chứng minh bằng phương pháp quy nạp toán học "khẳng định 


tổng quất san : Có Œ— 1)Í cách xếp m (n > 2) người quanh một bàn tròn. Để 


xếp ñ + L người quanh bàn tròn.ta xếp n người đầu tiên rồi xếp người cuối 
. cùng vào 1 trong n khoảng trống giữa. ? nigười. Theo giá thiết quy nạp và quy 
_ tắc nhân ta có (— 1)1n =1 cách xếp m + 1 người ngồi quanh một bàn trồn. 


2.20. Các tập {4 b,c} với 2, b,c là ba chữ số khác nhan và khác-0 và ø + b + c=8. 
là {1;2,5},{11,3, 4}. Do đồ có ky 12 số. . 
2/21. 2) 5! =120.. 


Nướng dẫn. b) TÑam nữ ngồi xen kẽ với § pháo: TGr GT. VỊ trí đâu Ga) có 3 
- cách chọn. VỊ trí tiếp theo (nữ) có 2 cách. Vị trí. tiếp theo HE) có 2 cách. 
Vậy kết đuả . - 3.2.2 = 12 cách. ii 


22 22. a) 4 pho tượng xếp vào 4 vị tí trong 6 vị tí có thứ lự Vậy số ố cách sắp xếp. là. 
As=6:5.4:3= 360. Z 


°) Đầu tiên: ta chọn 6 pho tượng để bày, cố c =28 cách chọn. Mặt khác có 


=720 cách : xếp 6 pho tượng này. Vậy có 28. 720= 20160 kách. . : 
.2.23. mạ Số các số có đúng 5 chữ số khác nhau. là 5! = 120. Số các số có đóng 5 
. chữ số khác nhau và bắt đầu bởi chữ: 'số Ỷ là 4! = 24. Do đó kết quả cần tìm 
_là120—24=96. ' ".. s _- 
ï cĐ): 3'= Vạn Vếi hờ và : : 
m3) N6, dẫn. Lập. luận tường tự như câu ` cho. kết quả là 5I~ 21= T8. 
2.2A. 3) Có A‡= 120 số số 4 chữ số khác nhau từ tập: các chữ số t6, 1,3,6, 9 : 


# œó thể bắt đầu với chữ số 0). Có A‡= 24 số có 4 chữ số bắt đâu bởi số 0.. 
Vậy có 120— 24= 96 số có 4 chữ số Khác nhau. 
..b) Xét việc lập số lẻ đbc4„ Chữ số đe{1,3, 9}: có 3 Km. chợ, Chữ SỐ Z có 


4—1.=3 cách chọn. Chữ số b có 5 — _2= 3 Đáng: chọn và chữ số c có 2 Cánh - 
chọn. Vậy có 3.3.3.2 = 54 số lễ. : š : 


c) Có 96— 54=42 số chắn. 
đ) Một số. chia hết cho 3 khi và chỉ khi. tổng, các chữ số của nó chia hết cho 3. ` 
Trong tập hợp {0, 1, 3, 6, 9} có duy nhất số 1 không chia hết cho 3. Vậy số đó. Ề 

-- chia hết cho 3 khi và chỉ khi các chữ số của nó thuộc tập {0, 3, 6, 9}. Có 4I số .- 
có 4 chữ số khác nhau từ {0, 3, 6,9}'(có thể bắt đầu với chữ số 0)..Có 3! số cớ 
4 chữ số khác nhau từ {0, 3; 6, 9} bắt đầu với chữ số 0. Vậy kết quả là có. ' 

4!—31=24— 6=18 số. 
2.25. c. n4 


Hướng dẫn. Mỗi giao điển của hai ¡đường c chéo HN, với một bộ bốn đính. của 
đa giác và ngược lại. 
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2.26. 2) c;- 1140. 


ˆ Ð) j) Ba đỉnh liên tiếp của H xác định một tam giác cố đúng hai cạnh là cạnh : 
của H.. Đó là các tam giác S5 Su! ; Xa ; —¬nn hếo : Vậy cố 20 tam 
: giác như vậy. 


') Xết một cạnh bất kì chẳng hạn AA,A Bổ ổi hai đỉnh kể với nó là đo VÀ .. 


. 44; l6 đỉnh còn lại A,s-.Ájo sẽ cùng với ÀJA; tạo nên 16 tam giác có đúng 


một cạnh là cạnh của #I. Vậy có cả thảy '20.16 = 320 tam giác như vậy. 
...... iii) Số tam giác cần tìm là 1140 —20— 320 = 800. 
2.27. Có hai lơại tam giác. 


Loại 1: Gồm một điểm t trên ø và khai điểm trên b. 'Có 10. $ị= = 1900 tam giác : 


` lôại 1. 


Loại 2 : Gỗm một điểm trên b và hai điểm trên 4. Có 20. Cáo = = 900 tam giác 
Š loại2: 'Vậy cả thầy có 1900 + 900 = 2800 tam giác. : 


2/28. g1 s2, - 


- b) 3Š —C132x+C2354x2... 


—228.) _Cc$ 227x s 


` 240: 2a)1~ 36x + 59422 — 5940 x2. 
b) 1S lRx+ 1422- SCỆ3”=1~ 18x MH- ~ 6723Ẻ. 
si» V190 2 1140 4. 

Bích 20) 1 e9 ch 
231. 9-2: -Ð) -2 C8 ; : :?.9)~16Clx, 


2.32. c =405. 


Nướng dẫn. Theo hằng đẳng thức Pa-xcan ta cố 


T1 ở ø (n+3)\@+2)` 
“na uaớn 


sợ ra (n + 2)(n + 3) = _. + 3). 
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Vậy n = 12: Số Tu thứ k trong khai” triển của biểu, thức đã chế là 
5k ` 
Chx -3(12~, vế: 2) ` 


. 18 có phương trình h-202- kŠ + +35" 8. Suy.ra 11k= 88. Vy k=S. 


2.33. n = 8. : Tư, 
Hướng dẫn. Có CŠ„ tam giác. Mỗi bình chữ nhật được xác định bởi việc chọn - - 
2 trong số n đỉnh ở nửa đường tròn. Vậy có C7 hình chữ nhật. Ta có phương 

_ trình 20C? = C2, vn 
- 2.34. Giả sử 5 quân bài LH có ::hai quân thuộc bộ B, hai quân thuộc bộ Cvà một 
quân thuộc bộ A. Có 13 cách chọn bộ A và tiếp theo có đ cách chọn hai bộ 8. - 


__ Và C trong số 12 bộ còn lại. Với bộ Á có 4 cách chọn 1 quân. 'Với bộ B và bộ C' 
, mỗi bộ có C2 cách chọn hai quân. Vậy có cả thấy 13 Cũ 4. e Có = = 123552. 


Vậy xác suất cân tìm, là P = c n, 
^ ..x. 
235.P= 10240 
Cũ 


- Hướng dẫn. Có 10 bộ tiến liên tiếp. là: (A-2-3-4-5); (-3-4-5—6, 
(3-4-5—6—7),....(10-~Q—K—A).. Mỗi bộ trên có 4.4.4.4.4 = 1024 cách chọn. _.- 


2.36. Xác suất để gièo một lần không có số chấm chấn là s5: Dơ đó theö 


1X 1 
tắc nhân tacó P= | — | '= —- 
quy C _ cÓ s l] “ 
S31, si 02 vn) ý "âm PP 
vai TẠO "HAN: nIP 38 19 - ¬ 
f9) 0 N0 gui gi 
1919 361” 38 38 1919 361. ' 
"ắc, ổn Làế 1889568 - TU nN 
“ˆ\19/) 2476099 


2. ` a) Xác suất X18 được quả cầu màu trắng ở mỗi “bình là z „ lấy được quả Á câu 


3” 
màu xanh ô ở mỗi bình là hoa và tợ được quả cầu mău đỏ ở mỗi bình là Ty . Vậy 


xác suất lấy được một bộ n quả cầu (trắng, xanh, đỏ) l % $ = Sai Tương 
tự cho các bộ còn lại (răng đỗ, xanh)... .Œ 6 bộ như vậy. Theo quy tắc 
MÀ _ 
nhân, xác suất cần tầm là 6. chi ế 
27.9 


b) Xác ghấ rút được b bộ ba quả câu (rắng, trắng, trắng) — . Tương tự cho các 


. 1.1: 1:1 
.š bộ anh đồ, đó,ó Và ất câu tâm là — +10 
anh, snh, san ) và (đỏ, đỏ, 6). ây xác suất cầu "221 2.9 
Si HC tờ : 
.9 9.9.3 lê) 
— : T 
2.39, a).=U 15 ) Si GD _ sẻ 
“cả, 26 Số 
TU lộn cô CỆ, 143 763 — 9 
2.40.a2)1 ——=——; Ni 40 
=. SN Các 280 Cá, ...40 
1 22 
100 S-21, ¡SG -2 
Cá Sa C 
_... “ 
CÍ - 286” 


2.41. a) Tích hai số là lẻ khi mà cả TT số ố đều lẻ. Số cách chọn hai số trong 5. số lẻ 


“ : 2 
là C?= 54 _ơ, AI" T7 S 
: 2 - 36 18' 
... 
18. 18' : - 
2 ... >>... 
2.42. a) 6 Cơ Tà, : cả b) GCc _ 5. - say Cc _ TL 
C;. 42 : -c 14 j _* S1 


_2.43. Số cách xếp 8 người bói bàn tròn là 7 (xem bài 2. 19.( Có hai gi .Xếp hải 


vợ chồng cạnh nhau. Có 6! cách xếp 5 người còn lại. s10 xác suất cần âm l 
: l 2.6!1_2 


" TM: 
223 44. Số trường hợp c có thể là: Cổi= 165.: 


a) Các bộ (a, b,c) mà ø+b+c= 12À2<0 <2 đI 2,9), Š/ 3,8, q, 47) - 


TẾ 
SĂn 165. 


b) Tổng 2 + b + e lẽ khí sả chỉ khi : hoặc, cả ba số đều lẻ hoặc trong ba số có1 
số lẻ và:2 số chẵn. Ta có Có S20 cách chọn 3 số lẻ từ tập 6 số lẻ (1, 3,5,7,9, 11} 
ĐÓ VD vuông -20+60-:16-- 
và cố C ;Ó =60 cách chọn l§ số lẻ và 2 số chấn. Vậy P=° =—. 
-„ 165...-.33... : 
4 45. Gọi A là biến cố "kbông cố chế số 1”; ha biến cố: "không có. chữ sói Shii 


_ Dễ thấy PA)= P(B) = . (0; 93. -và P(A5) = (0, BI. 


- 4,5, 6, Ô, 3,7), Ø2, 4, Sự 6,4,5 .VậyP=—— 


Từ đó PA ©8)= P(4) +PŒ)— P(AB) = 20, Bự. -@, BẺ= =0, 8533. 


2.46. Ảnh ta: trở lại điểm xuất phát khi và chỉ khi trong 4 Đước, anh la. có 2 lần - 
- “bước tiến và 2 lần bước lùi, Dễ thấy có 6 trường hợp để trong 4 bước có 2 tiến, 


2 lài Œ-†-L-1, TL .T 1, LrL T: + TT JTT,. + "kh L~T, Tr 1-1 =1). Mỗi ` ' 


.bước tiến hay lài đều. có xác suất “hộ, ; nên mỗi trường hợp có xác suất l 


1 hộ c = __ - Thành thử. ca Ẫ 
.-- 2 2 " : - l6. 8 
2. xã Xét biến cố, đối "ba người có ngày sinh đội một khác nhau”. Số trường hợp 


Số, có thể là363` . Số trường hợp. thuận lợi là. 365. 364-363. 


VậyP=1— =. ~1-09918~0/0089., ` 
2.48, p2) Tế 
c 28 
2 +2 : 21 ị 
249.4) —“ “x0171. bì do, ~ 0,220. 
Co TY l To. : 
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2.50, 2) Gọi A; là biến cố "lân gieo thứ ¡ cho ta mặt 6 chấm", ( = 1; 2, 3). H là biến. 
cố "có. đúng một lần gieo súc :sắc, xuất. hiện mặt 6 chấm". Ta có : #ƒ = 
AI42A; c2 A424; AI Á2A; ; : | | 


PŒ= 1) = P1) = P(A,A,⁄4)+FÉN4,A,)* PA Áp) 


đề lệ 28508: 7775 
_a 216-216 .216” - 


Tương tự. . 
PŒ=2 = ;PŒ=3 SP 
LÌ nà SÚP ky 216 
Vậy bảng phân bố xác suất của Xà - 
#2] 0 1 | 2 3 
} 195. |Ð,: 282, : | 2, 1ã Ta 
k 216 216 216 216 
_- 05; voj= lẾ II 
% 12 


TT. sI, 3) Bảng phân bố xác suất của xX KP 


b) EŒ) =12; VỢ)=0,72: 
2. 52. Bảng phân bố xác suất của X như sau. 


SP 900000 | 400000. 900000 - | -100000 


P_ | 00015 00485 | 00285 | 09215 


EŒ)= 38250. 1 Vậy công. tỉ bắp hiểm. thu Tời trung tình là 38 250 đồng mỗi ˆ 
năm từ ánh Bình. - 


_ 2,53. a) Xác suất để An đạt điểm giỏi cả 4 môn thì là 09.0 0,7. 0,8. 06= 03024. Đođổ 
- SỐ tiên thưởng trung bình theo phương án của bố là 90:000.0,3024= 27 216 đợc 


b) $ố tiển thưởng trung bình theo phương án của mẹ là 
0,9. 10 000 + 0;7: 10000 + 0,8. 30/0005 0,6: 10 000 .= — 30 000 đồng. 
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2.54. 1) Câu trả lời đúng là (B) : 
_ C62.4.4.3 = 96 miếng gỗ. 
` ii) Câu trả lời đúng là (A)- 
- Có Cá = 6 cách. chọn 2 rong 4 tiêu. chuẩn. Với Hải tiêu chuẩn : "chất liệu ; 


.m 


cỡ" thì có 1.2 =2 miếng 'khác ở đúng hai tiêu chuẩn này, Với hai tiếu chuẩn : 
"chất liệu ; màu".có 1:3 =3 miếng khác ở đúng hai tiêu chuẩn này. Tương tự 
với hai tiêu chuẩn "chất liệu; dạng” có 1.3 = 3 miếng ; Với hai tiêu chuẩn ấn "cỡ; 
màu" có-2.3 = 6 miếng. Với hai tiêu chuẩn: “cỡ; dạng" có 2. 3= :6 Seng Với 
hai tiêu chuẩn "màu ; dạng" có 3. 3=9 miếng. 
: Tóm lạt có 2 +3'+ 3 + 6 + 6+ 9 =29 miếng. _ 
2.55. Câu trả lời đúng là (@). : 
Nếu mỗi người đều bắt tay với mọi người. th e cố T cái bất tay trong đóc có 


C cái bất ty giữa các bà và 1 cái bắt tay giữa bái vợ chồng. 


.. Vậy theo điều kiện bài toán chi có cóc. — -cá- ¬ đã = =234 cái bất tay. 


A86. Câu trả lời đúng là (C). ' vo, : : 
Hướng dẫn: Một tập con: nhá 'giầg tử của tập hợp { 1L 2: „9 tử Ể ứng với một - 
số có. ba chữ số đơn điệu.tăng. -Một tập con ba phần tử :của 10, 1,2... cẻ si 
tương ứng với một số có ba chữ số ý đơn điệu giảm. : 

Vậy cố €. + củị« 204 số cần tìm. l 


2.57. Cân trả lời đúng là (Q). 


. Hướng dẫn. Đầu tiên ta. xếp 6` học sinh ngồi. C6 re - 720 cách Xếp. Với n mỗi Ï 
"cách sắp- xếp 6 học sinh sẽ tạo ra 5 khe hở. Vậy có 5.4.3 = 6Ö cách gửi chỗ - 
'cho.3 thầy. Theo duy tác nhân.có 720:60 = 43 200. 


.:2,58. Câu trả lời đúng š (@®). 


Hướng dẫn. Số trường hợp có thể: “CS, =4@0, Để tổng lẻ thì số các sốê Ê phải 
lẻ. Có 6 số lẻ 1, 3, 5, 7, 9, 11 và 5 số chấn 2, 4, 6, 8,10. h 


Có6 cách chọn 1 số lẻ, 5 số chấu: Có CỆC? = > 200 cách chọn 3s số lẻ, 3 số chấn. 
vn CặC; = = -30 cách. chọn .5 số lề 1 số chắn. Vậy số trường hợp t thuận lợi là: 


_236 _ 118. 
462 251 


vÉ + 200 + 30= 236. Vậy 


..„%BTĐSGTIA ˆ m ệ cà e8 * "1". ˆ“ ...- 


2. 59. Câu trả lời đúng là (. 
Hướng dẫn. Số trường hợp có thể : Cf= 210. œ hai số bé hơn 3 và 7 số lớn - 


_ hơn 3. Ta cần chọn 1 số bé hơn 3 và 4 số lớn hơn 3. Số cách là C C =70. 


2.60. Câu trả lời đứng l(O.. 
ˆ Hướng dẫn. Có 7 kết quả thuận lợi cho biến cố đang xết R: q; 2, 3) (@; 1, 3, 


q,3,2), Ó, 3, 1), 4, 1,2), 3;2, D, 2,2,2). Vậy P= "=- 


2.61. Câu trả lời đúng là (B) 
“Hướng dẫn. Các kết quả thuận lợi cho biến cố đang xét là (1,1, 2), (1; 2, 3), 
Q@,1:3:;.27), @, 1:4), (, 3; 4, 4 1, 5); đ, 4, 5), @, 2, 5), Ó, 3, 5), 


S....... 


2.62. Hướng dẫn. Tổng Š= 3-.4bcd£= 1025/4+1095+1025)e+10 Đã 
| Ta có tổng Sa là tổng. của 120 số, trong đó mỗi số a <, 2,3, 4 5} xuất 
_ hiện đúng 4! = 24 lân: Vậy 3a = 241+2+3+4+5)= 360. 'Tương tự - 
3= Xe X4 3° 360. 
vậy: $= 360.11111 = 3 999 960. ' 
2.63. Số các đoạn Động cần âm làCZ.. 


3.64. Giải. Xét các số có 8 chữ số ĐC cả chữ số 0 đứng đâu) : Có Cễ = 56 cách 


: chọn 3 vị trí chỏ chữ số 9. 5.vị trí còn lại có 5! = 120 cách xếp các chữ số 0, 2, 
4,6, 6: Vậy có 56.120 = --6720 số. í SG yớ ˆ† 


Xét các số có.8 chữ số có chữ số 0. đứng đâu. € c; = 35 cách chọn 3 vị tí 
cho chữ số 9, 4vị trí còn lại có 4 = 24 cách xếp các chữ số 2, 4, Ó, 8. 
:. Vậy có 35.24 = 840 số. Thành thử số số cần tìm là 720 — §40= 5880. 
2. 65. Hướng dẫn. œ Cổ, cách chọn 2 người xếp vào nhà dân thứ nhất, rồi ni -1). 
cách chọn 2 người tong số 2~ 1) người cồn lại xếp vào nhà đân thứ hai,... 


Theo quy tắc nhân có cả thầy kh ng co = Tư ách. 
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: sẽ 66. Hướng dân. Nếu các cặp: này có phân biệt thứ tự (cặp thứ nhất, thứ hai... ., thứ 
, sáu) thì theo bài toán 2.63 có bế cách g ghép. Nhưng vì các cặp. này không 


` phân biệt thứ tự nên mỗi cách ghép được tính lập đúng 61 lân. Do vậy số hại 


am dế =10395 
2561 


2. vn Hướng đâu. Ta có số hạng tổng quát trong khái triển R- 
k-k.O1-Ð@&-2) _ (42-3). (4k2) 


Cjb2a- 6a 3 p6 cm = Ciz: 6... b 6 
__ Vậy ta phảicổ42—3k= -4k— 21. Suy ra k= 9. 
2. 68. Giải. Khai triển (x+z2)" theo luỹ thừa Điảp của xà. 
œ+2” =ScE 2t, 
Tá ĐA, 

_Đo đó ta ¬ phải có: ố-ChZ” > Sai và Cộ29 > ` Bê: + = bš > ° và 

_.10>20~ 9).- ạụ 

"Từđồ 125<n<14. Suy Ha = r18. 


ôn, 
kiẩn pháo đều bắn trượt. Xác suất đó là x.ẹp Phh Sử tác thế để" 
: 23/57 105 : 
tục tên bị tín đạn T—T c =G, n 
105 105”. 
2.70. -a) Bảng phân bố Xác suất của Xnhư sau ` 
IEE vi @1ái6 5E. gã 
| :P -| 040% + 0/4096. : 01536 | 0025 | 0/0016 


b) EŒ) =4; VỢ) =16.' .ên 
2.71.. Hướng dẫn. Gọi X1à số động CƠ gặp : sự tố. : 
Tacó PŒ= 0)=0,9. 0,9. 0,9.0,9 = 0,6561. 
. PX=1)= 4.0.1. 0,9, 0,9. 0,9=0,2916. 
Vậy xác suất cần tìm là PX= 0a Ea= 1)= 0,9477, 
2.72. Hướng dẫn 
a)EŒ =0,3+0/4+0,3= 1:E0= :03+08+045.+02= 175, 
Ni g tận tự rore thi bi 51c b5: 
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A- 


... BÃY Số, BẤP SỐ CỘNG - 
` "À tất Số NHÂN 


KIẾN THỨC CẨN NHỚ tHBfoEdGotop3tefaggrdug2fszonist2nuoEE0EE0 


Đương pháp qt quy nạp: 


"Để chứng minh mệnh đề chứa biến nguyên đương Aù) là một mệnh. để đúng 
'với mọi số nguyên n>p K. sN cho trước) bằng PRrong pháp. uy. nậP, cần 


thực biện hai bước sau: 
Bước ] (bước cơ sở). Chứng thịnh A0) là một mệnh đề thà khi H=p- 


- Bước 2 (bước quy nạp). Với k là một số nguyên dương tuỳ ý lớn hợn hoặc 


s4 


, ChO H„ > mi VueNÑ”. =4 `: 


. bằng p, xuất phát từ giá thiết A0 1 là một mệnh để Đáng khim=k chứng mình 


Aœ) cũng là một mệnh để San? khi „= nã +1, Sa: 


Dãy số ` 
-ø) Các định nghĩa. 


TH ‹ Dãy số vô hạn : tà một hàm số xác c định trên tp hở các SỐ nguyên đương NẺ. 


‹ Dãy số hữu hạn : Là một hàm số xác định trên tập hợp 7m số nguyên đương : 
đâu tiên ứn. là số nguyên đương. cho trước). 

« Dãy số tăng : 0.) là dãy số ố tăng. ` . My s3o. 
« Dãy số giảm : (w„) là dấy s số ố giảm © Vn, Wg+1—~ „<0. 


«e Dãy số không đổi : Gạ) là đây số ý không đổi Viu Hạ, li =Ũ. 


:e Dãy số bị chặn trên : Dấy s số @„) lầ dãy số bị chặn, trên nếu tồn tại số Ä sao ' 
kb u„<M Wn N. 


e Dấy số bị chặn dưới : Dãy số tạ), là dãy SỐ bị chặn dưới nếu tổn tại số m sao 


e Dãy số bị chặn : Là đấy số vừa bị qiạni trên, vừa bị chặn dưới. 
s Cấp số cộng : („) là cấp số cộng © Vi “Hư =u„ạ+ ta (đ là hằng số và 
được gọi là công sai)... , 

« Cấp số nhân-: („) là. Síp số nhân ©Vn, b En+1= = “Đạt Ỷ )@ là hằng số và vn 
gọi là Công bội). 


b) Các tính chất của cấp số cộng và cấp SỐ ố nhân: 
s Định lí về ba số hạng liên tiếp của.cấp số cộng : 


(wạ) là cấp số cộng => kí ST UY Œ> 2. 


° « Công thức của số 'hạng tổng quát e của cấp số cộng Gạ): 
- Mu =ưi +(n = Dã (2 là công sai). : 
. Công thức tính tổng ñ số hạng đầu tiên của cấp số cộng (w„) : 
nhị +, hay: % b I2 +(Œr— Độ, 
2 : -..2 
» Định lí về ba số › hạng liên tiếp của cấp số nhân : - 

_ - Mu) là cấp số nhân. mi nty_ LE+ 1 &>2). 

. Công thức của SỐ hạng tổng quát. của cấp số nhần. Gi) 

ạt tự tà. g7) tự là công bội)” 
° Công thức tính tổng n số hạng đâu tiên của la cấp số nhận Œ„) với 4 z1: 


LẠ ah 


_¬y=11. 


'B- ĐỀ BÀI 


§1. PHƯƠNG. PHÁP QUY. NẠP TOÁN HỌC 


l 3 1. Chứng minh rằng với, mọi Số n r0 Mũ: dương Là) biết có các đẳng thức SaU : 
l 12+2.5+ - kw(3n— 1)= z@+ 1D: 


3.2. Cho số thực x # k2. Chứng minh Tầng với mới số nguyên dương ¡ h, ta luôn có 
¡nứt +Jx' cos2 


1 '4/8otx 1i bos2z kế + `€0S7x.= S —=——^*- 
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343, Chứng minh rằng với mọi số nguyên dương mi, ta luôn có các bất đẳng thức sau : 


ho bọ Si Ti 


HỆ n+2 3841 
135 2m11 ]x 

2467 2n+2 `@ần+4` 
34. Cho nà một số nguyên đương. Chữ nàn duy 
a) n(nˆ :—3n + D) chia hết: cho6.... 

b)11°!+ 12 VBN chia hết cho 133. 


3.5. Cho số nguyên dương n và cho n số thực: dương *I› sN Đ sây thoả mãn điều 


kiện xị#¿.... x„= 1. Chứng minh rằng xị + x; + -. -+Ay 
3.6. NEki T0 se VỚI mọi Số ố nguyên ở > 2, ta luôn" có các bất đẳng thức sau : 


k) I+—+ tt Ản : - š n . _ 
Đ) LV CC 
35A _— : 


<ñH.. % L ` * 


3.7. Chọ. số nguyên >2 và cho " số thực 2y BÀI xiYy LAI thuộc khoảng, (9; 1). 
Chứng minh rằng _. 


ũ- —a0(4)- d" -40>1= nn sản 


_§2. DẦY SỐ. 
_.-3/8. Hãy tính 6 số hạng đầu tiên của mỗi dãy số sau : 
a) Dấy số (w„) với „ =3” <2”; - 


b) Dây số (v„) với v„ = ˆ.- 


._ 3/9, Cho đấy số (w,) với , =' in + _.: b.  hey & 
Hãy điển các số thích hợp vào các ô trống của bảng dưới đây : 


'86 ` 


0g 1Ý, 
2x2 +1 


3.10. "Trong mặt: ghẩng toạ độ, cho đồ thị (@ của a hàm SỐ- s= = 


Với mỗi số nguyên đương LÃ gọi Â„ là giao điểm ` của a đồ thị 46 và. đường : 


thẳng x = " 


Xét dãy số œ2 với La l tunệ độ của. a-điểm A¿ TỰ Tìm tà thức xác định. số 
“hạng tổng quát của dãy số đó. 


3... Cho các dãy số („ )và G2 „ xác định bởi : 
tị =1 VÀ Hy „¡ = 31, +10 với mọi n> 1; 
vị =5, vạ= Ö và v„¿ ạ = Ki TU Ểt, với mọi 7 > 1: 
Hãy điển, các số ; thích \ hợp vào các ô trống của bảng đưới đây : 
hriẽirrrmn 


-3/12, Cho đấy số /) xót, bã 4m" k5: 
a) CHứng mình rằng w„„ ¡ = 4d, ~9 với mọi n > 1. 
b) Dựa vào kết quá của phân a), nữg cho cuc số (¿) bởi hệ thức truy hồi. 
3.13. Cho các dãy số (⁄„) và (v,), với w„ =nvày,= 2” +? „. 
8) Chứng mình rằng với mọi 4 > 1, ta luôn có ' ⁄ 
= KẾ c Mu+l= 2M, ~n+]vàwy „¡S29 “xi 
b) Em có thể rút ra nhận xét gì từ kết: quả đã chứng mình được ở phần. 2)? ị 
3.14.. Trong mặt phẳng. toa ‡ độ, . cho đồ thị @ của hàm: SỐ y = =2x+1. Trên (@ lấy, 


: điểm Ai có hoành độ bảng } = - QUÁ kế một đường thẳng sơng song với trục 


hoành cắt đường thẳng A chứa đường phân giác của góc phần tư thứ nhất tại 
điểm By ; gọi A¿ là giao điểm của (Ø) với. -đường thẳng đi qua B và song song 
-_ Với trục tưng. Với điểm 4¿, lạt thực hiện các bước-tương tự như đã làm với điểm . 


S7 


Aita sẽ được điểm AL 'Với. điểm . lại đâm tết thế †a được điểm A¿. Cứ sếp. 
tục mãi quá trình trên, ta sẽ được một dấy vô hạn các điểm Ất, 4» 4a, -P = 
_nằm trên đổ thị (9) Œ.3.1).: : 


__ Hình 3-1 “_ "he 
-Với mỗi số nguyên dương ? k SỌI t„ la höành' độ của điểm Su Hãy, cho đây « Số : 
_(e) bổi hệ thức truy hồi.  HẾU suấ - . ` 

3. 15. Hãy xét tính tăng — giảm si các . đãy số sau: tự vệ 
-8) Dây số với 4, _=.. » 
b) Dấy số ,) với ð, -z” . 


: €) Dãy số lê) VỚI:C„ = ch : 
_ l ¬¬ố-' Ỷ 
3.16: Hãy xét tính tăng — giảm của các dãy số sau: 
, .. - M Ẫ ? 
a) Dấy số („) với w„ = bang ; 
“ b) Dấy số (ạ) với vị; = KD b 


m 


- ©) Dãy số (ø„) Với a„ =.—— - "`... . ah 
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3.17. Xét tính đơn điệu của các dãy số Sau: 
zẽ "`... 
a) Dãy số (a„) với 4„ = Ki Năm: 2 b2. ; 
_N TM với n+1 : 
b) Dãy số (ð,) với p,~ TỬ tít 
tị nỰ LẠ, d2 huê han Dc 
3.18. Xét tính đơn điệu của các đấy số saú : 


^) Gi số (4y J9, = ñ=An” —1 R 
Anm#+l-1 Sh, 


;Ð Dây số “_ với bạ, = 
3.19. Hãy xc đnh số hụcø để đ số 0), VỚI My : dế DU - 
2n +3... 
. 8) Một dãy số giảm; 
.b) Một đây số tạng. 


. Ti. 
3.20. Chứng mình răng đi số '0, với», Xà”. -” „h một kuả số bị chặn. 
: mm 


321. Chứng nữ dng đấy sốtjy% W4, = S 7h ng số “ng và bị chặn. 
322. Cho dậy số "(Với = "¬. 
a) Hãy tính à,. Hạ, My Hs:. : : 

b) Chứng minh rằng , N00 106 
._ 3.23. - Cho dãy số (,) với ư„ = sin (2 — Đệ 

_a) Chứng mỉnh rằng „ D9 dc 1. 


Đ) Hãy tính tổng 17 số hạng đầu tiên của. đấy số đã cho. 
_. 324, Cho dãy số (v„) xác định bởi 


... +1 với mọi ø > 1. 
a) Hãy tính v;; vạ và vụ. VU, Hệ H l Sử ". z AN: IỆn: 
Đ) Chứng mình rằng 9y = v„„ ¿ với mọi ø > 1. l 


: 3⁄28. Cho đấy số 0) xác định bi 
tị = LYÀ My My +7 với mọi # >1, 
-_ 8) Hãy tính tạ, , và : „ _ 

- b) Chứng mỉnh rằng w„ = 7w > 6 với mọi ø > tử 

3⁄26. Cho đấy số (v,) xác định bởi - 
Ề vị =2 Và tu =5, Y6Ltgr/i>.Ín 
a) Hãy tính v›, v, YỀ Vụ. 
_ 'b) Chứng mình rằng v„ ~2 Ä với viöt h3 


- 8/27. Với đấy số „cho ð bài tập 2T, chứng mình rằng : 


Hy =23”—5- 
'- VỚI mỌi ?# > 1. 


, 3,28, Cho dãy số (v„) xác -định bởi - 


=2 và v„v¡ = 3V, +2n~— với mgi >1. 


th đâu ho =3 —ñ với mọi mà 1. 


328 Cho °dBy số tạ), hàn định bởi 
t5 
_M =2và„, . : Bi 


với mọi n>1.- 
Chứng mình rằng („) là mnột dấy số không đổi. 
ˆ 83. CẤP SỐ CỘNG. 


3.30. Cho cấp số cộng (/„) cốu, = Lvà U= 6. Zã 
a) Hãy âm công sai đ của n: Số cộng đã cho.. 


)) Tính ba, Huy, ta Và ĐC 
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3.31. Trong. các dãy số Sau, dãy-số nào b Mi số. cộng.? Hãy xác định công sai của 
cấp Số cộng đó. 


3) Dây số (a/) xác định bồi ay =Ì và đ,„ ¡=3 £ ấy với mọi> 1; 
b) Dấy số (0,) xác định bởi bạ =3 và ð„¡ = ở, "với mọi m> 1; 
c KỆ 9) Dãy số (c) mà E„.ị =e, +2 với mọi #> 1.` 
3.32. Trong mặt phẳng toa độ, cho đồ thị (6 e của hầm số liêu =3x~ -2. 


_' Với mỗi số nguyên đương n gọi Á; là giáo điểm ‹ của đô thị @ và đường 
thẳng x= n. 


- Xết dãy. Số (w„) với w„ là, tung, độ của điểm A„„ Chứng minh rằng, đấy số- Z0) là - 
_. một cấp số: cộng. Hãy xác định số hạng đâu và công sai của cấp số cộng đó. 


3.33. Xét dãy số („) xác định bởi này đVàm,¿ịạ =5 — ", với mọi. L3 1 trong đó 
¬ a là một số thực. . : 


_ Hãy xác định tất cả, các giá trịc của 4 để dây số đ) hà một cấp số cộng, 


: 3/34. Cho một cấp. số cộng có 5 số hạng. Biết rằng số hạng thứ. hai bằng: 3 và số. 
hạng thứ tư bằng 1. Hãy tìm các số hạng còn lại. của: cấp. số cộng đó. 


3.35. Một cấp số cộng có ⁄7 số. hạng mà tổng. của số hạng thứ ba và số hạng ` thứ & 

. năm bằng 28, tổng của số “hạng Hà) năm và số ý hạng cuối Đằng SHỂ: Hãy tìm 
cấp số cộng đó. . : 

3.36. Cho cấp số cộng (u„) có số hạng đậu ạ =2 và công sai đ=~ 3. 
Trên mặt phẳng toạ độ, lấy các điểm Ai, Â;, ....sao cho với mỗi số riguyên = 
dương nø, điểm A, có toạ độ là Œ,.z„), Chứng minh rắng tất cả các điểm _' 
A„m = 1,2, 3, .... cùng nằm. trên một lạc thắng. Tây cho biết phương. 
trình của đường Giêng đó.' : 


3.37, Cho: một cấp số cộng có 7 số hạng với công sai đương và số hạng thứ tư. " 
bằng, 11. Hãy tìm các số hạng còn lại của cấp : số cộng đó, biết rằng hiệu của, " 
số hạng thứ ba và số hạng thứ năm Đằng 6. - "... 


3. 48. Cấp số cộng („) có H7 — My= =9và HH + li 7ƒ = 153. ` tầm số hạng đâu 
_ Và công 'sai của cấp số cộng đó. ú 


339. Chơ cấp số cộng (⁄„) có công sai đ > Ú, mại + 4= 11 và Ga)” + (œ)2 = TÔI. 
ty tìm số ó hạng tổng Cho, của cấp số cộng đó. 
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3.40. Cho cấp số: cộng 6ø) và đề các sốt nguyên B94 7m; kvới m<k - Chng 
ĐH TEHE, 

cE lu „tuy ng: 

f0 

" 2 


Áp đụng Hãy t Tìm một cấp số cộng có 7.số hạng mà số hạng thứ ba bằng 2 và 
-tổng của số hạng đâu và số lưng cuối bằng 10. l 

. 3.41, Hãy tính các tổng sau đây: ' š 

'a) Tổng tất cả các số hạng của một cấp Số cộng có số hạng, đâu khả 102, sổ 
hạng thứ hai bằng 105 và số ố Hạng cuối chó 92. 


b) Tổng tất cả các số: hạng của k một cấp s số ố cộng cố số hạ đầu bằng L số 


lê thứ hai bằng = và số hạng cuối. bằng — 2007. 


` :3,42, Cho lóc số cộng tu có Ms + Fững = = 90. bệ tính Bọ 2 23 số hàng đâu tiên: 
và của G„)-. 


3.43. Cho cấp số cộng () cố te +us= 42 và Mà + NUN -66. Hay t tính tổng 3 346 SỐ- .- 
"hạng đầu tiên của cấp số cộng đó. % : 


ẩ, 44. Cho cấp số cộng tăng G) cố k ? THẾ = = 302 0% và táng Í 15 số hạng đâu tiên : 
tPHh, 585. Hãy tìm số hạng đầu và công sai của . cấp số ố cộng đó. NT 


_# ẤP số NHÂN ˆ 


3.45. Chó cáp số nhấn @) 625 tà bu 2 2. ˆ 
3) Hãy tìm công bội 4 của cấp số nhân đã. cho. 
b) Hãy tính Ha, L 1z và LẮI. 

... “3⁄46, Trong các đấy số sau, đấy số nào là cáp: số š nhận 2 ? Hãy › xác định v 'bội của 

l cấp số nhân đó. : 


_.- s  t 
9 D8 s l6) ke nh bia “hà, ¡ TP với mọi n> 1;' 
bỷ Dây số GÀ) xác định bôi 5, =3 và Bị, ý = C với nại n> TÌ 


_) 


: c) Dấy số (c„) xác định bởi cụ =2 6y 0= Nội mg L, 
l ?t 
__. 8) Dãy số (đ„) mà đ„ +1= 34,¿ với mọi „ >1. 
347. Cho đấy số (4,) xác định bởi øị = 2 và, = 48, +.9 với mọi > 1. 
Chứng mình rằng dãy số (v„), xác định bởi ' 
-Yy Hy +3 với mọi mà; 1` 


là một. cấp số nhân. Hãy xác định số hạng đầu và công 'bội của cấp số ý nhân đó. 


12 : 
Ta Xét dãy số tụ) xác định bồi =4 và vị CC với mgi n> 1, trong đó 


.ã / 


“là một số š thực khác 0; 
. Hãy xác định tất cả các giá trị của 2 để đấy s số '0)1 là một gấp 'số ố nhân. 


3 .49. Cho một cấp số nhân có 5 số hạng với công bội đương. Biết rằng số hạng thứ SI 
hai: bằng 3 và số bói thứ tư bói 6. Hãy tìm các số “hạng còn lại. của “ SỐ ._ 
- nhãn đó. BS VU 


' 3.50. Một cấp: số nhâd-c có 7 số tuy với số hạng đâu và công bội l các sốa âm. Biết h 
- rằng tích của số hạng thứ ba và số hạng thứ năm bằng 5 184, tích của số hạng 
thứ năm và số hạng cuối bằng 746 496. Hãy tìm cấp số nhân đó. . 


3. S1. Tam giác mà ba. đỉnh của nó là bả trung điểm ba, cạnh của tam giác ABC 
được gọi làm giác Trung bình của tam giác ABC. ` 


Xây. dựng dãy các tạm giác Ai:Ct, A;B¿C¿, A;8¿Cs, . ... Sao Cho. tam giác 
._ AiBiC; là một tam giác đều cạnh 1 'và với mỗi số nguyên ø: > 2 tam giác 
AaBuC› là tam giác tong bình của tam giác Á„- 1y ~1Cp — 1-, 
'Với mỗi số nguyên dương n„ kí hiệu Tz tương ứng đà bán kính đường tròn 
ngoại tiếp của tạm giác A,BiCa l 
Chứng mình rằng dãy: số tr» là một t cấp s số nhân. Š Hãy xác định. số hạng tổng : 
l quát của cấp số nhân đó. ¬¬. l4 
'3.52. Cho một cấp số nhân cố 7 số hạng, số ố bạng thứ tư bằng 6 và số 'titg thứ bảy 
: gấp 24 lần số š hạng thứ hai, :Hãy tìm các Số ý hạng còn lái của cấp số nhân đó. 


3. 53, Cho cấp số nhân (1„) cÓ so VÀ VỀ Ủy + nh = Huế le: . Hãy tầm ¡SỐ cg đầu và 
côngb bội của ¿ cấp số nhân đó:: 


: _3.5. Cho cấp. số. nhân (u„) cố;6w + Ms = mi và 3a + 2 =~—1. Hãy tìm số hạng 
'_- tổng quất của cấp số š nhân đó. : 


3.55. Cho cấp s số nhân 6) và cho các số nguyên dương /5 * VỚI m <-È. Chúng 


minh rằng nu ¬ ni 
chấn E S Miêu m' tím ? 

Ấp TIÊN Hãy tìm một cấp số nhân với công bội âm, cố 7 số ý hạng, số hạng hú : 

ba bằng ĐÃ và tích của số hạng đầu với số bạng cuối bằng. 18.. 


3⁄56. Hãy tính các tổng s Sau : 


a) 'Tổng tất cả các số làng của một cấp số nhân có số hạng đầu bằng/2, số 
_hạng thứ hai bằng — 2 và số hạng cuối bằng 6442; 


b) Tổng tất: cả các số hạng của một. cấp số nhân : có 11 số. “hạng, số hạng đầu - 


'bằng lào, và số ố hạng c củốT bằng no š 


236-072 | 
3ã. Cho cấp SỐ nhân W2) cố _ 545. - lús= 0 lệ tệ ca) Hãy tính tổng : 
kẻ số hạng đầu tiên của cấp SỐ nhân đó: 

3. ¬ .Cho cấp số nhân: („) với công. bội 4<(0; 1) Hãy tính tổng 25: số hạng đâu 
: tiên của cấp số nhân đó, ng xay & +iạ=3 VÀ. “ ti = ấn: 


| 3.89. chsgdestbie Si Š-a, + uy= 0 và tệ =68. Hãy ính tổng 


= [ml + lzz|+ lại +i¿+ + lại: 
. 3,60. “Cho đấy số (,) xác định bởi 


MỊ=2 Về Mụ y1 2dộ — 10. với mọi n> 1, 


Chứng xinh rằng, dãy số (w„) vừa là cấp s số cộng, vừa là cấp số nhân. 


3.61. Ba số x,ÿ, z theo thứ tự đó lập thành một cấp số ố nhân. với công bội 4# 1; 
đồng thời, các số x, 2y, 3z. theo thứ tự đó lập thành một gi: số cộng với công 
sai khác 0. Hãy tìm 4. tà 2i : : 
3.62. Ba số x,y,Z theo thứ tự đó lập thành một cấp số nhân ; đồng thời, chúng lần 
lượt là số hạng đâu, số hạng thứ ba và số hạng † thứ chín của một cấp số sung: 
Hãy tìm ba số đó, biết rằng tổng của chúng bằng 13. 
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3.63. Ba số x, y, z theo thứ tự đồ lp thành mộtcíp số la ; bạn SỐ 3, y— 4, sua 
thứ tự đồ cũng lập thành một cấp số nhân ; đồng thời, các số x, bi, 4.z—9 
nón nh, tự đó lập thành một TP số cộng. Ni tìm, *,},Z ' 


BÀI TẬP ÔN TẬP CHƯƠNG ` 
CÂU HỘI TRẮC NGHIỆM KHÁCH TG 


Đang ( các bài từ 3.64 đến lộ 67, váy chọn 520i) án đứng rong các Phương Ẫ 
đn đã cho : ' : 


2: 


â 64... Cho đấy số (a,) xác định bởi 
a,=321 V3 đ„=d,_ nhớ với mọi j = 2,3,4... 
Tổng 125 số hạng đầu tiên của dãy số lA) R: 
`) 16875; " „.......:@B): 63 575; 
4Ó 635625; - h —_... .®) 1668745.. 


.3,65. Cho dãy số Œœ,) xác định bởi 


_* 
812 VÀ X„ — VỚI mọi 7= .2/3,A,: 


Tổng 15 số NA đâu tiên của dãy số đã cho là : 


28697812... ` 28697813. 
@) TH n0 ; (B)_——; 
1594323 : .... 1594323 
: 7174453 ` 28697813 
(@ —w...xv @®).“——. 
398581 Si : 1594324 
._. 3,06. Cho cấp số cộng (/,) cố ủy= = 123 và Hạ “ u,; = 84. Số hạng L) là sấy 
(A) 242 ; cung “@®)235; : 
SÀ TẢ vs. ¬.x 
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3.67. Cho cấp số nhân (,) có ¡, = 24 và -“*' = 16384. Số hạng w,„ ]à : 


cà. S5 cay ko BI 
A).——.: xẻ Than: 
Q). 67108861 - TN = 268435456. 
(@ — an: .®) 


536870912” - - 2147483648 


CÂU HỎI VÀ BÀI TẬP TỰ LUẬN. 
3.68. Cho dãy số (,) xác định bởi 
“1 
„„= H Và Hy¡ =ÁM, +7 với mới n >1. 


2 v.? tính: te; Mạ, tự, Hy và H : 


k 22n%12_ 
: bì Cát nhà Ag h = P” —T váiagae 1. 


3,69. Cho đấy số (w„) với ø„ =cos (3n+ Đỹ N: 
4) Chứng mình rằng „ = =Hya với mọi 7 > Ẳ 


b) Hãy tính tổng 27 số ï hạng đâu tiên của dãy số đã cho.. 
3.70. Hãy xét tính đơn điệu của các đấy số sau: ` 7 óc TC 


_ N Dãy số tÐ ~. „=2n+ - : 


=b) My số 6 vốï» TY 


3.71. Cho đấy Số G mà tổng n số Tiếng đầu tiên của nó, kí: kí hiệy Tà Sz„ được tính 


theo công thức sau : 


x vn 


s) Hãy thh ,, và vợ: ¬ : 
: b) Hãy xác định số ố hạng tổng quất của Xoài SỐ tu) 
: 3 Chứng minh Tằng đấy số & ) Tà một cấp số cộng. Hãy xác định = sai 


của cấp s số cộng. đó. ˆ 
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3.72. Trong mặt phẳng toạ độ, trên parabol.y = xˆ 
lấy dãy các điểm (A„) và (,) sao cho điểm 
Ái có hoành độ đương và với mỗi số nguyên ẢG 
dương ø, đường thẳng A„B, có hệ số gốc : 


bằng — : và đường thẳng 8„4„„¡ có hệ số' 


góc bằng _ . (h.3.2). 


_ Với mỗi số nguyên đương n, kí hiệu a„ và:b„. 
tương ứng là hoành độ của A„và 8„ —_ . . 
Chứng mình rằng các dấy số (z„) và vớ, là, .___ Mình3.2 
các cấp số cộng. Hãy xác định công sai và số. ˆ : 
hạng tổng quát của mỗi cấp số cộng đó. ` 

à 3.73. Cho đây số (0) xác định bởi „ị = =1 và Mu =2 +2: với mọi w'> 1. 


l 2) Chứng mình rằng dãy số G, "mà y„= và với mọi n> 1, là một lấp Số 
cộng. Hãy. xác định số hạng. đâu và công : sai của cấp số cộng đó. 
b) Hãy. xác định số hạng tổng quát của đây số (w,). 
c) Tính tổng 8= “+ tộ + cô vH, „+ li cuy : 
3. 74. Cho dãy số Ga, ) xác định bởi... 
. .=. + với mọï n > 1. 
Xét dãy số (v„); mà v„ =1 —.y với mọi ø > 1. $y 1 
4) Chứng minh rằng với mọi số nguyên đương Ñ, tổng. w số hàng đâu tiên của 
dãy số 5) bằng BH +1— HỊ- : : 
- b) Chứng minh rằng dãy số G„) là một cấp số cũng. : Hãy xác định số š hạng đầu 
: và công sai của cấp số cộng đó. cha 
3.75. Cho s" số œ) xác định bởi 


¬ ñn = 1 VỀ Mu, ¡SH +2n — 1 Với mọi ở > 1. 

ˆ Xết dãy số G„), THÀ Vy tú, +} — tự với mọi ø > 1. 

a) Chứng mình rằng đây. số là) là một cấp số cộng. Hãy xác định số hạng ‹ đầu ` 
và công sai của cấp số cộng đó. ¬ 
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b) Cho số nguyên dương: N, hãy tính tổng N:-số hạng đầu tiên ‹ của đợys số 0ø) 
theo X. Từ đó, hãy suy ra số hạng: tổng quát của dãy số. (uy): 


3.76. Cho dãy ‡ $ố (⁄„) mà tổng n số. )- hạng, đầu l tiên của nó (kí hiệu, là S) được tính 
_ theo công thức sau : 


l đường thẳng xe ậy với () và đạ: § 


- ® Với mỗi số 2 >2; B là giao, 


Sẽ: cột UP" ¬ S= 


` của các hàm sốy= 2x —:1 và y= *- 

- Xây dựng dãy các điểm (A,) nằm trên - 

_(đ) và dãy các điểm (B,) nằm trên (4,)ˆ 
- theo cách sau &- 3- 3... l 
—*Ái về Bị, tương. ứng là ¡ giao điểm của. ` 


a) Hãy tính #ị, #; và wa. 
b) Hãy xác định số hạng tổng quát của đấy số (m;).. _ 
€) Chứng minh rằng dãy: số 6) là một' cấp SỐ ố nhân. Hãy xác định công bội 
của cấp số nhân đó. mà. 


lâ, 17. Trong mặt phẳng. 10a độ, chờ các - đường ` 


thắng (đ) và (đ;):tương ứng là đồ thị ` 


. điểm của:(22) với đường thẳng đi dua4_ 1 


Và song song với Trục hoành, A„ là giao - Hình 33 `: 
điểm của (4) với đường thắng đi qua 8„ là” 


' và song SOnS vớt trục tung. TH g z 


- Với mỗi số nguyên dương ñ; kí hiệu „ là tieành: độ của \ điểm Á„ và lạ hì độ ` 


đài của đoạn thẳng AnB„ˆ 
a) Chứng minh rằng dãy số (Œ„) MS: một cấp số nhân. Hãy: xác định số hạng đầu : 


_ và công bội của cấp số nhân đó. 


”ˆ'bỳ Dựa vào kết quả phần a), hãy xác định số hạng tổng quát của đấy số (z„). 
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3.78. So đấy số () xác đnhhồi: _ _ JỶ“...... 
tu MT TA Sộ 
MỊ = —:V Hạ y1 ———H„ với mọi ø > 1. 
5 3n 


Ề š — 
3) Chứng mịnh rằng dãy số Gạ, mà v„ = —^~ với mọi ø > 1, là một VeU số 


nhân. Hãy xác định số š hạng đầu và, công "bội. của cấp s số ý nhân 46. 
“b) Hãy xác định số hạng tổng quát của dãy số (w„). : 
©) Tính tổng Š = Lệ ra tao, +11 
KT" E< 
3.79. Cho dấy số (u„) xác định bởi _ 
: v Mị ST và Mơ, 1 đu vị] Với mọi È 1. 
a), Chứng mình rằng đấy” số (v„); mà Vụ “.= vi với mọi m > 1, là một cấp Số 
hân; Hãy xác định số hạng đầu x và công bội: của bá số nhần đó. 
.b) Hãy xác định số hạng tổng quát của đấy. số G): ` Tê V4 ÉP tớ 
c) Tính tổng 10 số hạng đầu tiên của dãy số G). Số đợi 
8. 30. Cho cấp số nhân. (œ) có các số hạng khác 0 và : Ệ Ti 
_l +ảp tựa +, tiên =49. sÍ¬ ta tên h 
tr tia = =35. 
ˆ Hãy tìm wị: 
3. 81. “Các số x+ @, 5x +.2y, 8x + y theo thứ tự đố lập thành một cấp số cộng ; 
đồng thời, các số x + $ y-T12r— ki theo thứ tự đó lập thành một in ` 


nhân. Hãy tìm x.Yà y. 
3.82. Các số x + 5y, 5x + 2, 8x + Điêo ko tự đó Tộ3 thành một cấp số cộng ; 


đồng thời, các số (y — 12 y~— 1; œ+2#? theo thứ tự đó lập thành Tột cấp số 
: nhân. Hãy tìm x và y. 


ý h_ an _ `... ði 
3/83. Cho dấy số () với L= 28 z: và cho số nguyện dương W, Hãy tính, 
Hưng, : +5 ã Ð SẾu - 
tổng sau : 
Sử= 1 TẾ 1 -- 1 ` 
¬. ~ .x ..>.. "¬..- 
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Xe, DẪN - LỜI GIẢI - ĐẮP SỐ ==== 


3,1. Ta sẽ chứng mịnh - 


12+25+.. + n(Ön — Ù)= yn+D) .A... 
với mọi € Ñ*, bằng phương pháp sy TẠP. SỂ 
Với ø0 = 1, ta có '1.2 = 2= 12 1+Ð. Nhữ vậy, (1) đứng khi n1. 

Giả sử đã có (1) đúng khí n =É, ke _N*, tức là giá sử đã có ” 


12+2.5+. .+Èk1}=@ +; 


ta sẽ chứng minh (1) cũng đúng, khi n= k-+.1, nghĩa là ta sẽ chứng mình. 
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12+2.5+... .+kk~ 1)+ +1)k+2)= + 1ˆ d&+2. 
Thật vậy, từ giả thiết quy niập fa CÓ : & 
4.2+.2.5+.. .+kk— J)+#+ 0È +2)= ##+0++1)6@E+2 
=Œ+1@2+3+2) 
=Œ+1)+ +2)= @&+1Ÿ ứ+2. 
Từ các chứng minh trên suy sàn đứng với THỘI ï? € _N+, 


Bằng PRƯỚnG: pháp quy nạp, ta sẽ chứng minh 
ạỪ +x shš TC l : 
_lÄcosx+eos2x+„ II ni) : q) 
⁄ Ssin—` 
3 


-' VỚI mọi ø e Ñ*. 


q+ĐDx của 1.+ 


sin 
2 VI 


Kiệt, 3 
sin— 
2: 


_Vớin= 1,913. lÓm (eo gi thế) nên 1 +cosv= 2co#2Z ca 


Như vậy, (1) đúng khir = 1. 


Giả sửđã có (1) đứng khi n= k,keN". Khi đó ta có 


100. ˆ 


` ¿` và @tDy 


ã ebely+eos(E2 Ew=- 2 - 2:+cos(E+1)x : 
sinŠ- l 
 A$ VI 
sin. i26 70 cos bo +cos(È +1)x.sin ˆ 
2 2 k HIẾN: 2 
Tà VY, 
sin— 
2 Ỷ 
sin Mộ cos l8 — 2 in2 tung òa sinh tsin s 
m 2 2: 2 2. 2 
- ¿# 
sin—-' 
2 ANH 
jã„. —— +)z shŠ ]+snŠ , 
> ớ so SE 2... Nhà, 2 2 
cổ x: Ti . 
sin— 
: „+2 : ..: 
: “ 3,22. z 2] .. 
Sin————| cos——+c —cos—— |+sin— 
ˆ 2 2 b,- 2222) 2 
ệ sin— 
bộ sls (2k+3)x _ 2Ì đnh: 
:=|.sin —sin— |+sin— P 
K72 2 2. 2 n 
`... 
sin— 
đu nai 2 22 Quy k CD vã . ' 
Si» 2 2 : : 
=“ = —, 
sin— 
2 
nghĩa là ta cũng có (1) đúng khi n=k+T. 
Từ các chứng mình trên suy Ta q@) đứng với mọi n 6 N*, _.A 
-- 3.3. a) Ta sẽ chứng minh : 
cán 1 +;..T†t '@), 
n+Ì n+2- TP 
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Thật vậy, ta có 


với mỌi 7 Ñ, Bằng phường pháp quý Tiệp. 


Với n=1, ta có ; 


Như vậy, (1) đáng khi ø = 1. 


Giả sử đã có (1) đứng khi ø = k,  € Ñ*, tức là 
sấu tồn hội 
——+?——t+..+ >l1; 

_#+l k+2--. 3+1 _ 

ta sẽ Š chứng mình (D cũng đúng khi ø =k + 1; nghĩa là ta sẽ chứng mình. 
1y XE vở 1 ¬ 

—1 +...+ + + † —>l 

.k+2 k+3 :3k+l '3k+2: 3k+3 3k+4: 


UY Viết DU, In 
———>+———-...+ † t¬— + 
k+2 k+3 3k~+I 3k+2 3k+3 3k+4 : 
NI NG chu on kc. sẻ cử HỆ (IROR I6! coên 
- &+1 s2 nh 3+1” 3+2” vả, _ '##1 
1 1 Sì Dạ, le 
SN — +, _— Xi Si 0w Eá0, 
1: 


` ‡ N l l _ 
——--—-.-.+—— 1 th thiết Bói CAN: 
Ràt E2. 7 58m1 nó co giả quy nạ). 


- Từcác chứng minh trên sủy ra (1) đúng với mội e Ñ*, 


- Như vậy, (2) đúng khi n = 1. 
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b) Ta sẽ chứng mỉnh ˆ vã 
13.5 -2m+1_. 1 la 
`2 46. 2n+2 _Mn+4, `. : 


với mọi  e Ñ*, bằng Phương phóng quy nạp. 
\Wớin= 1a G6 
1.3 3 2 
.—= vì9/7= & sec 8 
24-8. “m 1+4 bá si 


⁄ 


Gi sử đã có (2) đứng khi ø = kkeN*, Khi đó, ta có ` 


' Do đó : 


"“.- `... .....ẽ li 
2146 2k+22k+4 “Nk+A 2+4 , 

Lại có: Q@k+3)' (3k+ 7) < (2k+ ABE+?)+K+1=Gk+90k+4Ä) 

213. ¡ 1 bộ 

- J3k+4 2k+4 .: 

Từ G) và (4) suy ra. ì tố Ê 
135 2t+12#33. 1 
`214672k+2'2k+4 S37. 

nghĩa là ta cũng cố(2) đứng ch He k+1:” 


` Từcác chứng minh trên suy ra (2) đứng với mọi ” < N*. 


:-344., 


» Bằng phượng pháp quy nạp, ta sẽ chứng mình : 
n2» -3n+ 1) sa nh SH g va Ềt -q) 


với mọi gi ©Ñ*. - 


: _Vin=1,tacó nOH” =3n+ )=0 Hiển nhiên Ú : 6, và vì thế (1) đúng khi ø = 1. 


Ử Giá sử đã có () đúng khi ä = k & e N*, cc -NHGÊ ~3+ Di 6, ta sẽ SHẾNG 


mình nó cũng đúng khi ø = k+l, : : : 
Thật vậy, đo (È + 1)[2Œ + 1Ï*— 3Œ + 1)+ 11= kOÊ ¬3 + 1) $ 6# nên từ 
giả thiết quy nạp suy ra lâu 1)12@& + 1- ~ xã + D4 + HỆ 6, nghĩa là (1) cứng 


_khi#=k+1. 


-Từ các chứng minh trên suy ra (1) đúng với B _ ° Ñ*. 
Ð) Ta chứng nh W lo sẻ 


_. 1¿ :133 -. _@ Ẫ 


với mọi n e Ñ* là ; bằng phương pháp quy Tập. ' 


: Vớïn= 1a c6 119214 12225 1>~112412=138. Vì thế Ợ) đồng khi = 1. 


C880 GI4bsfi tê Và cài, Dạ S0 07: 216801391080 1300 c0 


"`"... l nà `. hạ %  ^... 
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“Thật vậy, ta có 
La 0ả 1 li - 11. LQIPt¿ 2#" )+12X- \22~11) 
=11(GUT1+122£~ +13, 12-1 - @®) 
Mà à177 !ự12#71; : 133 (heo giả thiết BI nạp) nên từ r@). suy ra 


Z 


HẾ‡Đ+1¿ j225054) :133, mi 


: nghĩa là(2) đúng khi w= k+1. 


3ã. 


Từ các chứng minh trên suy ra (2) đúng VỚI mỌi 7 € )h.. 

Ta sẽ giải bài toán bằng phương pháp quy hp. : : 

Kí hiệu bất đẳng thức cần chứng mình theo.yêu cầu của đề bài bởi q). ` 

Với =1, theo giả thiết của bài toần ta có xị =1: Vì thế, ta có (1) đúng khi ø = 1. 

Với n= HÀ xết hai số thực đương tuỳ Ý#*), %2 thoả mãn điều kiện in 
¬"....^ : 2} —- 

Hiển nhiên, trong hai SỐ xị, X; Yphải cố một số không lớn hơn 1 và một số 


: thê bé hơn 1. Không: mất tổng quát, giả sửx¡ <1 và +1. Khi đố, fa có 


q~=*)6z=1)>0. - 


_ §ny ra xạ +33 >1 +xiz >2 (do @)). Điệu này chứng tổ (1) đúng) khi n= ñ 


Giả sử đã có (1) đúng khi n = k ke N*vàk>2, tíc là giả sử với ksố thực 


s đương tuỳ ý ý Xp X2; ‹.e ki thoả mãn điều kiện Mi -x¿= 1 ta luôn Rất 


. Xếtk+ 1 số ố thực đương tuỳ Ý #,Xs..... Xp Thy 1 thoả mãn niệu: kiện 


+i+#¿+.. c+ 


x2: 3x1 #1, 


` Mì k số thực dương Ấp _ + Ấ#_— 1 #xi©€ có ích bằng 1 nên tP$ giả thiết 


quy nạp †a có. 


ca lào 3) 


_ Hơn nữa, dễ thấy trong È + 1 số *Ị, #s„ .... X x¿.¡ phải có một số không lớn 


.. ơn và một số bờ bé hơn 1. Không mất tổng mm; giả sử xự< Lvà xy,¡ > 1. 


Khi đó, ta CÓ. : 
q~ "¬.. `... cà: @ 


164. 


_ Từ @) và (4) suy ra 


3.6. 


lXy +3; +... +XyS1†Sy#Ag+L> Xi +32 +... +3 1 tX@yki+1>k+ To, 
Như thế, ta cũng có.(1) đúng khi ø = &k+1. 
Từ các chứng minh trên BE hệ Œ), đúng với r là một SỐ nguyên. dương 
tuỳ ý. : : 
4) Ta sẽ chững mnh,.- 


Lý + SE +e#cD>( : Vài G A œ@ 


với mọi „> > 2, bằng phương pháp quy nạp: 


Với ø= Nên tiện a1 + Ủy >Ế. Vì thế, () đăng khí = 2. 


: To nh () đúng khi» = kkc Nà k>2, Khi đó, tacó. 


3.7. 


>E+ "`. 
Lệ ha behợm '” vn “án Xi 
Bên: (để thấy), nên) ng `. 
+ 


A2 tự +t mm 
nghĩa là ta cũng có @ đứng khi n=k+: 
Từ các chứng mình trên. suy ra (1) đúng với mọi. > > 2- 
b) Nướng dân. Chứng mình bằng phương pháp quy Tập. . 
Ta sẽ giải bài toán bằng phương pháp qùy nạp. 


ve Vy 


+1, 


- Kí hiệu bất đẳng thức, cần chứng minh theo yêu cầu của đề bài bởi: vc 


lê án 2, Xét hai số thực tuỳ ý đị, đ; € (0; 1) ta có, 


=2) ~a¿)=1—ai— 4+ aiäz> 1 — ay— a; (do ai; > 0). 


_.._ Như thế, :(1) đúng khi ¡ = V_ 


Giả sử đã có @Ö đúng khi ø = & keNÑ*vàk>2.. 


—_ XếtE+ 1 số thực tuỳ Ý áp, đ, ... đp đy vị thuộc khoảng (0; ;Ú 


Vì ksố đụ đạ,.. „ấy thuộc. khoảng @; : 1) niên theo giả thiết quy nạp ta có 


(- z0 —42)...(L— 4Ò) >ì- #— — đựy. 
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Từ đó, vì 1— ¿+1 > 0, suy ra 


_d-a)q —z).. ..( = a0) — "4,x0>= “5 Tai sị— 8) — 4+1). @). 
Lại có Ũ l vs 
Œ~á¡—á;~.. SẺ NHẻ "¿+ : 
xa... —đyý) tA bày 4. 24 đồng cụ : 
>z1~øi=ø—.. -T#~4bxt 1 Ni yê : : S5 
-_ Từ (2) và (3) ta được ng 8 
đ~4)Œ— 4). ‹đ= đ;)(1~ TỶ) _= “4, ~ Tre . 


Như vậy, (1) cũng đúng khi = k +. - : 
Từ các chứng minh trên Suy ra ta có điển cần BOIEH mình theo yêu cầu của đề bài. 
3.8. Học sinh tự giải. - : 
3.9, Học sinh tự giải. 
3.10. Vì Ây nằm trên đường thẳng x x=m ĐẾN hoành độ. của nó bằng „ Vì Aại nằm 
trên đồ thị @ nên tung độ r„ của nó được xác định. bởi SN: thức. 
l xã 2n~ 1” - 
tú 2m? nh .. 


— 311, óc nh tố, 

3,12, Giải. 2) Ta có: ¬. day =4.5.4”~ bac : 

: '24G47 123) — 9 =4, ' 8ynxÖ).. | 
'Ð) Theo công thức xác định tự „la cổ dị = 5/41” +3 =8. Vì thế, kết hợp với 
kết ‹ quả của phần a) sủy ra ta cÓ thể cho dãy số (0„) bởi 

tạ =§ và, „¡ = AM; .~ 9 với mọi mờ 1. 
3.13. s) Giá: Ta có : fiôTNH SRINEYP "+ 1= 28, m+1Wm> 1); 
TA =.a l+n+1=22" +) H+122y, —n31( m> 1D) 
-b) Tiệc sinh: tự rút ra nhận xét.. 
3.14. Hướng dẫn : 
+ Phứơng trình của đường thẳng A: y=ẽ# 


š » Với mỗi „ > 1, kí hiệu á, và Pạ tương ứng là ng độ của đin A, và điểm B,„ 
_ Khi đó: 
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—=ĐoÁ„ nằm. trên (@ nên đ„ 5n, + 1; 

~Do B„ nằm trên. in thẳng đ 4B Á, và song song với trục hoành nên 

bạ ấy =2, +1; : : 

Do, tiằm trên đường TIẾP đi qua S4, +¡ và sòng song với trực tưng nên 
hoành độ của nó bằng #„„ ¡. l : 


Từ đó, do; nằm trên Á nên 1, '+i=.Ðy chu, + 1 với mọi ø > 1. 


'e Vậy, đấy số G„) được xác định bởi = š VÀ My ¿¡ = 2„ +1 với đ ng nà1.. 


3.15. a) Với nối n € Nh có 
đạ.i “9y =[2@+UŸ ~50i#1)+ 1}= @nẺ Re 
-=2@+ DỶ —ữ1- -ð:0+⁄4— LÔ 
=2-lứ + 1 2+(m+ 13+ nỂ] - S. 
` =6n +ốn~ 3= 3.g@2 =1)+3r +6 >0 (don > 1). 
'Vbế dãy số (đ„) là một dãy số tăng. 
+) Dấy, số (b„) là một dãy số tăng. Hướng dẫn. -Xết hiệu xã . : 
Nà) Dãy số Œ;) là một. đấy» số giảm. Hướng dẫn. Xét hiệu €y+TT— 


3.16. a) Dễ thấy „„ > 0 với mọi „ e N*. Hơn nữa, fa có ` 


" _ cm M2 #* 


L2 — 
LÊN =Ắ¬ Sam =8 


Vì thế, (w„) là một đây số tăng, 


b) Dễ thấy v„ > 0 với mọi ø = kàjế .Hơn nữa, xét tỉ số _ ta cỒ 


tt 


: +1 
¬ lúc: z _añ >1 (@á>Ð. 
la 2” :Jm+1 NHI 


Vì thế, (v,) là một đây số giảm. 
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` „8 : 
c) Dễ thấy z„ > O0 với mọi ø e.Ñ*. Xét tỉ số —” ta có 
“` .16 . `... 
4, „ (+ĐỂ T N 
Hộ 1+—| : 
TNg Sai so, Na 
Từ đó, suy ra - : 
: , : : T 
ụ %Xielx# SVsns= 'Son>2 (don e N*)... 
“xi: - ¬.<‹ T Ð 


An se. 


đ, 
đa +.1 “ Ben 


Như vậy, ta Cố ¡ ị > đa VÀ 4; < đ < - .<a ` <. 


©n=1. (đon € N®. 


Xì thế, (@) không là dãy số tăng, cũng không là. đây SỐ giảm. , 
.3.17. a) Viết lại công thức xác định số hạng tổng quát.của đấy số (4) dưới cn 
sa sa "li =3n— sẽ ĐỂ 4 
¬. 
“Từ đó tà cổ với mọi n> 1: . 
nh bunn8 3 6 LING so (ø+Öfn+2)~ 2ý, _3n(n+3) _ 
Ni Sông nộ n+2: na LUYN: ĐT nhà SIEEGHỤO),, 
__ Vi thế, (4,) là một đấy số tăng... ˆ r Đã ấn L KT, 
b) Dãy số Œ„) l một đấy số giảm. 
Hướng dẫn. Viết lại biểu thức xác định ö„ dưới địng lông, của một hằng số và 
một phân thức có tử thức là rnột nhị thức bậc nhất, mẫu 1 thức là một tam thức bậc 
hai của 7. Tiếp theo, xết hiệu ð„ ¿ ¡ — Ủạ. 


-.` 3.18. a) Viết lại công thức xác -định ¿„ dưới dạng 


: 1 CỤ M 
'42„=———-..›:: 
£ n+Nn?+1 ` 


0<m+ Ýn?+1 <n+1+@+1)®+1 (Vn> D), 


_Từ đó, do 
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- SH Ta 


vn (n>D) 
`. +1 ng: 1 


: nghĩa là dãy số (,) hà. một dãy số giảm. l 
_b) The dân. Viết lại công thức xác định ð„ đưới dụng 
Độ Lẻ sẻ: SỜ S 
m+1 +. l 
Từ đó, tượng tự trên, suy ra (5„) là một đấy số giảm. 


3.19. Viết lại công thức xác định u„ dưới dạng 


-.... 
2 20n2+3).` - 
Từ đó, ta có `... .ẽ.ẽ... 
¬—-.. nh Vc, mi 
am lụy = xÌ———- (Vn>D). @) 
ko tà ni 2 mg: 2”? mỊ . 


_ Dễ thấy 


= .-=-. 5 v69 

20+ “+3. 2n2?+32. mu . 

Vì thế, từ (1) suy ra - lê? 
2-32 


s) 6) là một đấy số giảm c 2 >90©a <ẵi 


b) („) là một dãy số tăng cẻ = <0 K 2> Z: ñ 
320. Hị tướng dẫn. Viết lại công thức xác định y„ dưới dạng. ˆ 
ì sa sa: 


Dễ thấy Vø > 1, ta có —]<: 
Ũ 2n? -3 


(V” >1). Vì vậy; đội là một 'dấy số bị chặn. 


: : 
se: Do đó, ng <1 
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3.21. Viết lại công thức xác định th dưới dạng 
ty ———————- 
5 5.ðn+7), 


Từ đó, suy ra 


3, ệ sự 


, l uỆ Bổ by gối óc > 0 (Vn>l), 
: : 5 \5nmt7..5Œ%++7 
và 1<„, <Š n>D,(qø0< .U 
: Ề 5n+7: 12 
Vì tế, G„) là một đấy SỐ tăng ' và bị chăn, 
: 3.22. a) Học sinh tự giải: . : 
Ty Với n là một số nguyên dương tuỳ: ÿ nớE ' ẻ. 
(+12. .sv.(n+12n - V 
Xa Liên #YENG-EDEO”S2)277M 
: 4e) cao +2) 
“ýPc csin Ƒ †-CĐSSC = Mục. 
: = 3 In 
- 3/24, v Học sinh tự giải. TH NC 
m b) Từ kết quả của phần 2), ta có 
¬—. 'HỤ = -Mạ= thọ = ° tha = tc. 
M2 = Ms = Mạ = MỊ = Mị E M17 
-Ma ='Hẹ = Ho = —. ạ, 
Từ đó, „kí hiện; tổng cần tính, ta có ˆ 
Šy = 5- + úg + Ủg) +4 + tạ; Sang - @). 


. Bằng cách tính trực tiếp, ta có ^=Š. 1 =0 và ạ = S: Do đó, từ (1) 

ta được . CN 2P n me cỂ 
“.-...- 
VY 2. 2 


.19 


'424.3) Trvồ 92= S2 v21 2944 <-E3241.<2 
1" 91 Đ 27 
Vạ = =`.. ==Ẻ x22 1 x21 =0; 
2 200 2n hi kế g Ti 
TT. ki-YE 2x0f+2x011 =1. 


Ð) Ta sẽ chứng mính „ = Ty +3 với mi >1, bằng phương pháp quy nạp... 


„ Từ giả thiết của bài ra và kết 4 quả của phần a) ta có tị= lộ Như vậy. ta cố” 
đẳng thức cần chứng minh khi „ =-1. ' 


Giả sử đã có đẳng thức nối. trên khi # = kke Nh †a §ẽ chứng minh cũng có.: 
đẳng thức đồ khi ø = E+1. căn l " 
- Thật vậy, từ hệ thức xác định đấy Số (⁄;) và giả thiết quy nạp ta có. 


Wes= _ KIÊN +I=~ 3w? tấy le No, 
27 xề. s k+3. c2: k_ 2ã L2 


_Từ các chứng mình trên uy rẻ ta 6v, “sa Vổ mọi nà 1. 
3.25. 2) Học sinh tự giải.. 
b) Ta sẽ chứng minh ` v : ° : ¬ : 
ei tụ =7n =6 `. `: 
Với mọi 7 > 1 ,bằng phương pháp quy nạp. 
Với n= 1, ta có wị=1= 7.1— 6. Như vậy, (1) đắng khi ø = : 
- Giả sử đã có @) Bến đạn k,ke:Ñ*, ta sẽ chứng mình nó căng đíng khi 
n=k + 1. 
“Thật vậy, từ hệ thức xác định đây số )và và giả thiết, quy nập ta có 
ị My} SH +7= 7.k~6+7= 7.(+1)—6 
Từ các chứng minh trên suy ra ta có @ đứng với mọi z: > 1. 
3.26. à) Học sinh tự giả ˆ Tang xo 
- b) Hướng dẫn: Chứng mình. bằng phương giáp tuy ko 
3:27. Học sinh tự giải. 
3.28. Hướng dân. Ông minh hông phương ghi, quy Đập)" 


TIẾT 


3.29. Hướng dẫn. Bằng phương pháp quy nạp, chứng minh w„ = 2 với mọi ø > 1. 


"3.30. Học sinh tự giải. ẫ l : ' 


3- 31. a) Dãy số (2„) là một cấp số cộng với công sai bằng 3. 


b) Dãy số (b„) không phải là một cấp số cộng. _ 


c) Dãy số (cz là một vấp số cộng với công sai bằng 2. 


3.32. Giải. Với, mỗi „ 6 Ñ*,vì điểm A„ nằm trên n đường thẳng x = ø nên hoành độ 


của nó bằng ø. Do Á„ nành trên đồ là (Ón niên tune: độ ⁄„ của nó: được: xác định 
bởi công thức , Ỹ : 


M„ = 3n — 2. 
Như Vậy, theo đề bài ta cần chứng minh sử số Ma); VỚI M„ = 3n — 2; là một 
cấp số cộng. ¡ 
Xết hiệu „„¡ — 1, ta cổ với mọi n> 1: " 


Ey+1— u„ =3 + 1)— 2)— (3m.— 2= 3. 


Từ đó suy Ta (Mạ) là một cấp số cộng với số hạng ÿ đầu: thị = r3: 1~2=I vả công 


\ sai đ= =3. 


34343. Hướng dân. Giả sử (w„) là một 'cấp `à NA Khi đó, tồn tại một chẳng số đ sao là 


cho ạy . 
: Va>l, ¬ chà ` ` #6. 


Từ hệ thức: xác định đấy số (w ) suý Ta 


`."Ngược lại, với  = 
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-Vw>.1,My++— tự =iŠ,— 2m, so @)- 


Từ (1) và @ ta được. ly = ¬ với mọi Lộ > 1 Vì thế, 0) là một “dãy số 


.: g4 Ki hài 5 
không đổi. Sự nghi ty = ahay 5 —d= ø dẫn tới 4<, 


œhn 


— dễ đ dàng chứng mình được „ Sn  Ọ Vì thế, 


NI 


đấy số („) là một cấp số cộng Với công sai j = 0. 
Tóm lại, có duy nhất giá trị a cần ầm là z= - 


l 334, Với mỗi m €. {52 s 4 5} kí hiệu là số hạng thứ w của cấp số cộng đã 
. cho. Theo giả Huết ta c6 =3, 4 =7, xà theo yêu cầu của bài ra ta cần tính 
—Â, Mạ, Mg.. 

Ta có Edit AI 10g 3 ạn 
=2k, ~ ạ=23~ 2 00) 2010 0A 7 0ð 
xi HÀ uạ=2.7—5=9.- : 

3.35. Với mỗin é {, 2, 3, 45,6, T1, kí hiệu ä„ là số hạng thứ n ca cấp động. 

cần tìm. “Theo gi thiết của bà ra tà có lê xi0 k R1 1A -Từ đó 
-2w,= 28 — tụ “I4. ' 


Sẽ — Q tụ = 13410 = 84 S3 =4, 
°. 2M = 10 = s =70 dàn ĐỀN Ấn 


Ji : : #08 TH cu 

- w=140~ wy= 140~ 42= c9, ...a xa 
¬. Tgr -"/=+ Mế, s ˆ. 
“ở = 28, ~, =2 19~ Ni 


tị =2, — ta =2.( 42) — (- 14) `. sớ 
: _Ýạy, cấp Số cộng cần tìm là: :—70,ˆ -42,—' 14, 14; 42; .70, 0,08, 


3.36. Từ giả thiết của bài toán suy ra =2+(w—1). C-3)= “âm +5 với mgi >1: 


Vì thế với mỗi " >1, điểm Ajứ #2) nằm trên đường thắng. y=~ 3x3 +5. Nói 
một cách khác : : 


` Tất cả các điểm Ä„ sim 1,2; 37+ „cũng nằm. trên n đường thẳng y= ==ấx+5. 


3.37. Với mỗi z s{1, ĐÀ, $ 4, 5, 6 7Ì kí hiệu mụ tổ hg ĐI ch cá sỹ ăng 
đã cho, ., : : Ề 


, Vì cấp số cộng nói trên có cềng lai Z5 001Ền 0 2à Vìthế, Từ giả thiết hiệu ` 
_Sủa ws và us bằng 6 tà được ae ~ uạ = 6 bay (mạ, + 4đ) — lứa + 24) = 6. Suy ra 
:đ=3.. : : : : 
Vì thế, từ giả thiết , = 11 ta được ty = auS—3đ3 1133 22.ˆ 
¬.... lị +42 +3 Số, tạ =a +Ắ= 5 +3 Š,uy— ,+đ= 11+3= HP 
nh 14+3= 11 yà =1 4= 17+3.=20... 
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3⁄38, Kihiệu 4 là công.sai của cấp: Số goệng dể dị? Ta. cổ . 
92m — tp = n + 164) = - #194) = =~34=>4=~ 3. 


153 = 0ap)” + tạo) ".¬ “ +ny ty) P]=IÍ9 HH sa Xu} |* 


= 07+ mg)” 9% 153—81= -225= = Iế. Xây ra các: trường hợp: 
___—rường hợp 1 : Myy + tạo = Tố: Khái Ti 2 xY vn 
lấ= G +163+ đi + 12)= 2m +354= =2 + 35, Cc3)= 2 _ 105 =M= -60; na 
`— Thường hợp 2 r3 to => lỗ. Khi đó - : : 
_—15 =0 + 16)+ 0ø; + 194) = 2m +354= 24 45C 3 2w; — 105 = c - 
đã ý Vậy, cấp: số cộng đã cho có Hị = =60và đ=-~ 3, hoặc: vj.= =45 và d=~3. 
3.39. .Giải."Ta có l : ' 


101 =0) . trà si n 0 Sim -inm km, —y) Xi 


_= II — HAỆ” =2x101~121= §1= =8: Ha hy +. ty” 
Vid>0 nên _ <„z¿: Dò đó, từ @) ta được Mại — _ a4 5 =— 9, hay, TRờ 
ˆ. =0 kHải — Hay = -tuốtMÓ= lu} 3M) ào đc 4. 


_MHế xẻ : sọ 
` 1= Hai Ý Mạ = "0389 (+38 2 ©6M= 2p 68 x3= =2 + 1Ó. 
-=m=-89.. "..- " 


ị - Từ đó ‹ suy] Tả SỐ TIÊN tổng quátc của 'cấp số cộng đã cho là: 
uạ ==89 + ( — 1).3 hay ủy = 3 = 92, 
„340. Xíhiệu 4 là công sai của cấp: số cộng bu), ta có 
- hcm =ii+(E== TS xị+(É— -Dđ~mđ<. nụ ng, 
g Sơ, Si + (+ -Uđ# Si lIP ) m 
Mã. 
ụ 2 : 
F 3b đo 'Vá mỗi% € T8 Lì 3, 45, 6, SầN kí hiệu là số hạng thứ n ca ấp 


số cộng cản tìm. “Theo giả thiết của bãi ra, ta có: tà S2 và tạ + 10.. 


Từ đó ‡ SUY Tả: Hy -- `... “em 


:H- - nt vW Ti, . _8, BTĐSGT11-B- 


:Áp dụng kết quả đã Chúng mình ð tiêu choïn = 3vàk=4, †a được 
+ chủ : 
a5 MT 
2n có c5 tố hy 
ĐNG Liện "5= =2 3.Do đó. 


=ua ~ 2Ä= 2” 23=~—4, ty =ia +ả m). êp 
§ 343=11 và m =u+4=11+3=14. s. | 
ề 341. a) Kí hiệu đ là công sai và klà số các số hạng của cấp số bộng đã cho: :Ta có 
F d= lợp ị= 105 ~ 102” 3. 
cSuyra. : 


999 =ưy= sa tŒc 142 102+@ˆ 93 =99+ 3k=k= -300. 
Từ đó, kf hiệu tổng cần tính là S, tả được _.. 
_ 300. ứu Nhu SIẾ 05, g6-+999) 
VI bà: 


h Đi Hướng dẫn. Kí hiệu kh số các số thợ SỈ của. „ tŒ cộng. đã cho. Bằng cách ` 
._ tương tự như phân si ta tìm 3u ke c3: 01. Từ đó, kí hiệu " cần tính là sc 
ra được ¬.. nh 


-1eSt80. 


mm n 3012: 2007 
¬........ suất =IẾ 
— Sin 5 -3022040.. 


: 342. Kí hiệu 4 là công sai của cấp. số công đã cho, tạ có _=. 


90= Hạ +ríng = 0 + 44) + (ạị + 184) = tả + 0 + 224) THỊ Tước : 
: Từ đó, kíhiệu 5; là tổng , cần tính, ta được. 


23.(m +2.) _ 2390 - 
2, 5; 


nh: =1085.: 
3.43. Ta có. ` 
+ -40: . (x4+m3 tAã=Z2: 
-lủy +uy =66: ` 38+ + 84 6- 


Í2m +5đ=42 
Ko lo RÌo: BỊ kẹp 1T 
|2„+1l4=66 ^ˆ:|4=4: 
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Từ đồ, kí hiệu Su là tổng cân tính, tả được. + 


346. cm +3454) „ 346. Ox11+865<9 


Suø=° =2⁄2546. 


—, 44. Hướng dân. Kí hiểu đ l cổng sai và li l tổng 15 số. chạng đầu tiên của Đụ: 


'số cộng é đã cho. Vì(„) Tà. cấp số công. tăng nên đ >0. 


,1A cổ, Ề 
150 + : : 
-385 =8, „8250 +Éns “78 24 + 14d= 38 .- 


' Giữ 42Ẩ= 39. _¬.... 
Hệ TỘC =302094 + mÏ _ tín +a;) =302 094 


_ &78Ẻ — 3u. (+ 144). 78 = 302084 © uj0, + 44)= II vốn hs: 
ˆ Từ () và Ø) ta được hệ. ˆ. vs... 
l „.+7d= 30. 
L, , +144)=737.. 


An _ Giải hệ tên, với Mu ý đ> 0, được =1 và d> 4 
N 345 Học sinh tự giải. = ng 


= 


- 4. d6 3) Dãy số đo) là một _ số nhân” với ối công sư Mng} —.., - 


: ` 


) ấy, số ở không là hột cáp vế nhân. 

€) Dấy số (c„) không l một cấp số nhân. ; 
: ® Dãy số (2) là một. cấp số nhân với công 'tỌI tầng 3. 
_ Am 4. Từh hệ thức xác c định: dãy số 0) ta có mở 

#„.\J+3* 40 +3) Vn>Í:. 


- Từ đó, thèo định nghĩa đấy số Ó,) 1a được vụ. S đội với mọi n.> 1. Vì thế, 
(,) là một cấp số nhân với công bội 4 = 4 và số hạng đầu vị = tú +3. 2+3=5. 


3.48. Huông dẫn. Từ giả thiết 4 = Ó đề đàng sủy ra tụ #0 với mọi „ > 1.' 


.. Từ hệ thức: xác định dãy :số, à suy Ta: tất cả các Số hạng c của $y số đổ © cố 
cùng một loại đấu. : 


116 


:GIả sử Œœ,) là một cấp ‹ số 2hân, Khó, tôn một hông số4>0ao cho 
. „y1 =My -g với mọi ø > 1. .ẻ SA @ 
: Từ q)và hệ hức xác định. dãy Số @ „)-SƯỲ Tả : : : 
rễ = Ö „hái mội na 1:2 `"... 
: _Xết hai trường hợp sau ; =-... vn, 


_.— Trường hợp ].: ;z > 0Ø. Khi đó, ta CÓ t, „> 0 Với mọi 3 1, Vã thế từ (2) cử: 
ta được ữ ? 


“CC tới mọi n>1, 


- hay (w„) là một đãy số không đổi. Do vậy, su CÓ 2 Bược S Ru SG tới : 
a= 23. - 


; ưng ly 2 sa SÓ Khi đó, tạ g6, `... Vì thế, HỢI ì 
" Pdbg l 


là : " : _ : 

by (). là một đấy: số “không đổi. Đo. vậy, phải có. SIR a thợ nn =4. -Dân| tới : 
_—=- — 23... 

Ngược lại : : : : . 

- Với z = 23 dễ An: chứng minh được “My = = 25 v với mọi „ > .. Do. đó, 
-đãy số (z„) là một cấp. Số nhân với, công bội g= 1. 


— Với a=~2/3. 3. dế dàng chứng mình được wự„ =-2j3 + J nhe Dođó, 


dãy số („) là một cấp Số nhân với Xông bội 4 m 
"Tóm lại, tất cả các giá trị ớ cân tìm là z= 23v vàø=~ 2ã. 


3.49. Với mỗi ø eí1 ?® 3, 4 5}; kí hiệu ?ø, ñ lỡ baág thứ n da có ¡ số nhân đã. Ẫ 


cho: Theo giá thiết ta. có “. 3; sộ, = 6 và theo yêử' cần của v. Ta.1a. cần tính : 
vã tụ, 1a, Ms. = & * + * 


1U 


T : `1... . 
“TÁnH lệ chg4,S tg#§s 18,7 ca Đã ề2 ;Hs= đc ch có 1) 
: Hình nẻo. : 


;W cấp số 5 nhân đã cho có công: bội dương và t2 >:Ð nên Hạ >:9. Đo đó, từ 6) 
ta được : Ễ h 


, s2 ~-e 
ˆ 3.80, Giải 'Xới mỗi m Si +2,3,4,.5,6, 3ÿ kí hiệu ứ„ là số hạng thứ của cấp số 
' nhân cần tìm. Theo giả. thiết: của bài ra, ta có 
" 1; = 5 ]84 và ws, „ị= 746 496. 
Vì cấp số nhân đã cho có số hạng đầu và công bội TL các số âm riên 
Hị <0, y > Ú, 1y < Ô, tứ, > Ú, tạ ŠÚ, ẹ > Ú, wợ < 0. 
Từ đó 2. .... ˆ 
- xỆ=5184 =1, E79) Ề 
=iấ= = kụuẹ =72x861 = 60208 => =-seB, 
s tệ = 746496 —: uy = S6Ä] . ỷ 


m, Suy ra 


Vậy¿c cấp số ố nhân cần tìm. HÀ: TT % -1243, ru TIỂU 864, SG, 
KP 51. Từ định nghĩa tam giác trung bình suy ra mỗi cạnh của tam giác A„ sim 
- là một đường trung bình ‹ của tam giác A,B,C„ Mì thế, từ giả thiết, âm giác, 
x.. 1 là, tam giác‹ đều. SUY Tả AzB,C„là tam giác đều v với mọi 7 > 1: Từ đó, kí 
_ hiệu 4y là độ đài cạnh của tám. Chết AzBzCm fa cố: '.: 
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sổ 1 "..... 
= +=-2-. với mọi?>-Ì. -.` 
2 Tu ĐEN 
Đo đó, dây số sứ) là một cấp Số ố nhân v với Lưng gbêi4=2. và số hạn ang đân : 
¬- .1- 
".... 


- Theo định lí về số hạng tổng: quát: của một cấp Số, ñiấn, ta có số ng tổng = 


quát của cấp số nhân nói trên là : 


SỐ bi toc si, Nhi 
m„=nxg: ” 3 nà ng 


: 3⁄52, Với mỗi «, 2,3,4, 5, 6,7}, kí hiệu 1„ là số hạng thứ ø của cấp số nhân ` 


đã cho. Kí hiệu ạlà công bội của cấp số nhân đó. 


: Theo giả thiết ta:có ứ, = 6, Lư ~ 2/0 đẹp yên cá ổn ni th chấn 


: LIÊN Mại. Mạ, Ms; tạ Mr : Mã. , Ồ 
Hiển nhiên có M” = 0;vì Ä nếu: ngược dạt thì phải có Mạ“ =0, trái với giả thiết ‹ của 


` ` bàira. Vì: thế, từ giả thiết 1 = : 243u,, theo. công. thức xác định số 6 tạng. tổng 
vụ quát e của một cấp số. nhân, ta ê được l 


3 2, 


Suy Ta đ= 3. Vì thế, TH ng cai 
nt 'ã 


2 
Tu 2đ Tin nh 54, 


-TR4Ố: . s: 


"gu = Mẹ: g= 162.. s6 
3. 53, Gọi 41 là công bội của cấp số SN đã choi! fa CỔ” 


r Suy re sệ. S44” 


uy 35% n ĐỂ vê Đi Đi vật? 
SN 7 lì cà 
14ˆ.(147)=212..- 
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: Đễ diểy - d9: 4 # “0; vì nếu ngược đại thì phải có. T = sH = 0, trấi \ với giả thiết. 
của bài ra. Do đó, tạcó : 


.® œ® „ị = 13,6 và g= 2` 


l „3,84, Gọi ¿ là công bội của cấp số nhân đã cho, ta có Sắc 


sóc [ÔME +8 = TÔ, v.6g3099s3 22 7 co 
_ im vn - th 2$2#J~-4i vì” nai 
_Đế thấy Mị:@ #Ô. Đo đổ; cộng. theo vế(1) và: ()ta được ng 
vip +22 +34+6= 0e+2 +3)= 0©4==2. 
Từ đó suy ra 


` Vậy số “hạng tổng tử của cấp số nhân đã cho là: 
+ xc2/nt : 


: ta) Kí hiện ¿ ‡' l công bối của cấp: số nhận: ứ, n)- Xét bái trường Hội 5 Sau : 


: — Trường hợp 1 : ạ=0. Khi đó u, -= 0 với mgi n >2, Viue Biến nhiên có 
_ điều cần chứng minh. -- cá: — I NN, 


G _T Tông hạp2: lu KhỈđ6- 


công lì 
| HG F 


SỐ § k# ma 1s 
` Hs “Ác 4" “ii. go hư” =ủuy.. đ" 


Từ đó suy ra uự _ sẽ: _Mg „= “s# ty lui = 'h Ho “ym 
Ấp dụng: Với mỗi » &{1, 5i $, 4, 5, 6, ?hb kí hiệu „ là số bàng thứ z của cấp : 
số nhân cần tìm: Theo giả thiết của bài ra, ta CỔ /2.= 2vàm,: 1y = 18. 


- Y1 cấp số nhân cận tòm có công bội âm và s > Ú niên „„ < 0, Thng áp dụng: : 
⁄ "mẽ. E3 và k= 4, tạ được. ˆ 


hà hy ện vi§=-3/2.-. 
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S5, 2N mũ 27jJ2 
1 ã xe D N= ;. H3 — Hạ, 4=; Wẹ= 1s g=-““..- 
Tôn là : 2 
: §1: 
_ My Mg _ 


+ ciển, ¬.9 _ 


Vậy, cấp số nhân cân tìm nh: ¬— 


ng ki ao TRE TU 
3.56. a) Kí hiệu ý là công bội Và k là SỐ: số hàng của s Số nhân đã. cho. n, 
Ta có,: : : : "`. : 
mm. #- Thủ 
.. đq===_— ĐÁP - 
bề, „ 2: ã Si yêu ch 
._ Suy Tạ... 


, 65 =uy=i má T la Chữ 
_ kh thach dùng, ta được - 


S= 2i 


ạô SN, E) SP 
Ti .§= M*T BE 1m: P25 26t 
„ sả ý Đh€M2)z 
: 9)Kihiện glà công bội của cấp số nhân đã cho. Tá. có - ` 
81 “.. Làn nan 
Tn bo đh: P1121 -ÌRE XI 
Từ đó, kí hiệu tổng cần tính là Š; ta. được 


¬- 
NT ng tôn Ê .. 
"sex C4” s4. -Á 2 )-_3367 + 156265 


3⁄57. X[hiện glà công bội của cấp. số ố nhân đã chớ, Dễ thế, kì s0 Do đồ, tà có 
lạ “a5, =0 h "uc _M52) =0 ` ket. 


về +iổ = = 180. Hộ d+,2 lâu sx 189 - củ = ấ 


Ø1... 


Từ đó, kí hiệu Š là tổng cần tính, ta được 


tà tiệc? Ề 12 "8... 
l$j ._ 57645 + 23058:/5 ` 


lộ _§=5x 


TT =ằồ:: 
3.58. Ta có nh, Liệt Chờ Thiện : _ 
Í?2=3 — |m.d+a)=3 @) 
4 ưhấ =5. J.+/)=5. 
- Tử (1) sy am >0, Do đó ch XI đn vỦ II Â lui : 
tụ lên li _ 
® 28p nh Ôi 
: =: “qhaện . h 
sa oạ€ =—= 
24 -54? +2= 0- g= Si kí % 
Từ đó, kí hiệu 5 là tổng cần tính, ta được : 
822 SP vi 


TẾ ý vê 208... nh 


: _ 3,59. Kihienglà công bội: của sp số nhân đã cho. nề tế, tị: gxñr Do đó, b có 

L[Psxn) Ísa@E+= _ên [a=-w : 
=. 

Na a K _“: 4+9 'ø3 Nà. 


_M đấy: số Gò là một cấp số nhân với công Bội: 4 nên dãy số l5 |) là một cấp 
- .. số nhân với bi NI lại; Mì thế, .kf hiệu $ là tổng cần tính, từ r@ ta được 


1u G)5, 
2. 1-/3. 


: 3. 60. Hướng dân, Bằng phương pháp quy nạp, chứng r mình u„ = 2 VỚI mỌi n3 TỊ 

- 38.61. Nhận thấy x 0, vì nếu ngược, lại thì y = z= 0xà do đó cấp số cộng, s 3z 
cố công sải bằng 0, trái với giá thiết của đề bài. 
Vì x, y, z là cấp số nhân với: công bội đ nên 


n 


ti ge 


. -_y =3⁄4 và z= x4”. tua HỜ 2n âu dÌg È ÝDj< | 
Ö *, 2y, 3z là một cấp Số cộng nên... - ˆ đP nấ _ ' 
4y=x+3z...... _ _" 
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.Từ FÑ) và (2) ta được ÿ hờ, 
ộ 4 = x1 +32) : 
©3⁄4?-4a+1=0 @ìx#0)-. gia D 


=- : (#1 theo giả thiếu. . : 


3.6. _Vì dấy SỐ #; ` số nhân nên yˆ =xzZ. 


Kí hiệu đ là công sai của cấp số cộng nhận các số x.ỳZ lần lượt ls Số letý đâu, 
số hạng thứ ba và số ý hạng thứ chín, ta cóy—x= 24 và z— y= É ~ _+)— xử ®) 
.= 8đ 24 = 64. Tù đó, Suy Tả Z — y=3@G~ x), hay 7 + 3X= +, : 
: THỦ vậy, từ các giả thiết của bài ra ta được 


“.Nnn"... nộ `1 


z+3x= -4y TẢ... y6 và @ 
: SY HE 2g 14- ¬..- No ° h ' @): : 
: toia0sn tioóx=) E§iền vàz xiên Thếxià nào (Dị đc 


° Xi 3hojey= 


6 ng In Đề c=1lvàz=, : = =0. mi : 
: 3ã 13 vã 28-112 Tế 
: _ 3 13. Ác gui n3? 
RỒ 0V huy cơ = — VàZ= — =.—— 
Sỹ 2 Ỷ 2 3 


Ngược lại, dễ thấy các SỐ x= : y=3,z =9, vững nhữ các số xe na 


y= = z= _ đều thoả mãn. các cđiệu kiện của để bà” 5 


Vậy, các SỐ %, y,.z vừa nều trên. là tấtc cả các số” cân hầm, 


3. 63. Nướng dẫn. Từ. các giả thiết của bài ray ta Có - 


ty? _x _= . 
Niệc 4$= =xz. 
-2@~ -4)= x+z— 9. 


Giải hệ trên TỔI. kiểm tra các nghiệm tìm được, Ke tụ SẼ tất cả các SỐ %, „7 cần ‹ 
ñmR: : 
h Tơ y=2z3 40142 qwa222c 1L mg 
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.3.64. (A}.. 


__- ,3,65, (AI. 


3.66. (C).- 
_-3,67..(C). 
3.68. a) Học sinh" tự giải.. 
b) Hướng dẫn. Chứng mình bông phương pháp quỷ Hấp. 
3.63. .®), Ta: có . 


cứp vá = cosđÚi +4): + „S = s3°(6n. + Tả + 2n) = _ hông + Để = Hy 


"V1. 


bì: Hướng dẫu. Kí hiệu s là _.. 27 số bạg đầu tiên của mà SỐ G,) -Từ kết - 
quả phận 3),ta được ˆ : 


82 Mi 1:6y4103 8915 t ng | ý ki (Ìnp 


ha gen tre Liên ta nó h đị= =2 =: 


v3 


TA @), ta được: $= = nà 


370. 3) (21 là một đấy số tăng. 
Hướng dẫn. Xét hiệu ¡ Mựg — 
b) 6 là một dãy số giảm... 


_ Nướng dân Xét số HH THỦ 


VỆ” 


371. 3) Ta có z; =8“ Để M;= Gà + g) in S6 ~ M=S§;~Sy=1~2=~1,: 
: : ta = (+ ty +. 03) — (2= %— si ng 
b) Đặt to = 0,ta có số ố hạng tổng quất của đấy: số đã chợ là 
n(1~3n) _ (Œ~ Dữ- bi m DỊ, 
NA =. 
3 ©) Ta CỔ tự ¿ { ~ Lai „=Š— -3Úi + 1)T S sân” 2 3t ngài Vì thế, (1à 
nốt cấp số cộng với công Sai. bằng — 3. : : 


u„= S,—6y_ =5 ~âm, 


ÿ 3- 72. TẾ”: dẫn: Với mỗi ơ. > 1; do Az "và: Tà nằm trên -pambol y y.= -# nên 


". đa 2) và 8, = Nền: b2): Từ đó.: Thế 
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—Ðo đường thẳng AB, có hệ số gốc bằng = nên đ„ +; = =—. vớ mọi >1; 


-Dodêng hồn Á gấp h T xua =‡w với mọi m >1. -- 
- Sủy ra với mọi ø> 1,fa có TẾ Ôn " vn 
: 9 0ˆ 
+ TT 4= nh và quản „;T¬ấn: 


.Vì thế: 


: : t8 
- KẾ) số (z„ là một jếni SỐ cộng với sỐ long đâu lá và À công. sại đ= 20 Sà, 


--DRệ: số ®) lần một. t cấp Số. cộng với số bục đấu lội, “ng Ta đi và công sai 
ñ , 
"80" 


_ §6hạng tổng gu 4,arx= xi xà, SHảnh &- Dx n: 


3⁄7. 4) Từ hệ thức xác định. đãy số: (): Suy ra' với mội nà 1 


2 
đườn, 


Đo đó, „ đấy số ) là một cấp: Số su với số hạng đầu v »ị= = xế 1w và công sai 
:.—”=2, số 
b) Từ định nghĩa đãy s SỐ 0, và đy: số ớ) đễ dàng: suy Tả t, xây, sà 0vớt 
mọi z > 1. Từ đó, ta có ty =2, với mộin >1, cai : 


=. +2, hay vụ 1v, +27 


Thiết gi dhêns) tự Bọ v„=1+0—1)2=2n= 1 (Yp >1). Vì thế EU IUE 
ca ,= M21 4A: : 


§= kh hiên Ti m 


sử +YyEWy Vu #am = 1001. (2. 1+đ001- _), 3) =1002 001. 


: xY 
3⁄4. -® Kế hiệu Š là tổng N số ï hạng đầu tiên của đi Số 6ạ) Ta sẽ chững mình 
3v = ĐT HH hàn co TA vụ `... 


_ với mọi N> >1, bằng phương pháp quy nạp. ˆ 

›VớiN=1, tạ cổ Š¡'=vị.= H2,— #y. Như vậy, () đứng khi N~ 1: 
Giả sử đã có (1) đúng khí 4Ý = k„ke N*,  cíng mình nó cũng đứng khi „ 
Tu +1, 
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` Thật vậy, từ giả thiết quy nạp và định nghĩa đấy số (v„) tacó 


: Šg x1 = S8 †ŸE+1= vị HH) +. My+ 2 — Mẹ 1) = Mự+ 2 — tì 
vIù các chứngzminh trên suy Ta (1> đúng với mọi Ñ > 1 : và 
Đ) Từ định nghĩa. dãy số @„).và hệ thức xác định. đấy số ( „ ta cỔ v„=ñi ¿ với 


mọi >1; Do đồ „¿+ ~ Th =Œ+1)—~z= 1 với mọi z> 1. Vì thế, đây số 0) Lớn 


là một cấp SỐ cộng với số hạng: “đầu y_= vài công. sai bằng 1. 
-3/7, %) Từ hệ thức xác định đấy số () suy te đ, vị — "xã =2n— 1 với mọi w > 1... 
Do đó : s - 
“ Xi : Vy =2n— 10nš4) 
Suy ra Vy v1 — Vy =2 +1)—1)= Ôn ~ 1= 2 Với mọi ø > 1: vinế G)1ä 
miột cấp số cộng với số š hạng đầu vị = Tvà công sai bằng 2. Sàn 


b) Tướng dẫn. Kí hiệu Š„ là tổng. N số: hạng đâu tiên của kia S/ số: Ứ› ). Từ kết ' 
quả gu 2, ta cỐ...- : 
s : NỢ+1+(~D2), 
_ETKE 
'Mặt Khác, bằng cách tương tự như lời giải phần a) Bài tập 3.76, +a chứng 
minh được. VN) 


KT. : n. SC : 4® _ 


| 2 tá, ¡ —á, WÑš nà VN, "Ø 


-._Từ() và @), ta được : y¿ — mị = NỀ, hay nọ = NỔ + = NẺ +1@N>D), THỦ 


. 96, _số lạng tổng quát của đãy số (,) là Lan mi ni tỶ Mi „2 _2n +2. 


L8. Ts6m=S 2,12 tt) ST =Š- tị, đt ii 
: 26: §. 2 
`..i địt) = =i9a:— TK BET 


uy na... 
Đ) Đặt S;2 01a cổ, =8,- _8: _-: = rạn Rm (Vn>1). 


;9) Khả My +1 = SẼ = : ca - SH với mội ? xui thể, dãy số („) * 
. một cấp số nhân với công bội bảng 3Ì § 


3.77, a) Với mốt m > 1, kí hiệu á, và, tong (ng mg độ của điềm A, và điểm 
;Bự„ Khi đó: - ' chôn tí lộ xe 
=Do4„ nằm trên (4) niên 4, =ÖM, . 
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° "= Đo By là giao điểm của (đ;) và đường: thắng đĩ qua “ song sóng với trục . 
"1 ng nêu B„ =1, Suý ra với mọi ø > 1: _ : : 
cản Rụ=ayS=b„= Quy — lÀ — Hạ = Hạ — TL: HP vỐ) k. 
Hơn nữa, với mỗi ⁄ > 1, do: -B„.¡ nằm. trên đường: thẳng đi que Á, và Dàn 4 : 


X9 1E Drd tr IS: =.2i„—1-- -Suyra 
l nạ = 2M, — .với mọi „> 1.- 


_TW đồ ta được tụ, vị — Thng — 1) với mọi ñ > 1, hay lạ, = 2l, với mọi. 


w>1 (theo ()): Vì thế, Gạ)1 là một cấp số nhân với Số “hạng đầu... ._. sân 
hự= 12 2~1= tà côn bội =2: „ 

sa 2" cán 8 q4 

-B)Ta có h -SP: # 11ˆ đượnhc 2" 2 v4 mgiaš4 Suy rà. 


: ty vi s* li 2n" ưng với mọi w > 1, 
. 378. ¬ Từ hệ thức xác định đấy số () "51. Va>i, 


d 


_. 


HH 
E`i PC ha) =—x 
ng] 3) bi .Ó n. 


_Dø đó, dây số ® à một or sáp số nhân với số hạn 6 đầu ID = cửa, = nhà và và công : 


_ bibằng 


b) Ta có v„ =3 mi an với mọi >1. Suy Bà Hạ Š m với mọi „>1. - 
Tà có 9 4 2 42 +0. + K 
Thông na, 
..= ma : 
1 =. 3-1. 88573. 
Tản G v _ HAT. : 


. tra 

in Na 

3/79, 9 Từ hệ thức x xác định sờ số: 0), t có 1 nh -2 ] vớ mg nŠ 1,hay 
Vu > 1 Ve+T= = -Õy,. Ti `... 
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„Vì thể, ty số i)là một cấp số han Vi số hạng Bắn vị Min S SI= =S: 


`^ xã Eang bồng = 6: Ề : 
: Đ)T Từ xết sàn ĐH a)§ suy ra với mọi w > SH, 


' Hiên ID 4.61! 
c, „=m: 'g 7= Em ni 
EẺ 4.6”+1 
VU SN S7 5 


: ©) Kí hiệu 7¡s là tổng: 10:số hạng đâu tien của. “đấy số 0„) và So là tổng 10 số 
Thự hạng đ đầu tiền của.cấp số nhãn (v„). Ta có. _ : 
4-1-6102 „... 
_ To=Sp+ 10x ST tp P +2=0 674500 ` 


4, 80. tin dẫn ` 


ly - Gọi glà công bội của a cấp số nhân m 662, ta siae0 vìnế se) là một bạ 


tạ 


: a, 
số: nhân với cống bội — 


bà An — Bang phương pháp phần chứng, dể đàng chứng mnh được 4 =1: Do: đó. 


. s32 tt Á Ta, + BEPICP : nho 

ì LH 2= Hệ: `"... 

ty `. Pn 4 _ 49 . ".. ' 

J5” cờ ng = An ch ĐÓ Ni 

©. TS n- 1 “=..'-. ..... @ 
"8 `~ 4. mg 1342)236.7 7 
-IM.d+)=45, Tin "n. 


" “Tử hệ.(}-ta được Mị= =28. h : 
3. 81. Vì các số x+ ỗy, 5x+ 2y, 8x + y thèo thứ tự đó lập. thành một: cấp số cộng nên 
„ 2GŠx+ 2y) =(x+ 6y) + (8x+y) hay x= 3y. : SẠ” thynh qÓ)“ 


Vệ tổrt lu cliệp 2= 39 he thứ tự đó lập thành mộtcấ số nhân nên 
10 ' TẾ 
Gœ-D °=[x: 3œ- 3y) hay 2 _y? E xe 3y—1=0. -- @. 


428. - 


Thế (1) vào (2),ta được — ^ 
| 92 +7yS—1=0y=— 1 hoặc y= 2. _ 
- Với y=~1 ta cóx=~3. 
Í 3. 
.— Vớiy = = fa cóx= =. 
§ 8 


'3.82. Vi cá số x+ ấy Sr + 2 B + heo thứ tự đồ lạp thành một cấp s cộng nên 
2(Sx+2y)= lin it lại? Di đv 2y. : Ô Ó 

MÓ cu 1, XƯYN G+2 heo thứự đó lp hành mộtcấp số hân rên 
@y~ UỶ=@- ĐỶ 4x+2Ÿ hay @— 2+1) - Xà % 3=0, - @) 


Thế (1) vào (2), ta được ' 
`. ẽ:. hs. 
¬ 2 2 
- Vớiy =— sâu ta có x=~ 43. 
—— .. : tÔ 
3.83. Với mỗi „ > 1, ta có. 


`. " TU của vấn 2-22 . 2N 
Do đồ: ˆ 5y ao + Si xải Hy tin tàn 
Tu M). trong đồ Ty : s hs „ 


: Dễ thấy, 7T» là tổng Nsố hạng đầu tiên của một cấp số nhân ‹ có số hạng đầu 


bằng: : và công bội bằng Vì thế 
#Ÿ. -: 
0 Tạ À S2, Ý°25- lim 4 
Tế đi a2: tực ly VAN" 
- 


2N TA yÌ .-+3N).S +2 
; "can 
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I~ CÁC ĐỊNH NGHĨA VỀ GIỚI HẠN CỦA DÃY SỐ VÀ HÀM SỐ 


ST 
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Dãy số 


ˆø limw„ =0 © Mọi |z„| đều nhỏ hơn một số đương nhỏ tuỳ ý cho trước kể ` 
"từ một số hạng nào.đó trở đi. 
-« lmw =7 <R © limd, ~Ù)=0: 


° Tìm ¡ H„ = to © Mọi tụ đếu lớn hơn một số dương: tỳ ý cho trước kế từ một 
số hạng nào đó trở đi. , 


« lim 1, =—& œ Mọi ứ„ đều nỗ hơn một số m tỳ ý chỏ rước kế từ một số 


hạng nào đó trở đi. 


Hàm số ' 


« Gi sử xụ € (4; -Đ) và à một hàm số xác định tên (4; 0) có thể tữ điểm sọ 
+ lim #3) = L<`R © Với mại đy số Ủ ong VÀ) mà lìm Z„ no 


x—x, 
9. lăn . 


ta đều có lim đầu) = +, h `. : sàng, 
:+ m ƒ@) = +œ ©> Với mọi bại số bởi bung (a: Mà {xol.mà SH =x§, : 


x>>xg 


+a đều cố tin 1a l +bo, 
.* Giá sử hàm số ƒxác định trên khoảng Gọi: : bị, *o e :TR, 


lim /@) = L.c R Với mộ đấy số (,) tong Gọi bi. = xo, ta đều - 


x0 
có lim #)* + 


9. BTĐSGT11-B 


« lìm.f##)==, lim #3)=+se,' Ìimƒ@)= A280 


x¬*~o x¬g x¬zg . ' xo 
-Öm ƒ@)=+©, lim Q==—%, ,Hm lim ƒG)= TP cảm `. +, 
xong, x3 xD 


im ăm ƒ0)=-e, đm, J9= L, lim, n /G) +, - Tìm, np Sà 
được định nghĩa tương tự. 
¡ĐC Yêu VỀ GIỚI HẠN HỮU HẠN CỦA DÃY SỐ VÀ HÀM SỐ - 
1, Đây số . : 
e Nếu lim, =LÙ Rì 


limj, Í=M: mũ = WE; n, E@Axpsdimg 
s Nếu Hmu, =L<R, ma, =Me thì sồ Tà. c 
l mũ, +Y„}= LéM _— v2)=1.M ;. : 


Hhícó, )E cÈ % là bàn sổ} hư n SảT, — (nến M # % 


Tụ 
- 2 Hàm số 


« Nếu lim ƒ{x) = LẮ 3 Xy x~3 XỸ, Z—y XỐ, X— Tên +2) HH 
im || = |EỈ? ñmŸƒG =ÑL; lim.ƑG) =ÝF (nến/2)>0) 


« Nếu limƒ@) = 1 và limgG) = M Œ — xạ x =Ã x> 15, X— +9, 


x —œ) thì : : : 
limf/G) + +£Œœ)] =L + Mỹ; nƯớos @] =.b.M ; hmef(x) = éL (c là hằng 
số); lim ——^ Tê h (nếu M # 0). ' 


II - MỘT VÀI QUY TẮC TÌM GIỚI HẠN VÔ CỰC. 
1. Dãy: số. Xem Quy tắc 1, bó tắc 2, Quy tắc 3 trong 8 chương IV Đại số và 
Giải tích 11 nâng CaO. 
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2. 


Hàm số.. AT lối tắc 1, Quy tác ? trọng $6 SN TV Đại số và Giải ch - 


„11 nâng cao. - 


TV_— 


HẦM SỐ LIÊN TỤC 

Định nghĩa 

— Hàm số ƒ xác định trên khoảng (4; ð) được gọi là liên tục tại ¡ điểm 
xo C€ (4; Ð nếu: ti #oà= #Œo)-. 


. so Hàm số ốƒ xác định trên khoáng & ;.b) được gọi là liên tục trên khoảng 


¬Ấ8 H2) nếu nó liên tục tại mọi điểm của khoảng đó. : 


_ - Hàm số ốƒ xác định trên đoạn lổ b] được gọi là tiên tục trên đoạn [z; 5] nếu 


_ RỐ liên' tục trên khoảng @; b), bhời / (œ)= lu và lim ƒŒœ)= ;œ). 


XP 


_ Định lí tết giá trị trung gian củả hàm số liên tục). 


. Giả sử hàm số ƒ liên tục trên đoạn [Z ; b]. Nếu ƒ{2) # “f8 và J là một số nằm 


:giữa ) và 7®) tụ, tôn tại § nhất. một số ce & THẾ sao. cho ƒ(c) = M. 


MỘT "VÀI GIỚI HẠN CẦN NHÓ 


— »Nếng|<1t Tim” =0. ÏN..c 


«Nếu đ> 1 thì lim 2” ca, 


: Tổng của một. cấp, số nhân. thí vô, hạn cố số tàng đầu Hy và công. Ỉ 
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sêN 4(a|<1) là- 


` ` Ñ= +iyg+ng? 2Ÿ Tối là Ko 
8U Vai 14. Tt2 


N DẤY có Giới HẠN 0. 


4.1. Chứng Tninh rằng các cdợ số Với số 'hạng tổng quát sau Lông, có giới bã 0: 


—1 : .- 1 - ST : §inn 
2) - "“— .... 
và: l Bọ lý - x. ị nàn +1 


4.2, chông n minh rằng #: Niẻ số (), 62) v với 


71 + coszˆ _.w+sin2n: 


Dữ mướn == 


_Kx.w-nn 


_ cổ giới hạn 0. cả : Ề : 
44 Chứng mình rằng các dhy s số: ứ hồ: san hy, có gi Mn0: 
Nb# sử ha b. "cứ "thế" + COS7- ệ 
B) HE c ... Đ) CC VỀ Eh-hÍ  hĂN GÀ, ND 
là d0 4 T2 uái: ý hờ: % : đệ | 
“x# : sổ: " Tiết “. 
,(l” 7151." -.. 5 - 
©) My = = T10, hy =đ =———>~>- 
Ih ẤN cho, 4P Lệ” 


4.4. Cho dãy số ((w„) xác định bởi, 


SP 
ệ 


¡An 
¬ [Mne4 = Mỹ +7” VỚI mọi m 


'Chứng minh rằng 
a)'0.< 1, Š c5 bái áo” : Bì << Vải lan : 
: “ : : Hạ 4 ' 


Từ đó suy ra. limuy =ũ:. 
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ˆ 4.8.:Cho đấy số (w„) xác định bởi 


cuối, 242“ TỶ 
1n =—› 
xế 
„ 
¿con Mụ - 
ñuài — . 
xøz +1 


. a) Chứng minh rằng ; > 0 và - ` 


ð ớt 1" 
——< 5 với mọi. L5 


h Ẻ Lan 
° b) Từ đó suy ra. limứ, =0. 
4.6. Chững minh rằng l 


„ 8) lim2(j#ˆ +1 — n) =0,. _ vo +9 MAQF+ -n)=0. 


g2 DÃY số có GIỚI HẠN HỮU HẠN vẻ 
4.7. Áp dụng định ngiữa tìm các giới hạn sau : 


gia 32 „ Sứ 2 `. ` v_Ð sa): 


: nồ +1 
2... . 6 6. 
: : vn” .... l ) 2n+1, 
kế; Ề : " 2 
nh 5.2" day: ỹ . : 'Ð'umỸ . 
2c : 20 +1)“ - 


" 4 Tìm hmứ, với “ 


.2n” — 7n? -3 ; luc HÁT”: 2n —=n+4 
.8) =“C— TT: "+... - 
"n~ảần s8Nã h -- Al2m% =n2 +1 
mồ — n2 sin3n — 1... ` ..... 
€) ưy#“————————: _ đ) ưy 
Ệ ác va TP s4 


2n" — nˆ.+ 7 


": n 21+. C "¬ : 1 2mổ-+ nh +2). 


SẤn" CHó hai đấy số („) và (v„). Chứng mình rằng nếu. xướng = 0 và tổn tại một 


__ số đương e sao cho ly,| < c với mọi ø ti lim (ý 2)=0 
4.19. Tìm giới hạn, của s. SỐ („) VỚI. 
1“ 

tư TP Tri 1h An +P 


4.11. Cho dãy s số („„) xác định bởi 


úy = 10, . 
5 : uy — Alz- 
Chứng minh rằng : : 


a) „ > 1 với mọi ?Ø. 


- Với TnỌI í+. ĐỂ 


B) 1 .““ 


s Tìm Tim. g : 

4 12. Cho N số: đi xác định bởi. : 

: .Ju=—= 5, : 
` 
[#z+1 . ~ 6. 
Gọi (v„) là đấy số xác định bởi v„ = ư„ + 18.. 
a) Chứng mình rằng (v„) là một cấp số nhân lài vô hạn ; 
_b) Tính tổng của cấp số nhận. @„) và tìm lima,. 

413. Người †a xếp các hình xuống kề với nhau nhữ trong hình 4 1 đưới đây, mỗi 
hình vuông có độ đài cánh bằng nửa độ đài cạnh của hình vuông trưốc nó. : 
Nếu hình vuông đầu tiên có '. ; : 
cạnh dài 10cm thì trên: tia. 
Áx cần có một đoạn thẳng 
đài. bao nhiên xentimét. để 
có thể xếp. được tất cả các. - 

. hình vuông đó ? › 
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4.14. Một quả bóng cao su được thả từ độ cao.81m. Mỗi lần chạm đất, quả bóng g. 
lại nảy lên hai phần ba độ cao của lân Tời trước. Tính tổng các khoảng. cách TƠI. “ 
và nảy của quả bóng từ lúc thả bồng cho đến lúc bóng không nảy TỮA. 


4.15. Biểu điễn các SỐ thập phân \ vô hạn tuần hoàn sau đây đưới dạng phân SỐ: 
a) 0,222...; ếc_ Su b) 0 393939... vốn  -#©).0/27323232... 
4.16. Cho hai số đương ø, b và đấy số l với ` : : 


_ Le 7; 4 
“` ..ẻ 
-. tìm Hím w„ trong các trường hợp sau : 
4a=b;a<b;a>b. 
__ 4.17, Chứng mình rằng nếu |z|<1 th mạ” = 0. 
H.D. Xét trường hợp 0< z< 1. Khi đồ p=-L >1, Do đó 
PP m N ` g 
ø=1+bhvớih=p~1>0 và T—= p” =(1+ b}" >Ä + nh với mội 
Š Ty HAI, 0/06 tốn 
__ 4.18. Các đấy số (w„) và Đm vA, xi 
M„ = 7 com, 1% = ti + 3) 
'cố giới hạn hay không 2 


4.19. a) Chứng minh rằng nếu dấy số G ) cố giới hạn hữu hạn và dãy Xu ) không 
có giới hạn hữu hạn thì đấy số. “ + ,) không có giớthạn hữu hạn l 


: B) Dãy số (cơ + 2] có gót Hai hữu hạn. hay bring đ 


Ỹ 


4. 20. : Chứng mình rằng. nếu dãy số („ không œ có giới hạn hữu hạn thì với mọi 
, số e0, đấy (s )cũng không có giới hạn hữu. hạn. 
bì: Cho hải đấy số (w„} và (»,) không có giới bạt hữu bạn. Có thể kết luận: 
_- rằng đây số (w„ + v„ ) có giới hạn hữu hạn được không? - - 
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§3. DÃY SỐ CÓ GIỚI HẠN VÔ CỰC 


Tớ u24 


4.21. Tìm giới hạn của các đấy số (⁄„) với -- 


a) ủ„, = -_n ~ SÔn nh IẾT l 


= A|5n?-— ân + 7 : 


c) w„ 


4.22. Tìm giới hạn của các dãy số („) với _ 


4 .- 


Bỳ 4 _ 3n „ 
"`. 2n+15 7 
_¬9w2~15n.+ 11 

“ .ẻ. 
N 3n“ —n+3 c8 


'Ẻ423. Tìm các gói hạn s Sau : 
2 lndJ2P bi lS + Đ; 


4. 24. Tìm các giới hạn sau: 
a) im(1,001)” ; 
mm"... 


c) lim _ R 
x....ố 6 


4.25. Tìm giới hạn của dãy số (w„) với ` 
1 Lỡ _ % * : 
a)-H, =————— ; 
„ —n +2 
C} tụ =  - Í 
7“. mẽ... 


4.26. Tìm giới hạn của dãy số („ ) với ` 


. đ im 


N b) 7n? "-. : 


Shi 


2n + ¡2—2. 


b) lim.(312” - 51 +10); 


l2 4148 - 
--... 
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: 4.27, a) Che một số  > 0: Bằng phương phấp:quy nạp chứng minh tp 
d+”y TT cà on to tGbU =Đự¿ 
- 2 
b) Chứng minh rằng nếu ø > 1 thì... 


” 


- 1m =+«, 


_© Cho g> 1. Tìm lì -”... 
TÌM, P1 nh 
_`' Hướng dẫn. b) Đặt ạ =1+E và áp dụng a). 


. 4,28. Chứng minh rằng nếu Z > 1 thì lim —= 0. 
: Hướng dẫn. Áp dụng bài tập 4.27c). 
4.29. Tìm các giới hạn sau : - 


nh = sả : _-....) lim(100ø.— 7 =2”). 


n+22 : 
ĐẠ, 30. Cho hai đấy số (,). và lô). Chứng mình hy 
s) Nếp Sở .Yới mọi m và mu, =+® thì my, =+®, 


'b) Nếu mi “E<R à lm|y|=+e  Hmt =0. 


„ 


c) Nếu mi, =+ (hoặc — œ) và my, =LÙk€RR thì lmớ, -+y )=+® 
(hoặc ~œ): : : 


4.3L. Áp dụng định nghữa giới hạn của đấy số, tìm các giới hạn sau : 


ý _ 2sinn2 : Tin. + „ CĐRc5# ” (J3) 
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4.32. Tìm các giới hạn saw: _ ' 
gŸ — mˆ cos3m — 1 
a) lữ) TT 2c b 
.2n" + n2:— 1 


lộ, 


2ø — 11 : 
nh +3”) “+2, : 


= - Slbg2 +2 
c) BH ~2m2 + -20. 2 HmỒ #? +Ti - 
202.+'n + 7 3.—2n 
4.33. Tìm giới hạn. của đấy số (u„) với ˆ 
"...... nh 13:3” — 5y 
“... —-.— mẽ. - bu =—— nh 
rẻ. ...<6.: "1"... . kẽ 


4.34. Tìm các giới hạn sau : 
a) Hm| ngo$Ðt _ 2n: 


ˆ e) lmÄJ100 — 22 — 3rỄ ; 


- ‹4.35. Tìm các: giới hạn sau : 


9 Bmn(JHT- hề, 


b) lima|2nỶ ~n +3 ; 
"_) lim+J3.4” —n+2. 


¬ : nu #11. 
. đ) lim 3 +2. 
' ấn +! 


4. 36. Tìm số ý hạng đầu và công bội của một cà số nhân lài vô hạn, biết rằng tổng 


ọ EmÓn —1) 


của cấp số nhân đó là 12, hiệu của số hạng đầu và số hạng thứ hai là n và số. 


hạng đâu là một số đương. 
4.37. Cho đấy số (z„) xác định bởi 


Gọi Ó )là đây g số xác định bởi : 
v„ =  — Ì với mọt ñ. : 
3) Chứng minh rằng W„ s) là một cấp số nhân lài' Vô hạn ; R 


: b) Gọi 5„ là tổng ø số hạng đâu tiên của nói số ( 0: Tìm lìmS,. 
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_ 84. ĐỊNH NGHĨA VÀ MỘT SỐ ĐỊNH tí VỀ GIỚI HẠN. 
. CỦA HÀM số. 


4.38. Ấp đghẻ đi nga § giới hạn củả s hàm SỐ, tìm e các giới hạn sau : 


lý TT tãy+4 b " lim x+l 
xo-x? +3x+2 nộ x~. X.=..¬ 
—¬-- 3. đ) lim (œ2 txTÐ: 


nản... có xa-m 


ˆ 4,39, Chứng minh rằng các ° giới hạn sau không tồn tại: 


a) Hm sin2x ; Šệ : : b)', nho cos3x ; 
: x—+<© ° ' . ` : : x7. , 
e) co VỀ ng - : Ni 


x0 đưẾt : , x suối . x20. x 


_Hướng dẫn s)1ấy ha dây số Œ„) và (xz) với %„ =?r; #' Xị = ĐT : 


“Tâm tư, limx nm „ lim ƒG,), im /@ nh. ` 


= -=m bấy sy M—: Tm lÌm Â„ và im G0) 
Ấn 


_440, Chứng nhũ ùn nếu mm l/@l= 0m dm, /@)= 0: 


hở Chọn đây Gạ: sao cho: 


4. 41. Giả sử ƒ và ø là hai hàn Số xác. định trên, hoảng @: n có thể trừ. ừ điểm 
#o.€ (2; b). Chứng minh rằng nếu 


' ƒ@)| < |zœ)| với mọi. * TM Đo , Về lim mg) = = 
lim ƒ(z)= 0. 
x->*ọ 
4.42. Giá sử hàm số ƒ xác định trên một khoảng chứa điểm x= 0. Tìm thờ NI) 


biết rằng. : 


:|#@) _ 


< với mọi x# Ø Ðộ nọchăng s 
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4.43. Chứng mình rằng lâm 3 ƒŒœ) =1 nếu 


-1/Q) 442 “..... 
. 4.44. Tìm các giới hạn sau: . 


a) lim É) . h 
x3 


Na +1. 


toc 
' lưn— b3 H 
.x>#1l2x—U@“ _¬ x01 1 
_x+6 ". .. 7... 
E Ấy li Sổ, lay s0 0à) 1c ÌN, Vi TC 
8. 8m E2 +3x “..-. ` : xo-2 ` xy) +2x2- 
4.45. Tìm các giới hạn sau SỮA ở "-- : 
a),lin 2= S hộ cô nu Để —7x? +, ệ 
xo+ol- 3x. HỆN Về gu cệi : 3 +2 _ 
e) “lim vXL : 4đ) "..... ` 
SÄn T6 W3x° +12 +2 : : x-SJ2x2.— 3 
§5. GIỚI HẠN MỘT BÊN 
4.4. Tìm các giới hạn sau : SI- 
2) Tim Ẩ h1, : by lu co 
x¬U x1 li HƯỚNG, ¬..ử „ii : 
2 “Hà Bx |, Bíng NT. 
x2)" .x +2 ` 


An)” “la Bx+6| 


xeC2Ƒ x2 
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4.47. Tìm các giới hạn sau : 


4.48. Cho hàm số - 


9—-x2 với -3<x<3, .. 
ƒ@)=31 "... 


4*? =9 với x > 3.. 


Tìm lim: 76). uc Ẻ 7001 và bm 1ướ) (nếu có). 


x3! 


4.49. Ta gọi phân: nguyên của số thực # cà số nguyên lớn nhất không lớn hơn x và 
kí hiệu nó là [x].. 


Chẳng hạn [5] =5;[3.12]=3; [-2,7251- -3. Vẽ đổ, thị của hàm số bếp [xì 
-_ VÀ tìm. ' 
| -Hện [2]; Bà. [X]và Emi[xÏ (iếu cốỹ, 
:  uẰ x3 x3 bà 0ï: T: 


-4.50. Tìm Xác si hạn sảu : 


_ Số: 2#+1. 
SA Thế, i 
3 coi l v1, J2 
e) Tìm. x —=x -x+10 : " -g. hệ 9—x 
xo-2- x? +3 +2, ` R : x>-2|2x? +7x +3|` 
4.51. Tìm các giới hạn sau : 
é là "x23 
"..-.- b) Hạ CX- DI =3, 
x3+e. 3x2 =x+l "m x>-= x5 


` Tớ x +x? +2 : đ) Hạn .2x—3. - 
la Xc>+m œ +D@r=D : P .. xr>—œ Lx2 Tp 
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4.52. HHiêng giới hạn sau: ` 


2_ 
Tïc Huế: S4 gte 


...x?+3x+2 
9) Ta Tư: VN” 


m: - 
xÐ” x1] 


x2” `. +DÖ- xì 


đ) lim - 


=J.Ìx+l1l 


3T 


xo! Em -1 


-§6- MỘT VÀI QUY TẮC TÌM Giới HẠN: VÔ cực. 


¬4, 33. Tìm các giới hạn sau : 


a)” "Hm 4x7 5x2 +19: 


xe>— 


4.54. Tìm các giới hạn sau : 


x3! x3: 


4.55. Tìm các giới hạn. Sau: ` ° 


ñ Ẻ 4 — nề - 
.... 8) tuc S 

x¬® x“+x+2 

.. 4.56. Tìm các giới hạn sau : . 


% hi E/D vn $ # „ 
b) -Tữn x“Ý+3x+2_ 


_ x( 


? 


b) Ẳ tưng gu 
“x——œ. Kế 


Đ) Tử 
; Hi” 48 2 ` 
MC 4. 3 vn 


'@ 
Ề HP, „xe 2 


b) im 


“xa 2lxl+l ' 


Tnn, 2x“ +3x~-2 


Tin 


fthc 


b. CÁC DÀNG vô ĐỊNH. 


4.57. Tìm: các lên Bạn; sau (nếu có): 


x3+8 
4) lm c————; 
x¬-2 x” +l11x+18 


c) quê, 

x->0 ˆ * 
xlx+21: 

e) ñ . 


x(-2)" Hộ +3x+2 


l2-xl 


12 —5x+2 


4xÝ—3 


+. 242 ~5x2 2y 3 + 
+>34x9~13x2+4x~3 
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4:58. Từ các giới hạn sau : 
Đ lim Alx +x— ` 
- x>*© 2x? +x+1” 


- 4,59. Tìm các giới hạn. sau : 


im X†3-2 c2 


D 
kệ S7 x—1 


HmÝ* z2xt6-vxˆ+2x—6 ~2x+6—xˆ +2x- 


: đề ˆ.....wWR 
: Tin bà Ea - 


`za2AlJx+7—3 _ 


Bo lổm lim +1) LET. 
ì x +x+2 


HAT = 
= x —49 : 
d) lâu TT, 
x># 3—xl6x—x? 


" ñ ai 


x+© 


—§8, HÀM SỐ LIÊN: TỤC 


4. 60. Xét tính liên, tục của các hàm số sau tại điểm cho trước : 


`0 Gà |* tệ vá <4 
|2x+1 với x>2 
ï"... 

b)ƒŒ={x+2 :ˆ .o. : 

_..—. 

— x _với x <0, 

© ƒŒ)=+. . 
`. an -Ýz với x>0 

ì ' 4-3x2 Với đó 

3) Đền, Š 

b3 với x>~2, 


ti điểm # AE, 


TU vi ớn 


'. tại điểm x=-~2; 


Bị điểm x=0) 


-Á, 61. Tìm. các khoảng và nửa khoảng trên đồ mỗi hàm số sau đây liên tục : 


,x+} 
y „= vỡ x2+7z+10- b 


hy Jứš x2+20jx~3; 


-4,62. Tìm số thực sao .cho hàm số 


“. , _8m x2 


2ax—~3 với x > 1 


với x<], 


- liên te tiên R. 


_.14 


b) ƒ@)=V3x~2; 


j) #@}= (+sinx. 


: 4:63. Cho hàm số ƒ : [0;1] — [0: ] liênt tục. Chứng mính rằng tốn tại f nhất một 
số thực c€[0;1] sao cho CẺ lêu Œ : 
._ 4.64. Tìm các giới hạn sau „ ï 


xiSi Tin củ cua =2) 0+8 


vs 


a). Hư. lo -. -b} mm =“——: 
x1 x2 +11lã+10 „ xo0 ca 
7 NT... 5c... 

e).lim ——“——:. ;`. dì im T————. 
-3(x+3@)+27) 7 VỮNG 


.,65. Tìm các giới hạn sau : 


TS hi 3-N2x+5„- TT yE 44x?+5 BE TC +4x+1 


b) lim TT TH ể 


tin SN bà) EE SE DIP x2... +? +5x—14 
c) Tim  . SÀN 2 im d-25),|Ê ni 


_4. 66. Tìm số thực đ Sao cña hàm số 


2x2 vổi x<2, 
_60s lí “it Vóï3 TA 


Tiên tục trên IR.. ch N , : 
4. 61. Chứng mình rằng sphương tình” 


x”+ 1000x? +0, l= :0 
có ít nhất một nghiệm â âm. 


'BÀI TẬP ÔN TẬP CHƯƠNG!IV- ˆ 
. CÂU HỎI TRẮC NGHIỆM KHÁCH QUAN: - 


->. Trong các bài từ 4.68 đến 4. 7l, hãy chọn TÔ hàn ám. “đứng trồng © các phương 
án đã cho ve " ố 
nh—n man) N DI " l sẽ t6 

+ là - so, Ề 


. bộ lê làng 
ký 1 : _ Tế : ` " K Ỷ x 
(À2: c ng (Œ)-1; - „.. va) (Đ)1. 


4.68. a) bTmỊ 


10.BTĐSGTHA  . Ẻ vị ¬. : tế ⁄ 145 


% `. 


^z? +2n Z.cư, 


3n— ¬ xi 
› „3Š đ te, Ợ vn J2, ˆ An 
,.\ ——; ' B)-—; =—. ` =1. 
đà). 3 % CÁN la Ếy _g 3 hi: : 

.e) Hm(1.2”1 -53")là. 

(A)=s; )+e; TH „Ð)}——. 
( ) L0 4®)1 ° ci @ gi. cua 81 
sua A2... 
dì Hà củ 2 
-- 2+3 44 : ¬-. Tin d 

VU đá 3 _ 16 * " .. 
(À)S:; hi: Lnt, ì O1; - ..ÁDÐ) ra 

9i Số “Thập phân x vô bà tuần hoàn : 

: . _0,17232323... 
_ được biểu diễn bởi phân: số” z : 

Ẻ 1517 _- 193 „ 164. >. 1706. 
AC ạch sả B)——”; È ha Đi cứ + 
` ) S800 ỹ SÁ ) gạo” . vn 990 ` ( ” so0g Si Nà 

-.Ð Tổng của một cấp s nhân lùi vô hạn là2, tổng của ba Sẽ hạng đầu tiền của 

. nó. Xin ôn : : = 

uy 
Số hạng đu của cấp số nhân đó là. vi vi 5 
". (®5; (@3; -.: ... K Cờ 
4.69,a) lim vế sIÊi) VIÊN 
.—-3 4x? ~36 h 
3 Viế8 3 
A)== n ng, = 
( Gà (@© h (Ð) 
E) - lừa Älx2+2x2+1 
+“ V2x241 ¬..~ TA 
No 0n: __ @1; -@@0; `) _. 


10: BTĐSGT11-B 


x?+1 


m—— —— là 
x>t(x? +x)Œœ° + . 
(Á)+; ®2; (2; (0-2. 
-đ) li _x +13x130 : 
x>(-® l(x+3)(x2 +5). 
(A)2; B)0; Œ)~2; ®)—=ễ. 
(A) Vi K_ (O- 6 ) NT 
s) 1 cc 3-vx+2_ 
xo x? —2x— ao - 
1; KG ĂG . 
(À) ~ec;. _ m7. (O0. Đề 
'Ð' im thế r8) 
x——© ` 
A0; @ `. Gxe " 
—470.Hămsố -  Ẻ `x. 
: h `4 : : T¬ẻ.~ 
cài LS= với x#0v xe£—L 
Jx +x 


#Œœ)= |. 3 VỚI xX=-—Ï, 
'L 1 với xz0. 
(A).Liên tục tại mọi ¡ điểm trừ các điểm x thuộc đoạn E1: 0]; 
: @}) Liên tục tại mọi điểm xe 1Ñ; : 
(Liên tục tại mọi điểm trừ điểm x=-l E 


(D) Liên tục tại mọi ¡ điểm trừ điểm. x= .0, 
471. Hàm số 
—xcosx với x< 0, : 
Là Ặ x2 h 
ƒ#Œœ)=—— với 0<x<l1, 
: l+x - 
3 


+ Với x>1. 
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_ (A) Liên tục tại mọi điểm xe R; 

_@ Liên tục tại mọi điểm trừ điểm x=0; 
(C) Liên tục tại mọi điểm trừ điểm x= 1 ; 
(Đ) Liên tục tại mọi điểm trừ hai điểm x = 0.và x ¬ 


CÂU: HỎI.VÀ BÀI TẬP TỰLUẬN 


4. 72. Tìm, giới hạn của các đấy số Œ„) với. 


_ P222. xt : ..... 
:8)›Hụ Sao TÔ c9 b) y=—-===———; 
A @“+n)@+2) Thế án Xm” +3n#Ẻ +1 sử 
c) My =Ẵn—- 2w; ¬..-.=.... 
_ : để Sản : ễ -an _-ˆnH, 
_e@) w =100n—2.5”; . : : l BC Ác 
Mi, : : > có tho 22H +10432+7 
_ 4.73. Cho đấy số (0„ ) xác định bởi : 
_u HA, cái 7 SE  pnìa, sang Ủ 
|M.a= u„ TỔ: h, 
2) Chứng ùn răng dụ #4: với mội m 
Đ) Gọi Œ„) là nG số xác định Đổi 


.ủ 
Hy +Ả, 


Xu 


Chứng mình rằng % ) là một cấp số nhân. Từ đồ am giới Núi của mi q„). 
- 474, Cho dãy số (w„) xác định bởi 


SG KẾ TP ng ` 


Hi Tin, cT @) 
Ị l 


:trong đồ ~1<ø<0. 
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a) Chứng mình tầng ~1<wz <0 với mọi m và: ứ ỳ là một đấy số g giảm. 
b) Chứng mình răng, 


b Œ, +1)với mội „ 
Ý2?+1- HN. 


Ô<_ q11 < 

ở) Thủ. lim dạ. 
z n»œ it m 
.4.75. Cho số thực ø và đấy số (ủ„)xác định bởi - - 


lị =4, "_-.. .._" 


Tìm lim. 


bó 476. Tin các c giới hạn saU : 


n sa S ì 


Ti Em )“...c T 
NT... rẽ nh. ẻẶ(Ặ... .ố.... nh 


e), im d2x2 -x⁄2+10y `. 4. lm Sĩ guïi 
¬ l l ưng xo 


4.77. Tìm các giới hạn sau: Ô 


: 'a) lm V3x-2-2, Ảo v -b) Im # †xf2-vI-x, 4x? +x#2~x1- +. 
na na... ..... .ẻốẽT 


m2 =IX-L, ¬...-. 3 Am v +âx —¬(22 =. 
x>4lLx—=21-2 Vòi 
. 478. a) Chứng minh rằng phương trình ` 


`. '—10000x” In =0 


TS 
có ft nhất một nghiệm đương. 


b): SON” minh rằng với mợi số thực 4 b, €, › Phương trình ' 


x.+2x2 1 VỆ nh : 


có ít nhất một nghiệm. 


Ai TẾ, 


-€- HƯỚNG DẪN - LỜI GIẢI - ĐẮP SỐ = 


4.1..a), b) Học sinh tự làm. 


- Isinml' 1 


œ) Vì SE GÌ, <— Xli toi tôi Dã =0 Tiên 
: mn+1|[ mn+1 w`" 
sinn boy: 
-#N#w+1 
4.2. a) Học sinh tự làm. - 
VU 1n _HkT dệt 


hy n1) n 


„Do đó.limv„= 0. ÔẾ nụ 

4.3. a) 0<„,=02) c6): - 5) -với mọi n.°ˆ 

: ....... : mm. 
NT 


wo<Š« nên mm Sẽ) =0. Do đồ limu, = 0. 
: b) Học sinh tự lầm. ni _ 
14-122: 11 304,17-% 6Ú, 


< h Ỷ ca) r." : . _ 
©) | am bã TT NN 2n 2 2n, TA 


sa su ˆ SN 
Viim = lim 2) .=Ô, từ đố suy ra limøw,„ = 0. 


đ) Hướng dẫn. 044, S— h—=—=vậi 


A.A4. Hướng dẫn - : 
a) Chứng ninh bằng phương pháp quy nạp. 


b) MĐư —- ũ Si se y0 uyrn 
——HM 2-.4-2 
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Từ đố suy ra 


+... 
ko 
l 2 
3 3 
"<2 `) Hụ 


#1 : mm 
3ì). I1 200116 
0<4,<(Ê) _s=lÐ) _ 
45, Hướng dẫn. Chứng minh tương tựthw bài 44. 
: 4,6, Hướng dẫn 


a) Nhân và chia biểu thức đã cho với ^J = +1+n, ta được, 


K ng. 


___ b) Tương tự. th... 5 rY nh 
“xa 6n h8... .. s5. 
_ cân DpD{GIỆC Ho Tân cá 0, g0) Dê 
e) ————=Ì————-Yvốimọi n. 
ah 2n+1 2ù+1.- 
: Vì Ma(T— TL }=0 nên lim, =1 ị - 
2n+1) ~. na... 


n+1- 1 1 _Ỷ..ẻ 
:d) ty ==———=~†+~——T——_~ VỚI mỌI 7. _ 
2n+1 2 -22n+) 


'Dođó limø, = 


mm 


ljã 6h ải du lo GIẢ 
4.8.a) ——. 
§. a) 5 


Hướng dẫn. Chia tử và mẫu của phân thức cho H, 
b) V2; sa. số MS. 
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, ©) Chia tử và mẫu của phân thức cho 3”, ta được 
: TS : 
#Ïa.. 
SC 21À 
ì 2N kh SỜ“ 
_. cƯNG.. 
37 - : 


Vì tm(2Ì =o. =0 nên Hmu,= 


Ð Dễ dàng tầm được : 


Do đó - 
nề nỗ +ần” —3. =3” T8 v 
{2n ++2 


lich. 


4.9. Với mọi ?, 


h G<h 
Tinh S Ø nên mí, lu; J)= . Từ đó sny N. 
: “N8 (0ợy)= 9 SÀ 


“410V ÓC 


hy =< - với mọi E= 12,3. 2H nên. : 
An°+k Mr +1 Si Vi 
0<ứ„.<——— <—= với mọi n. 
: YmŠ+1 x 
"Vì li 22 = ð› đến từ đó suyra limu, =0. N 
411. a) Chứng mình bằng s80: pháp quy nạp. - 


=¬ VỚI mọi r vì' Vy >1. 


Hi n1* l> 
TT. 
tý Đặt Ni =m„=],' ta có 


Bế 42v xe 6U 
.- 2n YỐI m0QÏ ñ. .. 


i52 


2 K2 
Bằng pHương pháp quy nạp, ta chứng Phnn được ˆ 


* . m1 ml 
-0<s<[2] Vị -(3Ÿ = 


 . ¬"...-... 
vì m2) '=0:nên từ đó suy ra limv„=0.:. - 


` Do đó. v„ say »sảw <2) Vụ 


Vậy Ì dimø, =1. 
412. 4) V„† = =M,„ +18 29, -6+18= 2, +H 
_Thaý u„ =v„ 18 cào đẳng thức trên, ta được suy 


se “30% ~18)+12 cân 


_Vậy dt số (w„ ) là một cấp _ nhân. với sóng bội: ;: P Âuc 


Ð ) Tôn của: ' số nhân DA ỳ a 


_ Vì my, =0 "nên lim, =-18. mg PA 
4.13. Tổng các cạnh nằm trên tỉa Áx của các hình vuông đó là Zễ 


10£5+2+51+-2 -_10” _1Ỡˆ — 20 (ăn): 


4.14. Đặt Tặ> 81 (m). Sau tận chậm đất đâu tiên, quá bóng nầy lên một độ caolà _ 


La -âh. “Tiếp đó, bóng TƠI từ “độ cao hạ. chạm: đất. và- nẫy: “lên. độ cao 


Mã =.h, rồi tị từ độ cao h; và cứ tiếp tê như vậy. San lân điện đất tiền . 
từ độ cao J„, quả bóng nây lên độ cao ñ„.ị= ậ đụ, Tổng các khoảng cách 
rơi và nảy. của quá bóng từ lúc thả bóng cho đến lúc bóng không nảy nữa là 
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: Ề đ=( th, thụ toc thụ +. T 
ˆ -#+ y+hạ +. - + +). 
đ là tổng của a hai cấp số nhân lài vô hạn. có số hạng đầu, theo thứ tự Tà đụ h 


mơ Yà có Chng, công bội dã: Do đó 


Cán bù z7 XI +Ö,)= 405 (m).ˆ 
3 ẫ 
“Rối "`... 


_ ©) 0,27323232..—-2.1> 22+. 22 ( 1 } -32 3 h 
100. “T000 ˆ 1000| 100 / 10000100 


Dấy số : 


32. 32 (w)v2 Ít nỊS 
10000 10000Ì 100/” 100001100 


đà một _ số nhân lùi võ bạn có số ø hạng 6 đâu bu = na Và công bội 
: man Tổng của nó là Š= cHỘ 
100 NT 


=- 


Kn hinh "lhUbj" 0 0H v02 là 

_ 10000 10000410007 1000V1007/ ”” 10000; _1 9900 -. 
: 100. 

Dođó : : "_n 

0,27223232.. E Ên bu ng GHÊ 

: “100, '9900 : + 1980... 

_ảd& s Nến Z= b thì imu,. =0. 


«Ò Nếu z<b thì chia tử và à mẫu của "phân, thức cho 5”, Từ đó fìm được 
mg SE Ôó Á mui hảt _ 


. « Nếu a>bB thì chỉa tử và mẫu của phân thức cho a*. Từ đó tìm được 


Tê» . Ề Ái oet:š 


1544. 


4.17. Chỉ cần chứng minh cho trường hợp 0<4<1 Khi đó, đặt Se ta được ' 


p>l1. Do đó P l Hà 
: p=1+hvới h=p~1>Ô. 
_..Ta có 
c—-p =(+)”'>1+ nh > rủi, với mọi n. - 
Do đó. 


0<4”< Tra vá mọi 7. 
Bih ti 


Vì lim2 =0 2 TẺh bào 
: Ặ ".. =0. 
- 418. Cả ba đấy số , } "VÀ G; ; đều không có gi hạn. 
4. 19. 3) Đặt, “ưy +Y„ „ Ta chứng minh đấy. số (% ) Không có gới bạn hữ bạn, : 
bằng phản chứng. Giá sử 1imw„ =M. <®. Khi đố limv„ = m0, —1, n)E 
=M-L. Ta đi đến mâu thuẫn: Pu : 
: - b) Chứng mình HE nệ tự cân A): : Dấy. số (—=1)” không có giới hạn hữu hạn và 
. dấy số ¿] có giới tián:hữu hạn [m `" -9}p ơ đồ dãy số #(cp+^) : 
không có giới hạn hữu hạn. ni 
4 -20. a) Chứng minh bằng PDHDHE pháp phản chứng. - 
: b) Dấy. (% +Y ”) có thể có giới hạn hữu hạn hoặc, không có giới liệt hữu hạn... 
Chẳng hạn bai dãy số tụ } và (v„) với „; = (~ Đ XÀ 3„ =Í— ~1}"” đêu không 
có giới hạn hữu hạn, nhưng đấy số (w„ + v, 2) 1à dãy số có Ki, hạn hữu hạn 
(Uy +Úy = 0với mọi ø).. HN : _ : . Š 
. Nếu (% } là một dãy số không có đổ bạn hữu hạn dãy số “ t8) -(Đ%, ) 
ÿ Tá có giới hạn hữu hạn. : 
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421.4) ~e9 Am... _ 


® X2m +”? -2= ¬Ă RỆ n2 sang 


`". am" X2 >Ũ nên `. b 


: limAl2zÊ +2 ~2= +. : `... , ' : 
422. a4) —œ© ; : : : b +œ; Ma - @):tŒO; 
đ) Chia tử và mẫu của phân thức cho zˆ, †a được... - `. 


1N na... ẻ. vớ Pa 1 
và: TÊN đế. HS với mọi z: nên. limz,=~œ 
.Yn „ề ; 


428 9 5 +3 _- +Ì = __Ẻ S30000)/1450- 800 —=——— p=—— Với Qï 
: cm, +3 +Ýhế + X 


`* k2 3zxERTT) là lun King 


_424.a) +o; 


_ Dođ6- n. 


b). 327- ch „(2Ï HN 
w lims" =+eo và =¬/ebÚ] ? in N 
Si ẨM: _ Im(3.2"~ c5 1410)<-e¡ 

l) +œ; : : : vậy AN 
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d) Chia tử và mẫu của phân thức cho 5”, .ta được 


- (2, 3 
Z 2m 3.5" +3 2?) số Ặ 


3:22+7Am AHr 
cố) *Ã) 


Tỉ 


và (2) HE) ÖÒ >0 với mọi z nên lim „ = —œ. 
4.25. 90; * 'b)0; - na... 
426. -T  lsố nhỏ nhất rong ñ số Số T2 Xe 

ở 


Dođó. .— VấP hán: : bài 
.... 
ể _ KT nu ' W4 
__Vì 1imaÏn. = + nên từ đồ suy ra lim, = +eo. 
4.27..a) Học sinh tự làm. 


b) Vì g>1 nên tổn tại số ố đường sao cho. h=4~ 1>0. Từ: bất đắng: thức 
trong câu a) suy ra 


-a"=(1+P” „h0=Djg 
_Đođó 


„ HN 
—-“ˆ..ˆ.... 
h? h 
Vì SEN 1)= +œ nên từ đó suy TẢ 


_. 187 


c) Từ b) suy ra lim——=0. ¬ 
: Đi n 4 


4.28. Nến g>1 thì \Í2 >1. Từ bài tập 4.27c suy rá lim— — =0. 


(w} 


" L) vs 


ì—= Tả Sử s 
“TLUƑ KH „. s4 


Nhận xét. Một cách tương tự, có thể ' chứng Tninh được 'Tắng nếu: k >lvàk là, 


một số nguyên đương thì : 

Í k 

lim-— =0. 
„.g. 


4.29. a) Chia tử và mẫu của phân thức cho 3”, ta được 


đ Bê VN , 
¬-.ˆ`....... . 
- =——“=——— Với mọi ï¡.. Xử 
„+2? 5 ¿ ”% h 
— —_ 
3P .Á3 


¬...¬ _ VI TA Ơ lu GIÁ A vo 
lim|——1|= ¬ lìm|- t—I |=0:Vì —+|— | >0 với mọi ø nên 
A3” 4P À3), 3” À3 `"... 
_ từ đố suyra limag,= —œ . : 
_b)e. : 


4, 30. 3) Suy ra từ định hngiña của dãy-số có giới hạn +œ; 


: b) Vì 'imlyạ| =+œ nên ¬ bo n 


ta cm 4 ¬ì Phe 208m1, = ¿0= 
ko ' Vụ, Tục : 
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©) Giả sử limu„ = +œ và limy„ =7. Khi đó. 


: .. 

h ` .À` Hy 

Theo b), ta có lim “=0. Vì lim, = + và TH nên 
Hy : Và _-Ắ. j.. 
limG, +, „),= +0, 


Nhận xét. Tương tự; có thể chững r minh được rằng : , 
2) Nếu dãy số G„ )Đbị chặn (tức là tồn tại một số dưng M SaO. cho lu |< M ` 


Với mội n)' và lim|yy = +e thì ñm 2 =0; 
Ty 


BN Nếu lim H„ = +œ điay bê: và (v„) là một đấy số bị chặn thì 


lim(w +v„)= + (hay o6). GP cụ 
4.31. 10; -.. b—; - con, @}ỳH3 Lẻ dì) ay 
i 8), ¬-. _. hán SỔ 
Z8 "ẩm. nh... hẽ "hố... sà; 
4.33. - a) Chia tử và mẫu của phân thức cho 3”; ta được. 
22) -1 tụ 
„=2 3T. “Với mọi ñ. › 
s+3|2] 
: 3 3” 
% 
Mì m2) =0, hãi =5 Ẵ niên 
3/ 3”. 
¡PP 
h _.g 
b) Chia tử và mẫu của phân thức cho:4”; ta được 
s(SÏ.# 
tu đ¿..4 với mọi 


159 


Ta biết Tầng nếu 4> 1 thì lim =Ũ xem bài tập.4.27c). 
P N6 in 


Ÿn ” 


. Đo. đố lin——=5lim-——=5.0=0. Ngoài ra, tà có Hm(Š] =0 và 
ốc AE U cội cứ ANH Sa NRH. 


Vậy tìm, Tàn 


44M. a)—œ; ` về -)+®y : ¬ 
43. “n2. =>" Tn với mọi 7. 


l Vì lim2" =+oœ và Hàn SỆ 2 cu nên » 


limA3: m BSRON dd. : 


` .. KT . _ 


1+€+1 
Do đó Ẻ ' : 
Iimv/z(J»+2—Jn)= 2lim———— = 22=1 

Ƒ #51, 

b) lim 41 —-- TU 

2n+1 ng : Tả 
e) On~ D Ninh — với mọi ứ. 

: nh —n” +2 Lm ni 
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(Ôn~ từ Ấn +3)_ 


Vì.lim =0 ñê 


4 với mọi œ 
: sn+3"n LIIP 
Đođó NI in 
: kh) 2m1. S1: - : bộ 
sỹ - 5n+39. S3 vào ca oi 
DI n Ch 
3:..3- 


43 36. Gọi uị là số hạng đâu 4 là công bội và $ là h tồn c của “cấp số nhân đã KG đả 


_ Khi đó S sac Theo ngất thế, ta ¬ 


>0: 
Nhân hờ phương trình đầu của hệ trên với nhau, ta được 
siếc = 9; 


Vì MP nên từ đó ta có m3, “Thay vào phường rình thứ hai của hệ, ta được _. 
X.  . . | 
: : 05: 00ÿ Deôi TP gà 

_ Vậy cấp số nhân đã cho có số hạng đầu „:=3 và công bội TT : 


, TI-BTĐSGTIL-A nh : ` bụ Si 161 ` 


_4.37.a) Với mọi n„ ta GỐ _. : sẽ 
: : : Tề „ + 1= cm SN, : 
` *!' s6 


Y1 — H1 


Vậy dãy số (v„) là một cấp số nhân có công bội đ 


b)Tacó - nh. SA. 
` Š tạ +1 +ạ+„E Ôị E1)+Ô¿ +1) +. +Úy +1) .. 


+„)+n=sy+Dị, 


=(+ b v„ +: là 


trong đó s„ là tổng của z: số hạng đâu tiên Của cấp s SỐ nhân Tài vô hạn G,). 


Tổng của sếp số nhân: (W ) là - 


_ nh 
nn TT 
san s. 1y fiT 
Do đó : 
tí lì mS, = im +n)=+ 


4.38. a) 3. "Hướng đn: Với mọi xz- nh bếp hIệi kinh: VÀ 
x2 +3x+2 12 
B)+9- 30; độ +: ` 
4.39. 9L hú Œ„ ) và G ỳ với, 
cy kh Tôn Nưn: 2 hong hướng di, 


` Khi đó lim x; = +œ và Emyxi =+@; 
lim ƒŒ, bác = lim sin 23„ = limsin2x = và 


_lim/@ }# bin2y, = ~ lmidh(2áx- mi 1. 


ì lim Œ, %e lim ƒ G0 nên không tồn tại ˆ “lim sin2x 


: Cách giải khác. Lấy đãy số (x„) với ` ` ` 


_162: 


T1.BTĐSGT11-B - 


Đề QÓ THN 4, =+® VÀ... l 
1. với r chẵn, 
1 với: wiê. 


_#0 s... _ s(r+ 3) : 


Dãy số (ƒ(x,))=(sin2x,) không có- giới hạn. Do đó không tổn tại 


lim sin2x. 
x¬+e. nh 
b) Lầm tương tự câu a) 


e)-Chón đấy (x„) sao cho : 


"Khi đó lim x„ =0 và 


#0) 


HT Ấn hop An 
TC Dây số 'ƯớG Đ Niên: thon số sổ. hạ. Đo. 6 "hông tổn-- đại: bì 
ậ “X; Tê h _ ' 


r1. 
lim cog§—— Vy An 
>0. 2x 


8) Học sinh tự làm. : Ñ 
_4.40. Giả sử hàm số Ở: xác e; định trên một ch HE, h chứa. điểm *g và ( (x ) một 


Me, số trong tập, hợp 7Mx;} sao: :cho limx, '=:xo. Khi đó vì. Jm ng = 
nên lim|ƒ(x„ Ìs 9. .-Từ4ó Sửy Ea lim rớc c 0. vậy Biệt JƑ@y= so, 


A41, Hướng dẫn... Hãy chứng minh ' -rằng, với Thọi NI SỐ & 3 trong 
;(‡ 2 VEÀje sổ limx„ bà hc bi Mã 0.- chnế 
4,42. lim ƒ@)= = 


` xo 

Hướng dẫn. Áp aựg bài tập 41. tố 
443. im ƒ(+) =1. „. `. A t - SG 

Hướng dẫn. Điều cần Chôngứi thỉnh | suyT T4 từ bất Miug thức ; 

.:0<ƒ@)—1<x?—=4x+4 với 0<|x~ 24 ` : 
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KG h. . ...... 


£) Với mọi x # 0, ta:có 


Ni 
... x+1 
` & tự Xu, 
Do đó 
toa T2 V® ... 
-.- lim T Ý, -1; 
-x>01„ +} ~>0x+1 Bà 
: Ă 
-x⁄ˆ—x+62>x Đn 
g D3 r= vớiTpỢi x#~3 
x+3x. 7% 
c2 ng ® Ũ 
Z = -Hin2Z+-Ðo4ó 
x3 x?+3x x3 X7 3. 
H Đó r+d|_ ni 
ninh ~2 +3, } | 3|: = 
su 2: 2 : 
_- . ““ẳÝý»ýný 
* *+2x? " Ề “: TH VÀ . 
Thủ: @œ x- 6. 
.. +2x7 
-4,45. . + : TC Nà 


2+1. ĐÁ 2 án, 
in -Ees với mọix >0. 
3x +x2 VƯ 3x) ++7 +2 . 


Š đạn 753 0531) 7 “@r+D ¡‹-ý s, 
lx:>+e 3x) ch. +2... 


2x+l 


b rang Tên, 


4:46. 4) +; vào : HN: NI, 

©) Với x>-2, ta có 3x+6= =3(x+2) >0. Do đó _ 
Bx+6|_ ¬--...- 

lim: ——— => 


an 
x4 -2Ƒ x+2:.x»(-2" vn : x7), `... 
đc : 
7 sai cam DŒ- 3, =q sẮ x; với mọi. x <2. 
: : ` (2E -N2—x: 
_ Do đó ' N : j đt hờ 
x°-3x+2 
Hm Š “#2 ~ lIm(1—-xN2-x=03 
Khu x2” v2- bá) -Ạ ) 
"¬-.. . ..- 
ĐÁP sà Ơ 


: 448. dm — sò. TH Tm /6)= Tim, lọ~ x” =0. 

- _Pođ6 thế ¿UY 
lim ƒ(4)= 0. Ề 

- 449. Đồ thị (142). Với2<x<3, li 27 ;do đó: se be 

Với 3 <x <4 b]= v do đó lâm [x]= Hi 


= W lim [x] # lim.lxl ng ng tổn tại nạ: 


“<3” x3! ` 
: : ST lạc EU 8 
: „Ƒ 
S2 È 1 1Ó 
.. 
+ = HỆ 1 † 
 ... 
1 1 T 1 
=3 -2 =Ï 1 1 † † 
na. Ó-1..2 -3- 4 Sỉ 


_ Hình 42. 
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4.80.) oi. cản Tr . 
G TẾ 1p 2 đa 
: "=1... Do đó 
'x+3x+2...(xtÐ(x+2) Am. 
3 


¬-........ 'x?_3x+5 
lim “———————= lim ——————. 


im ==-lŠ ; 
>2 xrẫx+2 . x2) .x+1, SN 
6 ; \ 
di Ế.- S 
vài | . 
x : "..... `... 5S 
4.51. : » bì} = NA ——; 
. Độ ha. Tay) 
ĐY mgx<0 ta có suy th để 
ẫ SA HN sa “3 
2x-3 N4: SE, iEb42=:-|IRN6iUSLE 22. i1 ENE-ibii TRN 
Ýà2+ï +1^z " Lo x;l1+ : #; =,l1+ : ¬1 
x .x. 
Do46 : "a . . D gỆl " 
“Tim ng - se: : SA Và at to : 
¬- về r4 SN 1e, : “ni È 
__ 4,52. 207 : l 


b) Với, x<- ~1, la có x+1<0' Dođó. xel= :—x— HA. 
Khai 2+3x+2 = 


' _x.ẽ tứ -œ+D 
_Từđó. h | 
Ÿẽ...-... 
* x¬>4-D lx+1l c: XeSCỤ, 
"` ¬"-.......... 
483. TIÊN. aÝa 


"Ba: 
4.54. 3) TmÓ inch limGŸ in _ Xà x++7 =# ¿q+»>0 với mọi 


x» ' ng Dođó . 
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BxzLc E 


Địt = với mọik%-#2. 
œ-2) -.|x~2] VU 


., Dođó. Lục TH g 
KH 


_———— TẢ. 
>-3⁄2(x— 2Ÿ "¬. 2|: 


ó Ở) Tim q7 2x?)=-17<0, bi 3) c0. và  x— -3>0 với mọi x3, . 


: cu bể 
-1-2x1_—— sân 
ảnh A3 co lối 
d) Với mọi x> 2, ta có 
Yx”~4 _Xx-2vx‡2 2Wx:2 cm : 
TH ân 2- _ x" HS. . “ AB 
im ýX*2 =2>0. Tìm Vš =0 xà ý “2> 0 vái mọi x >2, Dođồ : 
xx2T Diàc: 
.... x2 
4.55. a) +oo ; 
b)+œ. . 
_4/56.a) Với mọi x3, —: sp ve : 
Œ-3) 1-, ‹3—x. 1 si) BS 
x 3/Œœ-3 3z (@-3) `\'3xJ @œ>37 
SÁT ốc. 
Vì .. và lim => nên 
x>3\ 3x x—>3{x—3) 


: im(S—2 } TT hi ớ 
—— ..... -... 


= 4_—_ đt „ 
b2 2 cv 4 v43 1u 
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4x! 4x =3. -61 


"Vì lim =-61ọ và: lim CS 5À ST nên: 
ˆ x2), 2x=1...5 - xo) X2 
Ax#~3 


¬.›) n.. 
“Cánh gi khác vữa 
w. - lãm 4x =3= :61>0,, Di: vã +3xe 2= 9ì Và. 2° +3#— -2<0 


= 2c. x¬(-2Ÿ! 
. \ ¡ 
-Với -2< zx<=— nên 
l 2 
An 
- (2! 2/7+3x—2. 


4.57, a) lên 
7. _ 


và and T Tu ` 
vệ 2x: -532 2= S7 021 TIẾT co 3) . sói xiới v3 
: .4>? -13z? +4x~ 3 4z? ~x+ÐŒ- Sà 4x “-x+1' 
9 2. - Hướng dẫn. Với mọi xz0.. su l 
3 
_œ+3) -21- -X ˆ+9+ +27x+27- 21 -a? +9x+21, 


* 3 


-Al3x2+xt „kh. 


cử, độ 


2x: 
`. +x" — 3+2, _ RẺ, 
Với >x«Ð 
— vớ \ 
Sim xh> Xây da. =- VP  he E m.'IÊI 
. hm -Tương tự, lim 
x07 TY HN : 2x. 
V3x?+x£ : 


TR đó suy n không tổn lớm 9e c. 
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_e2; Nà s..... 
ƒ) Với mọi x# 1, - 
1 4... sa. .... 


1~z Tcyể 1x Km 3)+x+ x2), : 
| x2+x-2 Xi Đ(=+2) Hi m2 : 
"8-3 9(sˆ —¬. = ->)2 +x+]) x2+z+1 
` Deđồ. VI HN A 
lim f 6á _ 3 Bar 
xI1(—*# 1x”; x>1x? +x+l ¿ 
4:58. 2) 4e; _ _ Tm 


bj Với mọi. x<- -L ta cố 6 xHs- +, Đó đổ” 


=¬ nh” . ng -.. 
' -x" 2tx+2 xin Ñ X 2+x+2 7) : độ 


TE „ G+Đ2@x+D - 
4.59. 2 "_..~ HỘ) L8” V. E3 0n, S k0 s9 Tậ 


` Bướng dấu lồ) Nhải tí và mẫu da phat óố chỏ j2 “2x+6+J‡Ê tynn 


.... và đơn giản phân thức nhận được, ta có.. 
ô l32~24 +6 —vx2+2x—6 ~2#+6—Nxˆ +2x- an... _w +3. 
x n4x#+3 co H= DNp- -enjercg 


"ng x-3.- _ứ: 3G+6x 32) 3+ 6x—x” “ 


38-Äl6x-x? - 9-6x+x tên xổ nẤn 


Vì lim (§+Ve22)~š»0 lầm +~3)=0 và x~3<0 với mọi x<3 nên 
xo3_ Co " ¬... - Km, ' : N... , : 
.. im ct koie 0) Sn, 
TP La 6x— +? 


-9)Nhntừtà mẫu ca phe bức vớibjxtZ +2)( dsy113), ta được: 


7Ÿ co 2(\x+7 N d3: Tn . 
_J#+7T- ậ (+=2)(Jx+2+2)-' Jx+2+2 ` 
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Do đó : TH, có t3ụh 
tà Đg ho, Bì nh 
x>214Jx 3 Khối +22 ĐẠP 


_.460.4) lim ƒ@œ)= lim @2+4)=§ ;ƒ)=5. 
“—  ....«ố » 


" 1... Tiên . đoạn tạ điển TTTUIÊN 


b) mm _/G)= lạm —= lim no 2)= Toản ỨC 2). vụ Hằng vố/liên tục. 
x2 ¬= x2, ví 
KIEN: 
„ c) Hầm số gián đoạn tỉ điểm, x = 0; ¡ 
đ) Hàm số liên tục tại điển ‡E r2: ễ An 
` 4,61. -8) Hầm số xác định khi và chỉ kh : 
Rộ * ?+7x+10z0œ x#-2 và x#-5. 


l Hàm số ⁄ liên tục trên các khoảng. C&; -5), C5; —2) và C2; HH: 
tán li mà _) I0; +8); : 
: ® đai hàm: số xi =x]) và à v(3) = = sinx -đệu liên tục trên R Do: đó hầm s 


#\ @)= (x+Ðsiax h tích c của hai hàm. số trên cũng liên tục trên ïR.. 


4.62. Em /0)= In G4 3)= 2a~ 3= 70; 


b- ' /G)= lim x2=1. 


x¬L ụ 
Hàm số liên tục tại điểm x=1 khi và chỉ khí. ; . 
2a~3=1© az Di, si ch 
Hiển nhiên hàm số liên tục tỦ THỌI. điểm x# " Vậy h hàm S ec tục trên. R củi Ề 
khi vă: chỉ khi a=2:.. lui | 
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4.68. Nếu /(0)=0 hoặc. ƒ() =1 ii hiển nhiên điều khẳng định là đúng, --- 
- Giả sử ƒ(0)=0 và /)#1. Xét hàm số øG6)= ƒ()—x, xe[0; 1], Hi 
-Số 8 liên tục trên đoạn 10: đƑ "Vì với, mọi. xi; 1 Đ ng nên 
` >0 và #q)<1: Do đó. XE 
: ' ø(0) = @)- 0>0 và š ø0)= /Œ)~ 1<90. : 
___ Vì z(0)zQ) <1 n8 theo hệ quả của định lí về giá trị rung gian của 2 hàm: số ` 
liên tục, tồn tại ít nhất một số HH: ce «9; Sàn sào cho s(C)= ƒ@)~ c= =0, tức _ 
lầ ƒ€)= €: : : Ề 


A4 tì hết ị An"... ... TH 


2zxÏ 1 '2x#1 
pDd VÃ +21). of = 


Hướng dẫn. ©). 
3) m tố ' 
" 65.8) có 


` “Hướng dân Giải tương “. : 
YMUE CO cà sốc a6; 


4)W1~2x<0 vối thọf = nến ':.... - °: °' ” ,2 - 
1-2z=-Jq-=2# với mọi xôn TỶ... 
q22 Êz SG lú 22 @x-UD, ..- 
SN: 0h... ha. 


`. .=. 
J #1 


Do đố - 


: +66. lũ lim L/0)1 ñm (z2: ?)- 422 =ƒQ), 


TC túc 2x5 BaSi 3): 


. 71 


_-Hàm số ƒ liên tục tại điểm x = 2 khi và chỉ khi _ 
` | SN ¡ sa Tàn si a=~L, 3 
4d? =2=a)© 222+a-1=0©| 1. 
| TR N THẦN) 
` Hàm số liên tục tại điểm x =2 khi và chỉ khi ` 
2=] hoặc Tn 
; _” 
Hiển nhiên hàm số liên tục tại mọi điểm xz vä mọi Z.: 
Vậy -hàm số ố ƒHien tục trên R khi v và chỉ khi 
a=-1, axe- 
: 2 
4.6. Tu số /6)= * *+1000x7 +0,1 liên tục trên Ta có #@)= 0,1>0 VỀ 
"m Em j(x) = —œ nên tổn tại một s số tia sao cho ƒ(4) <Ù: 
- Vì 7(0)/@)<0 niên, theo hệ quả. của định Ìí về giá trị trung gian, của hành Số 
- lên tục, tôn tại một: số thực €€ (2 ;:0) sao. cho ƒ@* 0. Số x= clà một _ 


". . „ nghiệm âm của phương trình đã cho. - 
: _- a)(Q; NO Tân 9); — #8 ln 


¬“.; 0Ô 
4.69, 2) .(Đ); "xà. Đ) (@Ö....? £) (O@; .. 
4/70.) - na 
4.71. (C). N- " 
_4đ0-d) `: Hướng in ức dt vê-PDCD, 
` 
b)) +. Hướng dẫn. 1° +24: .+n AE Do, 


sự 


CS); ' ảng tụ đi S@) v 
: Í ¬ 
Hướng dẫn d). u„ = 3” Ê) ~12 |với mợim; - ; 
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—©®) S2 s4 mư. XP" 
Theo bài tập 270), ết g>11M limcE =0 Dođó mạc =0, Vì lim”. =+œ 
LớP F 


Lm, 
và lim 
”" 


3)<-s<p nên 
. limw„=~¡......- 
_Ð Ta có 22” =4”. Do đó : 


: -Do đó limw„ = : : 
x" 73. a) Tả chứng mình tế phương pháp q suy nẠp. Ta số 1 = =1 — -& 
.GIá SỬ H„ #— -4 Ta chứng mình w„.ị # ~4. Thật vậy, 


t~Á., _ “._-"........ nhớt 
-4©œ®— =-4© My =—Ả, 
¬... ụ -4==40, +6 ° Hy 


Tuy =: 
Điều này trái với giả thiết quy nạp. `. ch, 
Tế, "_. KU, bu : lò l 
mm. n sợ 2, +2. _ 2m +1 '2 


Muài TÁC Ta Tân, V2U - sš „+. ..5 
T._ `. 


Vụ với Tnọi „ 


b) Đài = 


_ Vậy đấy số (v„) là một cấp số nhân có công bội.g=<. Đó là một cấp số. ˆ 


- „ nhân lùi vô hạn. ` 


me. y CN | NỔ 


Hà 2 m1 F „ TT, Sàn ỳ 
Vy =n 2] với mọi z nên lim v„ = 0:- 


Từ đăng thức trong b)-suy ra „ = T +, Do đồ: 
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4/74. 42) Ta 'tWc: mình bằng  hxEng pháp ‹ quy TIẠD. Theo giả thiết, điều khẳng 
: định DHS2) với z =1. Giả sử điều: khẳng định đúng: với 7, tức là 


: —1<#„<0 › _- 2) 
“Tạ cững mình nó đứng với +1. Thật vậy, từ (2) SUYTA: -. : 
0<, tiết: š 
Đoáđó " : 
-0< Mơ 
vz2+1.. 
_ xà j“.ã.. 
=1< = SƯ ƯỚnh tôn! 
7 Ajg +1 si 
tức là' 
a th g S0, 


Vì —1< My so Tiện La +1> 0 vệ: > 0 với mọi m Do đồ từ) my h 
“May < Ô +Ì) 1= ty với mọi : Sát” " 
_.. Vậy ( )là một đấy số giảm, tin 
Đ) Tỷ đẳng thức @®) mụn Tạ : ' 
* s4 +Ì= TC ~w,+U với mọi. An: sả : ,0.. Ễ 


ni 


Vì („) là mộtdây giảm, ~1<# <0 với mọi m và sp T, 8u 
-1<M„ <a<0' VỚI THỌI 7i. 


Từ đó suy ra 


: Iz„|>la| ciệ>a? n 
: đo đố ậ ` 
".=: 1 : 
l VỚI mỌi ? 
M2+1“ Na?+1 
_ Và từ (3), ta có. - 
u„à¡ tÌ< Œ„ +1) với mọim,. 
Z +1 : 
r1 Na n. EU An hai D 


1 


Vư “+1 


Đặt v„ =ứ„ +1 và g= ; ta có:0<4<1, y„>Ũ và: 


V„.i €Š@v, với mọi: `- ”-- 
_Từ đồ ta có. 
<uạ= +0, 
vs <w4<(a+ 4? ".. : 
J).... ah 
““. T=@+Ðimg” È =0 nên từ đồ suy ra 
“TY, =0 và Jimw, = ¬1. : ; 


ch) Vi 
nn ¬. 2 j2 vÃ 
"Bằng phương pháp duy nạp tế đàng chứng mình được rằng: 


` %5 "“.. mm „vổimgin >3. 


Dö đớn, E—2 2 g2 2 0D v É  i mọi 1x32, 
LẺ 4 2709 v0 07179 0H lu 


: Vậy lim, >2. 


476.3) Ÿj6; - - - ST `. 

độ Su DUNG ot TU TA VITHNð tong thay ni 
d)—=————*——= : ì 

xt3x-4 x+4 .@œ U(œ+ t4) x+4 

củ 5-3x .... 1 5— 3x 

œ-DŒœ+4) ` xi4. K—n =1. 

Vì lim ST Cua và lim l0 LUẾ 0n) TT 
: x4 x*+4 - ">4? X1. =5 `... 


Hộ Ễ 2 3 j , s 
.dim |——————————| =+e.. 
xoc x2 +3x-4  x+4 
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ng "`. sẻ lo 


_9 Với x>2, ta có |x -1|= % tk 2|= % 2..Do đó. 


3-|x -1l _3=Œ~ L2 einn =“... 
. ý #P 0P vaá địa C, 


_ Dođó 
: _ @ EM =lim CĐ= TP 
x—>4 |x —2|— M) x4 
can Tạ 
dị ằ 
sự 2` , 
_ 4⁄78. a) Hàm số ƒ(x)=x”.— 10000x? ng -Hên, te trên l§; ƒ(0) = ˆng <0. Vì 
. im, lim ƒ( = + nên, với. _ một số dương ø đủ lớn, ta cố ƒŒ)> 0. W 
+ 70) /@) <0 niên, tuệ hệ quả: của định lí về Siá tr xị trane gian. của hàm. số liên - 
___ tụe, tổn tại một số thực € € (0; b) sao cho 'ƒ(©) = S0 + š tụy 
Vậy xec là một nghiệm đương c của phương trình đã cho.. 


Ũ 5) HNMỚng di, Tôn a, 79 x +? +br+ế điên te nên 


Lương 


_ lim ƒ @œ) =~s và lim lãm /09 nh 


176 


A- -KIẾN THỨC CẦN NHỚ 


° Định nghĩa đạo hàm, tại một, điểm 


# Gœ)- ⁄ bá). 


—>*⁄oö x~ EN 


ƒ'Ge)= lim 


k Ý nghĩa bình học của đạo hàm - : : : 
đạo hàm của hàm SỐ. »> =7 œ) tại điểm To là hệ số sóc của: s tuyến. của đồ 
thị hàm số đồ tại điểm MG ;/G0)). _ ¬ 
_ e Phương trình tiếp tuyến. của. để thị hàm, số 3> ƒ Gì tại: sếp điểm, § 
- Ma(efGg)) là.” 
';=/' Go %9)4/00)7 
` Định nghĩa đạo hàm cấp LÃ : : 
...' nh 
e Ý nghĩa cơ học của đạo hàm 5 
Cho phương trình chuyển động $s= s@ - ta có 
+ Vận tốc tại thời điểm fọ là _ vỨa)=s'Gg) .- 
-‡ Giả tốc tạ thời điểm % l” đŒ)=ð"G§) 
ˆ® Định nghữa viphân „` Xi 
`. Œœ)= th: G)áx 
"- ứng. dụng của vị phân vào Gifnh gần đúng 
Z0 + sò “ế đc .3 GIÁ. 
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- Ti t tóm. tắt cần nhớ: 


Đạo hàm của một số hàm số -: 


- Cá quy tắc tính đạo hàm {8 đấy w=uG)) 


w+Ev)' = „ +y ì ; : @3'= „uệtạyt@®9 : 
(„v} = My + ` l : : : 
: : ' 1 
( ~y_mì : si ) PT HẾNG: 
: _ ____'(inw)' =‹(CoSw) 
“(cosu))=— (sin 0). 


" 


-w 


: (tan) = n 
_COS“M 


` @otz)'=—— 
ễ § 


B— ĐỂ BÀI m=== 


ˆ___ 81, KHÁI NIỆM ĐẠO HẦM _. 
__ 51. Cho hàm số. z .ẽ.a.. 


y=Äxs 


(&# 0). 


5. 
_ SP buệcCEon œ) R si 
` 8.2, Chỏ parabol (@ có phương trình 
ni - § yez2, | 
Tìm hệ số góc của tiếp thyến c của parabel ® 
a) Tại điểm (—2 ; 4}; Si VI 
'b):Tại giao điểm c của ( với đường to = 3x-2- s 
—— S0 hồi n>2- Đặc biệt nếu „= C (C R bằng số thu =0 và nến w= * 
=1 : - . - 


U78: ¬ : #9 sọ l ; ' Làn In 12 BTBSGTit.B 


- 5.3. Chơ hầm SỐ... 
-/0= 3° (. 


2) Tại những điểm mào của (@) thì tiếp tuyến c của a (6) có hệ số Ố góc căng 1. 


b) Liệu có tiếp thyến nào của (6m mà tiếp tuyển đó cố hệ số gốc âm Ÿ $ 
Ñ. 4. Cho parabol @® tó th trình - & 
y= ýG)> kể là hàng số khác 0ˆ 


VÀA là một điểm thuộc @® cố hoành độ là a z 0. 


“ Hãy) xác định các, foạ độ giao điểm c của trục Óx với tiếp tuyến tại Ác của 8. Từ... 


. đó hãy suy ra một cách đơn -giản để vẽ P HếP tuyến này. 


Ti 5 Choham số " 
_/@* HE. 


_ Tính. m ®) nếu có, 


Ẩ, 6. Xết tính liên tục;: sự tên tại đạo, hàm và Viều đạo hàm riếu có của các hàm số Bộ : 


sau đây trên R 
TH x2—x+2 khi x<2 sung nà li. Khi xé1. 
_8) ƒŒœ)= ` 70)= 
3=... Số site h1) 
_ 32+1 KHÍ x<0 
©) ƒŒœ)= ka 
N L—” '+1 khi x>0. T 


l 7 Một viên đạn được bắn lên. trời từ Thột vị trí cách mặt đất 1000m theo phương : 
thẳng đứng với vận tốc bạn đầu _g = Hi đỏ „ sức cản. của + không khô. 


2) Tìm thời điểm §) tại đó viên đạn đạt độ cao lớn nhất và sẽ bắt đâu TƠI. Khí . 


đó viên đạn cách mặt đất bao nhiêu mết 2 : 


°Ð) Sau bạo nhiêu giây œể từ lúc bắn), viên đạn rơi: TU. đến riặt đất ? 
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_ CÁC : QUY TẮC TÍNH 1 ĐẠO HÀM. 


.5.8. Tính Báo hàm của các › hầm số sa 


? c2 2 


® ĐS hỊ th — Nha ”:là các hằng si 
b)y= No . : ÿ Bộ " 935 -œ -Đ@2 =4G2~9) ; 
` : _ = Nhi 
đệ 2 2n VN UÊU llj VC co nc 
“"x... là lở dóP mm 
5.9, Cho hàm số ; : ¬- 
` 3U lòng 


_ Tính ƒ @; n: 4; :/#) và ƒ' (2 ) (ø là hằng; số khác 9 


: 8 10. Tính đạo hàm. của các hàm SỐ sảu : 


dj še0-3/2: N. ; v=0-.J Hà 4 
'e) y= ST 2Ó sớm : - đì'y=————= ((¿ là hằng số). 
JỶ" h6 cớ nh 


“=. 


511. Tính đo hàm của các hàm số su Š dạn . Đn 
_ay> f0 0a y4 _9y=2@s£ G), 


biết rằng ƒvà g là Sío hàm số cố đạo lầm trên TR-. 


812. Chứng mình rằng đạo Hàm của hàm số chấn là hàm + số Tế và đạo hàm của 


hàm số lẻ l hàm số chăn, biết rằng các hầm số đồ có đạo mm. trên 1R. 
5.13, Cho hàm số - W | 
| ƒŒœ)= z -2/ +ma =3, 
Tìm 'm để ; 
2) TR () bằng bình phương của một SỈ tắc bậc nhất; 
L)) £Œœ)>0 với mỢi x; ẫ : 
_©) ƒ (œ)<0 với mọi x € (0; 2; H 
_@® #'@)>0 với mọi x: >0. 
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5.14. Cho hàm số 


f@== = HẬ~m)x~2. 
Tìm 7 để ' | 
a7 @)>0 với mọi x; 
b) r œ) cố hai nghiệm phân biệt cùng vn 
: €) Chứng mình rằng trong trường hợp ƒ'(x) có hai nghẾm hai nghiệm cố thể 
. trùng nhau) thì các nghiệm này thoả mãn một hệ thức độc lập với m. 
S. 15, Tìm nghiệm gần đúng của phương. trình ƒ' tên 0 với sai số yết đối không - 
Vượt qua 104, biết: 
3 4œ)= x -* -3x+1; 
1"... cxS+x 2x2 ~1 Xi uy 
“`. 1n. s. 
°/0)=Nu? c2x—8, 2. 
Giấi bất phương bình ¬ K "... 
: l ý K1: 
-5.17, Gọi (Ø) là đồ thị của hàm số 
| ..„E + .. Khôi : „ 
: Viết phường trình tiếp myến của @ sao chó tiếp yến đó ~ 
3) Song song với đường: Đón bức = ~3x#1) 
b) Vuông góc với đường thẳng y= P x-4;' 
lộ) Đi qua điểm A(0; 2} b 
5. 18. Gọi (@2là đồ thị của hàm số - 
' y= :ƒ@œ)=r+" +2x2+x. LÊ Án : 
Chứng mình rằng, tiếp tuyến của (@ Tại điểm AC; D cũng là tiếp tuyến của ˆ 
(9) tại một tiếp điểm khác. “Tìm các tóa độ của: tiếp, điểm đó. - 
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- 83. ĐẠO HẦM CỦA CÁC HẦM SỐ LƯỢNG GIÁC - ` 


5.19. Tìm các giới hạn sau ` 


“5.20. Tính đạo hàm của các hàm số sau 
.8)y=———————; „ Ị ; 
sài Ti sinx+cosx. `. f 
¬- 
€Ầy=———:...- 
l+tañ/ —. 


_e)y=cotxlx2—x+1 tông 4n. g) y=sin(2sin x); 


đ)y= S094 —2 cos”x ï 


-h) y=cos? 4x : Ta  i Nà h) y= sin2(cos3x): - 
——ˆ 821.Tính, ?£) về, /) (nếu có) biết -.. 
1"... ^ °— €0§x — 


được m—Ị _ 


__ 5.22. Cho hai hàm số .. `. 
ƒ(z)=siỉn x+cos” # và s0) con Đr, 
-#=øŒ) (VxeéR). 
5.23, Chứng mình các dông thức :sau @œcÑ,n>2)-- `: 
1 


a} Gin” x.cosnx)' = psin"”! x.cosŒ+lDx ;, 


- b) Gin” x.sinzx)'=zsin"*.snø+1)x. 
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_ 528, Cho hàm số. 


_.5.24. Chứng minh rằng hàm số sạu đấy có đạo hàm bằng 0với mọi + € < Rẻ # 


y =coS l§ x]xes thà: )..ẲẮ 3 +. ~2sin? +. 
5.25. Giải phương trình ƒ '(+)=0; biết... TH nội : 
a) ƒ#œ)= V3 co§x+ tsinx~2x—5; 


- 2€0§17 s/3 sín 5+ ` cos5x : 
b) /Œ )= LH hai, 
17: ¬-...- 
526. Tìm a để phương trình ự G)= 0: 'có nghiệm, biết rằng - 


ƒŒœ)= đcOSx+2sinx— 3x+1. 


- 5.27. Giải và biện luận phưởng trình ƒ '@)= 0 biết rằng. 


-_ƒG)=sin2x+2Ä~ 2i) cbs x— điớ 
$4. vi PHÂN ` „ 
vẽ =zÌ—y., _ bộng 
_TRh Ay và đy Bí xạ =2 với Ax lân lượt thận các giá nị Ax= 1?72Ax#01-: 
Ax=0,01: Tìm các giá tị ¡tượng ứng của sải số tuyệt đối A= =ly- đy| và sai 


số tương đối: : 
¿= đei 
5:29: Cho hàm số 
' Ỉ 1+cosx. 
sử G)= 
Mx.- 05x. 


"Tính dƒ IE }vớ: với sai số yết đối không. vượt quá. 10% biết Ax= 0, 01. 


5.30. Tính vi phân của các hàm số sau. 


4) y=——-; ` : b)y= - ứn, là các hằng số) ; 
x + ni - €0§x 
DI  g đ ng 


..... 


: S. 31. 1.Áp thô công thức. tính | sân đúng Nếu đy, tây tính vc đứng Các: SỐ sau âu đây, 
(ấy 5 chữ sẽ thập phân trong ] kế quả) - 


3) VJ0,99998; -- hà, _) sa 0.0000. 


*8 ĐẠO HẦM CẤP CAO - 
'5.32. Tính đạo hàm đến cấp đã chỉ ra của:các 'hàm s SỐ sau ' 
Ề a) y= xsin2x 'Ô9%; .-.. “bì y= cos » hộ: ng: 


đ} y= x†-3x3 tiên hy 2 


4đ) y‡——— (a,blà các khe s6 sự 0, (9); 
axtb. -. : : 
_@)y=sinx (%); puỆ Đ 3= COS+- cũ), 
.... 5,33, Cho bai số Á và 8 sao cho : 
Ä“.. 6 7e =5 `... 
SN =—— ¬n. M “t1 
: 9= SẼ XET À * HỦ, 


3) Nh 
'b) Tính #9) (m cN NÓ. 


Ấ. 34. Chứng mình rằng r mỗi ỗï hàm, số sau tố thoả mãn nhệ thức tương, ứng đã chỉn ra 


' 4) y= =(«+/# =' 1; t2 )y" xượt SP 0; 


bìy= sin2x ; y8 = D”" 271v: 
5.35. Một chất điểm chuyển động thẳng có ng trình 
: -ø#=200+ 147~ 2 
ở đồz được tính băng 8 giây () và ø được tính bằng: mnết (m). - 
2) Tại thời điểm nào chất điểm c có vận tốc bằng 0 2 
b) Tìm vận tốc và gia tốc của chất điểm tại thời điểm t£= 3s. 
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BÀI TẬP ÔN. TẬP CHƯƠNG V _ 
_ CÂU HÔI TRẮC NGHI vn g QUAN 


Trong các phương án trả lời tong mỗi câu „hỏi (bài tập) từ 2- 36: đấy $- 39, 
phương án nào đúng ?.. : : : 


5.36. Cho hàm số : : : "¬ 
+#1 . khi#>2 `. 
l 7605 , ˆ-3x Khi x<2, 
(A) Vì 2 là hằng số nên ƒ'2j=0; 


(B) Với x<2 tỉ ƒG)= =@2~3xj'=2#—~ -3 = /)= 22-3=1; 
(©@V@x>2 tì #@)= =Œœ+)'=1= 021) 
_ÍĐ) Hàm số không có đạo hàm gi điểm x Lai Tê 
_Š-37. Cho hàm số... 
l /@)3 z ~2x2 +2x~3. 2 (6) . 
: cấu Pheng th ng v41 g0 điên cóehhdgling Ta 
-_ (A) y=@z? _ 4t 2= .Dz2; 
@Œ)y= 0(x=1)— 2; 
.(y= (Œœx-Ð-2; 
®)ys (œx~ n $.. 
- 5.38. "Chỗ hăm gố, 


: 70)“ cB:, 
: @)9ì #@)= 0 nên ƒ' (0)= 0; 
(@®) M hàm:số ƒœ) Hà xác định khi x< 0, nên ng tôn tại _. 0; 


Nà ƒŒ)=——= bi Í (0 =+se 


2x. 
@)vì im G0) . #@0+ƒ GUÊ ti = + tiên ƒ\(0) = eo, 


„ xo0T x-0“ Tn %... 
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5.39. Cho hàm số " 

| m..'ẽ `... 
Với mọi xe lR, ta có : 

"`... 

: _@® ƒGj=-cÊq=3);ˆ 

ˆ (@#'@)=-3sin?q- )ebs(1 >3); : 

_@) ƒ@ ng 


:CÂU HỎI VÀ BÀI TẬP TỰLUẬN bã 


5.40. Cho biết nạ rùi Và. g 0. Chứng minh tầng A= 700. ". 


há Dan, 


: | 2+ by te khí # >0, 


5, 41. Cho hàm. số. 


-8)Tầm điên kiện của bão để 70) liên túc tại xg= =0.: 
-b) Xác định ö và e để 7G) có đạo hàm tại xp =0 và tính T @. 


_&4P Giải và biện luận các phương tônh sản ( Tà thư số): _ tà 
m^ _— ấy 27 
` a) / G)* 0 biết ĐT ng ai ng nể 


b} /@#Ƒ'0)= m biết /ø=## —=2x— 


: 5.43. Cho hàm số 


"2"Em s “T+ửn;ke nà ˆ 
Ề lcos xi ` ... 
: Chứng mình ràng . 


VN lên 


T 
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5A4. Tìm để tôn tại hàm số : 
"/@)= 4x -6xˆ s092g+ 3+sjn2asin64+l2~ 1-42 _(#hàng sổ, 


-¿ VỚI: Lê trị của số đ- đó, Hãy xét đấu cị của ^/ =0) 


5.45. Tìm ø để đổ thị hàm số : 
_ 3= 4x) -3x 
: tiếp) xúc c với đường thẳng y= :7HX— SH 


„5.46. Cho các hàm số 


x2 
x= -/G)=: ng 2<4 "gG)= V- 


Viết nhường trình. các tiếp tuyến: của đồ thị: hai hàm | số đã chot tại giao điện ` 
của chúng. Tìm góc. giữa bái tiếp tuyến kế trên. : 


8. 47. Một đoàn tàu hoả rời, 8A; chuyển động nhanh đân. đều với gia tốc 9, 1m/ˆ Gõ : 
. qua sức cản của không cai Tính vận tốc tức thời tại thời điểm tàu đã đi được ` 
. đúng: 500m. : 


5. 48. 3) Chứng mình răng ở Iiển P@) ụ một đa kh thức bậc ba: và. 22 là một số tịC bất 
kì thì fa có ˆ : Ề : : 


PŒ—+2)= 'P(Œ)+sP" GxŸ ẤP e0 _P"@) @x cR). 
9) Xác định đa thức . PŒœ} bậc: ba biết 
P(0)= „ (0)= `P"(0)= lộ '`0)= 1 


5.49. Gọi.. @ là đồ thị hầm số. : S ở 
" W= ƒG¡). Căn cứ vào đổ thị ˆ tê là 
(#) được vẽ trên hình 5.1; _ 


¬—... TP JN | Ị 

„và ƒ).. - D000 mi.0lii= s8 le X— Z1 
b) Hãy cho biết đấu của ƒ (+) : n"" lên 
với mi xe(02)..'... ..„, "`... xẺ 
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-_.5.80. Chứng mình rằng tiếp tuyến tại điểm bất kì của đồ thị hàm số 


~... 


2: 
cắt trục bế: †ại Tnột điểm. cách đều tiếp. điểm k gốc toạ độ, ẫ 


5.5L. Gọi @® và (#®°) lần lượt là đồ thị của hai hàm số Ss 
..y= 7œ =—x” 2x41 @) :Và y= ø(%)= x 2~2x+3 @$ ) 
: 2) Vẽ các đồ thị của hai hàm số đó trên cùng một hệ trục.toa độ.. 
Đỳ Viết phượng trình của đường thẳng (2) là tiếp tuyến của (® tại tiếp điểm A 
đồng thời cũng. là tiếp tuyến của @ ') tại tiếp điểm B (đường thẳng v: nếu cố, 


`: được gọi là tiếp tuyến chung của 6® và g )). 
, 5.52. Cho hàm số _. 


J7) S7 Tố 
| : “`... (ø„e Ñ). 
_.8),imƒ'Œ);- b)lim/Œ); ` ©) im ƑÍ ]: — đ imƒ@) 
- “. ộ _— 5 suy - h xR 2 bo Lai : 


__ C- HƯỚNG DẪN - LỜI GIẢI - ĐẮP SỐ m==——.. 
:51, Với mỗi 4 # Ö, tụ ính đạo hàn của hàm số y~ W 82117 tẾ 
nghĩa... . 
__® Tính Ay. tuinn 
Mở an -8x+Ax _¬ "N...ẻ 
~ 8x) llxzaJ rWRe i4) 
= Ai Xi Côn, Ax) )+8b2 


-#et mệt tsœxÁr ma 
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_®Tìm giới hạn. 


Ay- nẺ ĐỀ 
".. “—==r6. 

Axo0 Ax - 2h v:A Trung Si” s SN : 
_§2 ""N... ¬... - mẽ 


Tỳ Muốn có tiếp tuyếu của đồ thị hằm số ve xỂ. mà hệ số gốc của tiếp tuyến 
đó âm thì phải tổn tại điểm xọ sao cho ƒ'(xạ)<0. Ỗ đây ƒ'Œ)=3x” >0 
(VxeR}; vậy không có: tiếp' tuyến nào của đồ thị hàm số đã cho mà bệ số 
góc của nó âm. : j..v 

5,4. Ta có 


: „5 =2kx ái : BỘ 
_ Phương tình nếp tuyến tại điểm A@; Hổ) của £porabol Ø@ Độ ốc 


 ỷ= =2lz@x~ —4)+ấ? = p) _Mư, 


 Gọi.J là giao điểm của tếp thyến bôi với trục Ởx. Hoành độ điểm. h là \ giác: ' 


„ của phương trình 
đụố” b2 bat x=5 6ì 2+0) : 


` Suyra | —;.0|:.-" 
sam(6i3ˆ 


Từ đó để. vẽ tiếp /myến tại điểm . ' 
A(; ka? ˆ) của parabol @), tai nối. điểm A 


__ với điểm vế 0): đúng Tu ẢP : 


tiếp tuyến phải tìm. 
5.Š. Theo công thức tính đạo hầm của hàm số tại điểm 9: 
¬-.- ng £@-/(07” 


x0 x=0 
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. ta được 


¬ na. Tim HD: 
_i- Tim ` ca 
_&6, 


*,e Với x= 2 thĩ tạoồ, 


"— *: 


1ã (0= Hạ CC TU 


xo0!:..X : xo”. X _:x¬a0h nà ý 
“và làu A5. lạ CA —= im (V—x)=0.- 
xo0':X sự A0 UY ĐC x0”. ) KUỂ NA, : 
lên! đó do, 
.a)® « Với x<2 thì ƒ@)= x2 -x+2 là hàm số liên tục và đạo hàm của nó l 
#t)= =2x=1, 
` e Với x>ÐÖ Thì Œ@)= Đà là hàm số liên tục và đạo hàm của nó là 
: ng 
#0 se 
: _ {, 


ĐiE2 #@)~ im GỂ L2 ¬ 


_m ƒG)= lim ng In 


& x2! 4h 


Do.đó Tim f@+ NHÓi /0); suy Ta Đường tốn. tại im /G9, tức là hàm số. 


không lA tụé tại điểm xE 2, 'nên nố ó cũng không cố đạo. hàm tại điểm này., 
(Ta đã biết : Hàm số có đạo.hàm tại điểm xo thì liên-tục tại điểm đó, suy Tả ; 


: Hàm số không liên tục tại xọ -thì không. có đạo hàm. tại: điểm đồ). 


b) Tường tự như bài a), dễ đằng chứng mình rằng nàn SỐ đã cho. Tiên tục và 


có đạo hàm tại mọi điểm xzl và: 


2x+1.khi +<1. 
⁄ vàn, c khi xkk 
% ` 


.. Tả có: 


: Xết tính liên tục vã sự tôn tại đạo hàm tại điểm x = +: Vì. 
m /GÓ lâm ƒŒ)#2= @- 


nên hàm số đã cho liêu tục tại thấu Tà =1. - 


" Mặt khác ta có- 


by x-1 S xi X— ;x 1, 
và. - .. 70, = lim #X——= s(9<% : 


mm x1 _xoU *~ „1 _. #7. 
_ Dođồ | 
¡ £@¬/@ Œ)~ƒ DỊP im 2-60) # 0, 


vn _¬ Bo >> NET: 


Suyr ra hàm số đã cho không có đạo hầm tại điểm + Set 


".. ƒq)_ = lim G2332, nơ ch _ cà 


c) Chứng minh tượng tự như trên, DI cấy hàm SỐ đã chỏ lên tục sài s đạo. 


: _ hàm tại mọi điểm xz0 À- 


_ro l2 Khi x<0 
x 
3x 2 khí x>0, 


Xét ính liên tục và sự ôn i đạo hàm tại điểm += =0. Ñ 


lim ƒ)= Ẩm /œ) = 1 =0: _ 


` Suy Ta hàm-số ố ƒŒ) liên tục tại điểm. x= Đc 


Mặt khác tạ. có : gấp số ' 
+ /09—ƒ(0) -ƒ@)- ¡ +Ð~1— 
n „r0. Rm -.. 
và : "“.. AE s AE 
nh "... Đc củ 
tý 200 SG), nụ €0: HOSI li tải lở 


xoqT x=0 __ x0" ..- x—>0T 
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vs 29-/0_ 7 ƒ@~/@ 


-0 nên Suy ra 
x0” ‹x=0  ... xr0 Ta. Sẽ : 
¡ ƒ@)—/00) — 0. 
x—0 x—0 


Thay ` /0)<0 


5, 


đố chuyển động của viên đạn là chuyển động - 
- biến đổi đều với vận tốc ban đầu vụ =245m/s 
và với gia tốc #=-9, §m/s7. (Gia. tốc nhận giá: 


Vậy với mọi xe 1]R;-hầm số ố đã cho cổ đạo hàm Và - 


_2x, khi x<0-: 
#@= 
-3x? khi x>0. 


Chú ý. . Có thể không cần chứng mình “hầm số đã cho liên tục tại điểm x= 0 
(theo định nghĩa) như đã. làm, mà lí luận như sau (khi đã chứng mình được: 
#@)=0):.Vì hàm số đã cho có đạo' hàm tại điểm x= bà Tiên nố liên tục tại 
điểm đó.. : Ữ, 

a) Chọn trúc Óy theo” phương. thẳng đứng, chiều . -- : 
đương hướng từ mặt đất lên trời, gốc Ø ở mặt đất -'- l 
và A là vị trí viên đạn được bắn lên, gốc thời gian . D hệ Ô In 
(tức lúc ? = 0) được tính từ vị tí A (h. 53);khị --. 40625ƒ Gại:=25. 


St 


trị âm vì vectơ gia tốc ngược. chiều dương: của. 


lo _trục Oy). Phương trình 120A động của viên _ NA fạ=0) Š 
ˆ đạn là kh ở gÌN He NỆ 


_y=1000+245r- 4,92; Z ae cee 
Tacố - vữ)=y'=2A4S~0,8L 6S.” co hy gg 
Viên đạn đạt độ cao lớn nhất và sẽ bất đâu rơi khi : 

-_vữ)=0 © 245~9,8¿ = 0 ©¡=256) : 


: Khi đó viên đạn cách mặt đất là 


.(5)= 1000+245.25—4,9. 252 = = 4062 -šemÙ, : vn 
) Viên đạn. rơi đến đất khi y=09. Vậy nếu gọi # Tà thời gian kể từ khi viên' 


- đạn được bắn lên trời đến khi ì nó rơi tới đất thì í, phải là nghiệm dương của 
.: phương trình. - 
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0= 1000+245:— -4,972 =n86 


LN J)23 20c + SN, II 
. 58 on b) 3,5x2Jx—1+—— ; 
H. .= lm =a " Đến 24x n) : 

c) 2x(sy" -28x” +49) ;: đ) Bên: tin g den, ;. ,@ mong ì 
g° +v+1Ÿ Œ?~3+Ð2. - ` 


« ƒ4)=8§; /'= 25; Hàn 342 .—2lal; 7Ð= = 


sẽ . 
5,10. s -20g~ ä)}® Tả. Đ), xứ: c= ¬ _) ty 
_ 3—x Lông xặ2 +2a2 ). Sửổ 

2jd-x) ì " .... ẽ.. 
5.11, -4) Đặt „ u= x? - có hàm số hợp y=ƒ0), u= HG}= can và 
- Vậy 


l 3'=/000/0)= G2) = h 


_ S301 
: \ mo Địt Nà G)+2g@)4 l GÌ. 
.5.12. » Giả sử ƒ@) là hàm ‹ số chấn trên R, khi đồ ta có Ỷ vã 
J6)=fC3) (xe 1à 
Lấy đạo hàm hai vế của đẳng thức trên, ta được „ l l 
#@œ)=#'C#).Cx) =f@)=-ƒt(3). 
Dođó f@ là hàm sốiẽ trên. -- 


_* Chứng mình ương tự do| trường .. 'ƒ(+) là hàm số lẻ trên ïR. 
3.13. Với mợi x.e:TR, ta có 


f#œ)= 3x2 SỆ hông : vv 
L§) Để #'(z) bằng bình phương của một nhị thức bậc nhất thì †a phải tìm m SAO 7 


chó ƒ'(+) phải là tam thức bậc hai x? +ðx+c với hệ số ø > 0 và có nghiệm 
kép, tức. là 


.18:TÐSGTILA : mm. = Tế . 193- 


T”=—-- - 


- = 
A'=4-3m=0 `” 3" 
b) Để ƒ'() >0 với mọi x thìa phải tìm 7 sao-cho 
"..:..w. 
©m>— 
A'=4-3m<0 ” 73. ~ 
- e) Œ.5.4) Để ƒ'%)<0 với mọi x e (0; 2) thì ta 
phải tầm z sao cho số 0 và số. 2 thuộc “đoạn - 
- [xi ;*¿] (x và x; là hai nghiệm của ƒ'(+)) tức là -` 
l4b8 Ề Lo 
'lø'2)<0 34+m) <0. __ Hình 544 


©. m<-4. 


ớt ` 4 


3) Để #@)>0 với mọi xx>o0 thì n ph xết hai - Ì 
trường hợp sau đây 

_+ Trường bợp thứ nhất (B. 5.5a) _. 
Ta phải tìm ? sao cho tam thức bậc. hai # G0 vô_ bệ 


: nghiệm và có đ > 0, tứlầ. : .. -- 

_.... Jz= 3>0 ÁP là, 

SP Cử ©cm>~-. 
'=4— 3m <0 _- 


° Trường An thứ hai. Œ. 5-5) 
Ta phải tìm 7 sao cho tạm thức bậc hai # œ có 


- Hình 5.52. 


a>0 đồng thời có bai nghiệm xị và x; thoả: -mãn 
.... các điều kiện x¡ Sxz <0, tức là 
ỉ . Jø=3>90 -.. h 
¿à: |ÁA!E4—-3m>0 
2ƒ"40)=3m>0 -- 
Š~0=2 <0 qoại. 
2...3, 


Hệ này vô nghiệm.” 


Hình 5.5b 
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Chú ý. Về nguyên tắc phải Xét. hai trường hợp, dù ng bài này tường thợp thứ. 
hai vô nghiệm. 


5.14. Với mọi x e R, ta có 
-ƒ'qœ)= tBỆ — mà +3— Hn.. 
`) Ta phải xéthai trường hợp sau đây:. ˆ 
1. Với. m > 9 thì ƒ'%)= 3>0 (zx.< Vậy m = 0 _ một giá tị cân m, 


2- Với m #0 (khi đó #œ) là một am thức bậc ha) ta hải im m sao cho : 


m>0 22 2 "... 
Ộ ¬. _ 0< <4. 
A= mỄ =Âm(3~ m) = m(Sm-'12) <0 . 5 


2 
_Vậy. các giátị ca mthoá mãn điều kiện bài toán là 06m <Sc N 


- Chú ý. Không được: ghép hai trường hợp 1và2 (@ì trong trường . 1, ƒ@œ) 
: ,không phải là một tam thức bậc hai Tiên không áp đụng được định Eí về dấu bu 
'của tam thức bậc hai). : 


„b) Để Là @): cố hải dghiệm phận biệt cùng dấu th ta phải tìm ïm SạO cho 2m 
" thức bậc 'bai ự @œ) cớ- bai. nghiệm. phân, Ni Ỷ tích. “của a chúng _ P= => 0 


(hay số 0 nằm ngoài: hai nghiệm) ' tức là 
mz0—, : „ 
A=zm(5m 12) > 0 là Boan 
vũ 2= 8 - '0 Èhaý (33) >0) 

mm 3 R 


_e) Vì ƒ'(+) cố hai nghiệm (hai nghiệm có thể trùng nhau) nên tả có - - 


mx0- 

m.... m<0 hoặc m>——-. 
Ji+Zz=—=l <©. ề Độ TRE SÀO È TA hỀU 
SN. xi t3z =l. -, 

3-m RA. và 
#i-*2 = PP ốc viữ 9 


Vậy hệ thức phải tìm là x¡+ x; =1.. 
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515. a) xị —0,7208 ; x; = 1,374 hoặc viết xị =~0,7208+0,0001 ; 


;=13874+0,0001. .. 
byng 20/2 ~~1,4430 ; x~0/6930.- 


_ 5.16. ĐKXĐ của hàm số ⁄œ) là x<-~2 hoặc: * > 4. _vw ta nc giải 
"  bấtphương trình - 


+œ= sa x<-2 hoặc x>4). 
_lx2—2x—~ 8. : : : 
«Với x<-2 thì x-1<0, dođó_ 
M: `... 


luôn luôn đúng. Vậy x<~2. thoả mãn điều kiện. bài toán. 
'e Với x>4 thì x— -1>0, đođ6 


“?toštLe. s-1«J 2c: 


Ta. n“n 8 ©1<=8 (oại) - 
Vậy đáp số của nhài toán tở x<-2. 


_ nề ẪU vn CÁ ˆ đỸ 
KH, 2 ve 227 TP Sóc ¬.. 
cài . : È “ t „ rà 27, t, 

b)y=-7x+5; .- `. =7 Ko nhiêu 
)y : * SN _y bả > 
2) Ti : . 


5. 18. Trước hết ta hãy Viết phương trình. tiếp tuyến của £ tại kệ điểm ÁC1; 9). 
Ta có 


_#Q@) vi +4x+1 (Vx eR). 


Với s;=-L ƒGŒo)= 0 tì ƒ'Qö)= 1, do đồ phương nành tiếp tuyến phải tìm là. 
y=xtl.(Œ)... - 


Để tiếp tuyến (T) cũng là một tiếp tuyến của () tại nã điển By ; ƒ0¡)) 
khác điểm A(—1; 0) thì điều kiện cần và đã là (T) phải cắt đồ thị (Ø) tại B 
196: : 


(tức là ta phải: có ƒ(x)= x+1) đồng thời hệ số góc: của tiếp tuyến tại phải. 

bằng hệ số góc:của tiếp tuyến œ®) (tức là ta phải có:ƒ '(x) =1). Tóm lại ta phải 

giải hệ thống phương trình : : 
mc =x+l VAN -x?+2¿2 #x= =x+1 

ƒ#'œ)= " -4# +4x+l= 1i 
Nghiệm của. hệ thống này chính là. boành độ các tiếp điểm của ° với đồ 
thị . - : 
Giải hệ @®), ta được x= +1. 


Với Xo= = ==1, ta được tiếp: điểm. .A(- 1; 0). 


chủ Vi” 


- Với xo =1 ta được tiếp: điểm 8Q; 2).; 


Vậy đường thẳng v= x+1 vừa là tiếp tuyến. của @ tại tiếp điểm AC; 0, 
_ vừa là m tuyến của ch tại k điểm. Si 2) “ 'ACt 0). ï 


g1 ` m- sẻ ni : _ c) SỐ, 
ni Ÿ.. + : 
tim [ _ = lưn G ~x)eo[ x] 
œ\2 : 1 2 
t ex : x—>> 


LÄñ : 

(ì tủ `2 >=Í l1 và Ý Bại sen[T~ x}* = - = =D. 
L3 

h =3'sn(T- ) x¬ AE gà Ất VN 


+ Cách 2. Đặt E = x = + thì khi x sẻ 2 tạsễ cố f~>0. 


“vay hm li x]anx = Mhs(Ậ- À=b Tm#, cotf.= j -C05ƒ =1. ` 
xo 2 : >0 2. >0 >0 sm 
2, Ề 
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`3”... sIn#+cosx + x(sixT— cos x -:'# —sÌn£eosf 
- #20.a) cội : so mm : 
"`... f?cos2rs. 
_ . 5 b ; 1 vệ hi 
(+ tan?)inf+7cos7)— D (Œsin2) 
`. ;COS LÊ ca 


:...đ) -sin x : 


c) = 
TU ÔNG "`... .... : 
1-2x : si g) Y0: NG sin*) z7 


se) = 
2A4x2 —“x+La sin 2x2 —x+l1 than 
, 1) ~3sin3xsin(2cos3x). 


: h) - —6cos4+. sin8x ; 
5.21. Để hầm số có đạo hàm thì ta phải. có -eos2x >0. Với điều kiện đó thì 


. 24lWX4J205237 =cosx. Kc cv 2 H2). 
: ' ` 2Wcos2x : 
-,#&) = : : 
: x“.. .COS2X.°.. 
l ~sinxcos2x+cosxsin2x_ ”` ˆ` ginxó. 
$ : _.. €0s2x cos2x - ; Yeo2 2x 
: «Khi # - ủã thì ©os2x= =5 Ni <0, nên không tốt tại Ƒ lễ } 


: DI `. sang: /(Ệ la sa 


lo 


- 8.22, Cách 1. Với mọi: xe lÑ, ta có... 
# @)= 4sin? 'cosx+4cos? ˆx(-siix)= =4sinxcosx(sin”' x- cos 2x) 
= 2sin2x(~eos2x)= —sin4x ¬—. "- : 


Mặt khác ta có : 
C0 =0 1 134x746 ta 4 


- Vậy với mọi x:€-ÏR ;ta có 
_#'œ)=#'G). 


` uy 6 


Cách 2. Ta chứng minh rằng. ƒ(+) và ø(x) khác nhau một hằng số ; vì hai 
hầm số khác nhau một hằng số thì rõ ràng đạo hàm. của ng bằng nhau. : 
(nếu chúng có đạo hàm). Thật: vậy, ta có : 

sinx+cosfx = in” x +cos ˆx) Ti... l 
11~cos4x 3-1 


= _ 24/211 d- —.-————=—+— cos4x ; 
2- "“.. = 4 Ä- 
tức là hủ ' : 
=. ! : 
£Œ@)= VI .‹(Œœ)_ - — (Vxe R). 
Vậy - 7œ =#G@). 


ˆŠ 23. Học sinh tự chứng mrủnh. ¿ : 
5.24. Cách 1. Áp dụng. cộng thức đạo hầm của hàm số hợp ` 
(cos? Mộ, = =2cos u(— sim). u= ~H` HH) 


ta được 


". sÍt 2] ki s-2@-jbe : 


-= Tuệ. sn(-23) + 22s in 2s) 2sin2x (Vx cR). 


y'=sin2x+sin2x— 2sn2x= 0. 


Cách 2: TẠP, dụng công thức hạ bậc 
tyỂY, T208 1Ecos2w 
COS“w=—————, 
: ng : D2 
` tá chứng minh được y=Í. Vậy y'=0. 


-8,25.a) Với mọi xe 1, ta có 


ƒŒ)#~ 3ãïnx +cosx S221 
ƒŒœ)= TẾ si Šmr= 1© co83:6o£ — si x sim .= 1 
2 2 3 3 
bn CN 
salxt BỀ “... km (k‹ HÀ 


3 
199”. 


b) Với mọi x € TR, ta có: 

b ƒ +) =~-2 sin17x 5 cos 5 ~ si 
#Œœ) =0 ° tn17z# (~¿ đang) =0 

Ầ sin17x T (sn5eo 5x+ =) . 0 


© vn S> + H =sin173) - 


5x + ==17x+k2m #p ... 
c©> Đa MỤ: 295 1Œ | vŸ ST 
SH vn gay oát 

l0: M314 t chuc du pc IS 6 


`5.26. Với mọi x e1, ta có 
'S a / #'Œ)=~asinx+2cosx—3: 

Để  ƒ'(+) = 0 có nghiệm thì ta phải tìm Z sảo cho phương trình 
`... 2cosx-jsinx=3 .-. `... 4). 


có nghiệm. Ta có : “ấn `. tổ 
sẻ CC v CẾN cỗ (hân co j 0) 1 Tốc 
: cảng Ýa?+4 cö`AJd?+4 : va2+4. na vê ; _ s 
"` 8x... .*. 
l8 an, nan tnc hố 
Vì : + =1 nên:cố số ở sao cho : 
)y 4 Xa?+4) Aa?+4 so hẾ” ..|sing.= <2 hái 
Ầ a?+4 


Ũ ` : HÀNG . 3 
Thế vào (2), ta được : cosxzcosœ —sinxsin#z =—- : 
No 3". VJa 2+4. 
= cos(x+)= SH v @®) 
vộ s12 lộ thác Vz”+4 
Phương trình (3) cố nghiệm khi và chỉ khi : 
b <si© 3<4Jz?+4 ©27+4>9 ©a? >5 © lai> 5. 


-1l< 
Ýa2+4 
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5.27. Với mọi xe R, ta có _ 
cự 'G)= 2cos2x— -2q-~ 2m) Sinx— Đ 
#Œ)=0 © (1~ 2sin2x) — q— 2m)sinx - Tr= 0: 


-© 2sin? x+(~2m)sinx: sim Le, 


⁄ 


Ta có : "`. 
A=(1~2m) =ôm+§= Am”—12m+9= (3Ÿ. 
Vậy 
gà- @mi— Đ TÔ 3)- -‡ | 
biệt 27 Di ".. 
ga c0 TU na: 


-4 
_« Giải (2), ta được -` 


@) 


-'ẽ 


@ 


+ Giải (3), với điều kiện —1 < m— 1< 1 hay-0 < mm < 2, ta được 


2 vộ sẽ : cò nà. |#⁄=#+ k2n 
sinx >#z— 1= sinœ <© ì 
Sài ¬ XIN UY : 


Kết luận 


6, 


'a) Nếu m < 0 hoặc? >. 2 thì phương t trình ự t)z 0 có các nigHiệm là 4).. 
Ð) Nếu 0<zm<2 thì ¡phương trình ; G)= 0 có các nghiệm là @ Và lẻ 


= 28. Ta lập bảng sau SE}. 


Ax Tri: s L2 9021-s 0,01 
À3 ;2/023 D7 ° TẾ /an/ä| .°. 1161 - 0,110601 
đy Shử c1 "mm... 0/11 - 
A =|Ay —dy| 7 -0061 J. 00006017 
Ay~ Nhan HH 
ỗ | ii | 039 _-.00526 -_.0/0055 
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Chú ý. Qua bảng trên .ta thấy, với Ax càng nhỏ thì sai số tuyệt đối của 
- công thức gần đúng Ay =dy là A= |Ay- đy| càng nhỏ và sai số tương đối ˆ 


Ay~ẻ 


ỗ - A4 cũng càng nhỏ: ˆ 
_ 529. —0/0693.- 
ÁN, 2.4) C2 6 vớ Hi may goế no bìn Hàn 
tt _- 2xx 
6x?äx - sẽ... sự -@2—Dsinx+2xeosx : 
_... 10 cung - 2392 
@& -Ð `. : Ề q~x) 


8.31. a) 0,99999. 

-.. Hướng dẫn. Xét hàm số v= *#x với, 5n và: Ax= -0, 00002. 
b) ~0,00002. : 

_Hướng dân Xét hàm số, pc sinx v với xạ =Ô và. Ax=-0 00002, 

5.32, 3) 4Áeo92x~ xin23) 6. 4sin2z xì 

vn lên =2 932+2x ;ờ! t2 —1Br2 


y "=24x~ 18, <2, y®=0 œ >5), 


đ (~U” 'nia" „' 
-(ax+b)fl 
-e) Ta có v 
ợ ~ easx = thx +2] : ko 


Ã tử sàn v+TÌ =ig tà : 
TT an (2 nu n 
Móc lu XS” = sin xa) 

ng th li T0 Sinh 
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_ Bằng phương pháp quy nạp, đễ dàng chứng minh được 
G@) — G Su 28 
y =3)” = shz T5 } 
ø) Chứng minh tương tự câu e), ta được : - : 
(sosz)” = nhỤ SP Kế tị 
533. Tacó Sũ AI " 
XT5, _A4@Œœ— -)+8+D 


_ 4D. 
x?—1 h. x?~—1 
se (44B LE+ -A=x- cấu : 1). bz+ÿ 
A+B=l A=3 TC v 
. mm ¬ `... .. 
___ Vậy : ì mm"... 
s, ¡ 3...2 
70) == 


SE XS 5M 
“ấp dịng tông: thức s. bài tập 5.32 đ- 
l : kã _— C2" " | 


: NHI . HN 
ta được TgYệP So HỆ 
"ni „CD TIẾP 
SỨ œ@= ¬ x+ œ+1”mt Ề 4 x— y 


5.34. - a). Học sinh tự chứng, mình: 


: b) Ta có % `". nh 
¬y'=2cos 2x ".. yn= -2? sin2x ; : 
yh=-2 COS2X ; - PC y?= 2#sin 2x Hi 
bộ y® =2 dos2£ vn y® =-25 sản2x Ta _ 


yŸ?=-2”cos2x ; `. y2 2sn2x. : 


: Bằng phương pháp quy nạp, vữt đăng ơ chứng đit được. 
HE CC U 2”*sin. 2x> C 0225y. 
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_8.35. 4) 7278; =.. ¬:b) v@)=8m/s ;.2(3)=~2m/s2. 
5.36. (D). 1c cản 
.8.37. (C). 
5.38. (B). 
5.39..(C). _ 
- 5.40. Theo định nghĩa, ta có 
.... 0=tm ¡4= 69-70, 


vì /0= Ô nên ` SÁT 


ƒ9= _ =A. 


: x+—-0.: X ì 
saH. 3) Hàm số liên tục tại điểm: x = kệ nếu › lm /)= #@) TẾ, : 


cm ƒGÓ= lim ƒG)= ni 

Tả cố ` , : 

° Em 2Q) lắm 32 0), 
..rv Ề gì 
đề ƒœ = Tâm (cử +bx+€)=G,, 


-/(®)= @=0, 
Vậy hàm số liên tục tại điểm x: x=0 nếu e=0 còn b mỳ ý.. 


. Hàm số có đạo hàm tại điểm x= 0 thì r .nó liên tục tại điểm đó suy r Ta 
=0) và có giới hạn hữu hạn : : 


sạ /0)—/00) 2, 


x0 .„x—Ô. : 


» 


_) 


Ta có 


lún CÓ CÓU 2 qụo VIÊU - lu vn Wof 20271 tac 
x0. ˆ x~0 "¬ x0 X  x¬0 : 
tư CC. gn (E2. lạ Sổ TP, 


xo0 x-Ú' xa0 X xo. +x 


lim (=x”)+ lim b= b. 


_—- ` x¬0” 
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Để tồn tại giới hạn hữu bạn (1) thì tà phải có 
im @-/@Ø _ nụ (@)-/6) ƒ@).. 
tnn x-0 - M= x~ 0 
Suy ra b=0. : sa đg SỆU, 
Vậy lần số có đo hàm qí xe 0 khi và chỉ khi 2= c= -0. Khi đó, ta có 
#)=0. ` 


542, s) Với mọi x e TInN 
£'Œ)=muÖ —Œn+2)x2+5x~3. 
_ƒ@G)=0© mở ~(m3+2)32+5x~3=0. () 
Thử thấy x=il một nghiệm, tiện ta CÓ thể viết (1) dưới đạng 
(x—9@#2—2x+3)= 0. 


C UÊN na. .“...ẻ..- xi vợ vờ A), 
" ng2 ~2x+3= 0. "=.. ệU ` (6) 
Ta hãy giải phương trình (2b). Xếthai trường Đạp lây Sài 
e Với m= 0 006) © r2 ¡ ¬- n. 
ø Với m z 0 thì — : _..- 
_ + / 15 ⁄ À ; 
GŨI xẻ 4 điêu kiện 0 zm< 3} NA 
_' Kết luận 

+ Với Hệ phương trình có nghiệm xạ =1... TSW 
- + Với m=0, phương trình có nghiệm *o =] Và #Ị =ễ: : 

+ Với 0 #m < n phương trình có các nghiệm là . 


== 3m s. 1+MI—- ẩm - 
2- GEN 


Em 


.*0 L ZI 


B) Để hàm số Ủ cho có đạo hàni Thì fa phâto có 


.. -2x- 8§>0 ©*<-2 hoặc x >4. 
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`Với điều kiện *x<-~2 hoặcx >4, tả có ˆ 
11, 

rœ +Z)=~ ..ng 
Na x2—2x—8 
_ Phương trình .¬ . . 
ty TÊA he, ST nu {|x<-2hoặcx>4 `“ Nà: , 
z  n 5 SN Z—. ¬ ˆ | x<_T. Oặc x»> 
" 4œ)/ Œ)=m © = _ ì l2 —2x_§=m TH HỆ Nà 
li: „Vx“-2x-8 : vÊẾ ¬ 


- J[Jx=l+m x=1+m “.. 
| l+zm<=2 -.-]:'m«~3 'HIẾt h 
© _=a 


x=l+7m. x=l+m.... lim| >3. z 
l+m>4 ` vn Ũ 
Kếtluận h `. :h 


+ Với |m|<3. tả ÿiiik trình đã cho vô nghiệm. _ 
+ Với lm| > 3. th phương trình: đã cho, cố nghiệm là x= =12m.. 


_548, Vì xz— 2 + ky, ke Z nên cosx z 0. Xethai trường hợp 


+Nến cosz > 0 thì. lc TH đa cội bẻ 
_. mã ., 
COsx| cösx 
suy ra . . 
KP" '@sinx) sinx 1... tany lên” Số, 
: Da. .n—i -@) 
.; + €OS“X: COS“X COSX- lcos+, sếp „ : 
_ #Nếu cosx<0 thì ni : 
Ti, 
7œ 9*En” ¬_—. 
cosx| ' :.cosx-. 
Suy, ` : : 
_œ )= THÊ =1"... "` 
Tố. U.... n6 
Từ (1) và @) suyra ƒ'@)=. CC Ề #++Èn,ke z). 
12... .....ẽố (‹ 
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- 5.44. Ta nhận thấy , 
2acá- vi >0 hà Go <0© 2=1. 
Vậy : L h : 
® Khizz1 thì không. tôn tại hàm) số ố ƒ@œ với bất xeR, do đó không tồn 
" 
° Khi a= 1 thì tôn tại hàm số œ) xác định với mọi xeR vu 

()= :4x° 6x2 cos2+3>sin2sin6. 
Tac6 - /ƒ'@)=12x2 ~12x€os2+3sin2sin6 ;: 


7) =3~6cos2+3sin2sin6 =3(1—2cos2+sin2sin6). ˆ 


Wì 2<: 2 <m nên cos2 <0, ky 1~2cos2 >1. £ xi9 : (@) `. 
“ Mặt khác lin2sin6l < 1, suy ra sia2sin6> >1. kỳ vê : Số àc '@ _. 
.Từ/(1) và @) suy ra : " : : 


°. 1~ “2cos2sin2sin6 >0 © sử r)P9- 
.S45. ĐỂ đổ tị hàm số - TC HA 
„= 4x” —3X 
tiếp xúc với ối đường thẳng: y=mx~1 `. Sao ocho hệ Phương tình. 
Tn 


Í4xÊ~3x=mx~1 ĐC uy” q)- 
12x2~3=m "“ˆ....GẶ 
cố Ấghiện: Thế mm từ (2) vào (1), ta được - : l nN 


4z 3x=(237 3x (ng 


Thy x=2 vn) đục mẽ 0. Vậy với m = .0 thì đồ thị hàm số đã cho : 


tiếp xúc với đường thẳng y=mx—1, x 
5,46. Hoành độ giao điểm hai lếi thị của hai hầm số đã cho bị: 


2 cxz ` 1<©x=l1'` 
_¬. Š 
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. Tung độ giao điểm tương ứng là y= ——: 
g vn : ø ứng là y V:- 
Ta có :- $ : 
s. ƒ#@=-=.m ra “. 

_- 00 nẾn 0= ị : 
- Vậy nhớ trình to tuyến của ® thị hàm số ý = Nai tại giao điểm là 
S5 KẾ Lêu TRO 


« øe(Œ)= xV2, suy ra ø'(1)= M2; 
'Vậy phương ` trình “*£ tuyến của. đồ thị hàm số y = g@) tại giao điểm - là 


y se " Tg Mỹ 2= 42x - _ 
sử ` 


_ nên hai tiếp tuyến của hai đồ thị hầm số đã cho vuông gốc VỚI 1 nhau, suy ) Ta 


. 1+ (@œ- 2. 


' góc giữa hai tiếp tuyến đó bằng. 909.- 
S47. Nếu chọn trực Ós trùng với: phường của chuyển. quê: và chiều đương là ` 
chiều của chuyển động, gốc O là vị trí ban đầu trước khi tàu khởi hành và xem 
=0 Tà thời điểm tàu bắt đầu khởi hành, thế hà R DA hợi trình hành động ` 

- của đoàn tàu là ỜN 


_ ¬—. Đề. 


(s là quãng đường đi được, zlàgia tốc). : h 
Gọi /o Ứo > 0: là khoảng thời gian từ: lúc đoàn tàu rời ga. đến khí đi được 
: 500m, tacó : 


500=7 An „Ã Ai "lệ =100 G.. 


Vậy v vận tốc tức thời t tại thời điểm tàu đã đi được: đúng 500m hà 
Yữo)= v(00)= 0,1x100=10 TU Nà 
. 5,48. Ta viết đa thức bậc bạ P@}. dưới dạng 


P@Œœ)=a¿>*` +a% ˆ+đ,x+a; (a¿ z0). 
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Tacó.. ". 
.P`\@œ)=3agx?+2ãix+ao ; ni : 
P"Q)=6agk+2ã ; 
P"Q)=6ãp. 
vày : 1 


SP ”4)3S-P14)+xP(4)+P@) 


dgx +(34gØ +án 3x23 LÔ uời '2ae" + 2)x+ ag8`+. + a2 + “. +4. (1) 
- Mặt khác ta có ⁄ _... ° h 
PŒ&+#)=ag(x+ø)Ì +a(X+ø)°+a;(x+g) xá; 


=á oG`+3øx2+3g2x+g2)+ai (2 3 t22x+ 27)4 a;(x+2)+& 
"_... '+áp#+a))x” +apz2 +28,Ø:+4,)x.+ag22 -+ayø? tư táo.) 


So sánh @)ì và (2), Suy ra điều phối chúng 33) : 
PK 0,ta được - Tàn 


_P0)= P9) tap @+= 0C n0. 
„ : : 
P(0)= P (0= P®)= .P"6= 1 
nên đa thức phải tìm là 
: x2 uy 2 
f0)=1tx+T +Ế, 
5.49. a) ực 2)=1;7#0)=-2: ƒ@= 9. 
Ý bì Với mọi xe(0; 2), ta nhận thấy tiếp tuyến của đồ thị: @ tại các điểm. 
M(zx; ƒ(©) đi từ góc phần tư thứ hai đến góc phần tư thứ tư, do đó hệ số 6 góc : 
. của tiếp tuyến là số âm, suy ra ,ƒ” Œ} <0. : 
5.50. Để hầm số có đạo hàm thì ta' phải. :CỐ 


`x-4”? >0 02x <5. 


Với điều kiện 0<x<ổ, ta có 


14.BTĐSGT11:A nản : 2 : tà -209 


ˆ Gợi MoGs; 3ø) về một điểm tuỳ:ý Thệc ĐC thị 5 ta có 3o =2 vo ng } 

1_Ềx ` 
y Am... 
anh .... -đã 


1-8 —— 
==.... `": TƯ”) 
Hang 4+ jxg— -4xÐ 2 


: Tiếp tuyến này cất trục tung tại điểm 7 có tung độ là Ề 


. ,1—§x ` 
3r=—=——=c(0- 3g)+S 2 Vu —430 
4dlxe~ đc: Di Ti 


_c Sxo)(—xe)+ 2(Xo— xổ) _ )_ 


=1 s Pin Ơn ĐỘC 


% “Khoảng cách 7TMg được tính bởi công thức 

l 2 
[rạƑ =@—023 Tủ số - mí : 
Là /É9 1 .......ẻ. 


Tối, 1n 108 le) * Mi, Kc _ 8x22 
` = xã #| ọ 0)~*o | =3ẩ+ 0 0 


Vậy thi hết tuyến gì MoŒo. yọ) là 


#\jZo= -4xÐ— -16Gp= đi 
".- -64xổ.+ xã —16x4+64x4 _ Xò „. 
_.. . 4). _= —hÓ). 
Vậy K Hy 
-JfM|= .=lrolz Ki 


n= 4x6 . 


- Điều này chứng. tổ, điểm T cách đều tiếp điểm Mẹ và gốc toạ độ Ó. 
_ Chú ý. Có thể chứng mình bài toần này bằng phương pháp hình học như sau : 


.Với 0<x<Ã thì y>0 vàta có 


—>~... 4x”: +=0 G1. - ty? =0 
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Vậy đồ thị (Ø là phân đường trồn _ 
thuộc.góc phần tr thứ nhất (vì 


-*>0 và y>0).tâm r[s:9), bán 

ệ kíh R== 5.6) 

: Ắp dụng tính chất : từ một điểm T 
ngoài đường tròn, kẻ được hai tiếp 
tuyến với đường tròn là 7Ö⁄¿ và 
TO và ta có =Ơl..Đó là... 
điêu phải chứng minh. Hi cổ 

5.51.a) Học sinh tự vẽ G57): 

:Đ). Gọi đường thẳng y“ =i+p '@) : 

_ là tiếp tuyến của đổ thị “hàm số ` 
_y= : ƒœ) =-x7 —2x+1 tại _ điểm 
A(4; 'f()}, đồng “thời - là Tiếp, ' 

tuyến. của đồ thị hàm ” số „ 

'_y=eg@)=x?2—2x+3' tạị điểm. 

- BQ; ø()). Nếu thế thì ta phải có “ 

ƒ@)=sgŒ)=m 

-@ 4ƒ) = ma+p l2? ma. 

#(B) = mb+p. Cu c0 ý Avo | Hình 5.7. 


_ ((1) chứng tỏ hệ số: góc của tếpk tuyến tại 4 luc với @ và hệ số góc của tiếp : . 


tuyến tại 8 (đối với (?') bằng nhau và bằng mm; (2) chứng tổ đường thẳng. @ 

đi qua A ; (3) chứng tỏ đường thẳng (2 đi qua B). ; 

Khử m và p ở hệ phương trình (J), ta được - .. : AI c 

._ CÓ) vi lôy Tô su g09 ty ý hát hiến lại Ai thu Hệ 
ƒ(3)~ f'(4)= sŒ)~ bg 0). SA... : 
-2(z+1)=2(—Ð ỳ h 

©>“- : : 

~a”~2a+1+2a(a+1)=b2~2b+3~2b(b—1) —- 


2H 


-a=b An ẽ'. 
= P 
42+pˆ°=<2 - La=1l;b=-l. - 
l - Thế vào 0) ta được 
« Với g==—1; b = 1 thì im = Ovàp= ^ sử mà iếp yến chưng phải ân là 
y=2 (4). 
+ Vớia=1,b c1 RE 2i 9 /p& 2 sa ti nyến dụng phố 
ÿ=rx+2(4)- : 
-8.52. Ta có 


#)= N2 +..+xP 


: Ấp dụng công s thứ tổng của cấp. số nhận với số.hạng đầu “ 1 và công bội : 


_,„= xz#1 ta được ; 


m+L 


: vn ¬-- 
: : Cà k 1= 

: Từ đồ suy rà - T. 
3) Em / G)= Emd+x+2Z tr .+ m)= HH. 


1~x? _. tuệ 


9 im /G)= lim, ng T 


nẰœ 
` 2 
: . 1m. Ề 
: đ) lim ƒ'@)= lim —= lim ~ Tuàn - Đ= +œ 
. „>œ ? 1-3. {aÍ.. 


: \z+1 ải : : : 
..ì lim $) =Ö suy ra lim _ =+©). 
m>e\ 3 s„b 
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ĐỂ BÀI ˆ 


1. Giải phương trình. 


Lềc 


: : - đồng biến đến tên TP _¬r _) 


. BÀI TẬP ÔN TẬP CUỐI NĂM . 


Z.. 


:'£OSX.+ €Os3x + cos5x + cos7x=0. - ˆ 


v.= Q5 lì) sinx.+ iôt2 5 sa COSX - ` 


10. 2 TÔ Ẳ 
Giải n6tctg tịnh ".. 

ˆ. CO8? # + eos” (: tŠ)= 1+ co. : 
_Giải các phương trình sau : bi nh ng hi . 
3) cos2x =9 cobt+ 5 TÚ; 2 - ˆ... "b)2sinÖx— cos2x— Sinx= 0;: l 
'e) 2tan'x— 3tan2z+1=0; ˆ.- - độ tanx tan2v = tanY + tan2x; 


- @) 5cos2x. —:12ã8n2x = 13; Mộ X Đ 6sin” x+ Sỉnx cosx — cosz= 2. 
: Go hàm số ƒồ) = TRNUC -): NHÀ TH 


3 Tìm giá trị lớn nhất và giá trị nhỏ nhất của 2/Q): 


b) Giải phương trình ƒ@) = s3; 
.e) Tính giá trị gần đúng tin: xác đến hàng, phân nghìn) của các nghiệm rễ nằm ` 


trong Khoảng (0; 2m) của pho ngh trình /@j= Sài, 


ˆ_ Giải các phương trình sau vi 
ˆ a) 4 cosx Cos2x cos3x = c6s6x; Öb) xe q— sim) + cos2x=0 ; 
c) cos2x+ , =2[sosx: ni ) +1; 
` COS“ X K Áo aỄy 


đ) 3 tán2x — 4 tan3x =tan2x tan”3 

An cố 12 cuốn sách tham khảo khác nhan, trong đó có. 6 cuốn- si toán, 
4. cuốn sách vật Hí và 2 cuốn sách hoá học. An muốn xếp chúng vào 3ngănA,. 
B, C trên giá sách sao cho mỗi Hô chứa một loại sách. Hỏi Án có bao nhiêu l 
cách xếp ? 


21. 


`vi 


øg 


8. . Trong khat triển ca la + ST 
+) 


„ hãy tìm số hạng 8 tự do (tức là số hạng không 


___" chứa x : : 
9. . Hãy Shọn phương án đúng trong các. SA án nêu sạu đây : - 
. Một hộp chứa 12 thẻ, trong. đó có 2 thẻ ghỉ:số,1'; 4 thẻ ghỉ số 5 và 6 thẻ ghi ˆ 
số 10. Chọn ngẫu nhiên 6 thể: Khi đó, xác:suất để các số ố ghỉ. trên 6 thể: được 


chọn có tổng số Niớc nhề hơn 50 1à - : : : 
: 37 n0 VI a7) 

A' c7 ——;.... 0) 
_ Đang: -® 924` @ 924 - ( 3 


10. -Trong 'kì thi cuối năm lớp tử) xác suất để Bình đạt điểm giỏi môn. toán là : 
9/92; môn Văn là 0,88. 
-, a) Tính xác suất để Bình đạt điểm giỗi cả hai môn văn và toán. 
„ b) Tính xác suất để Bình đạt điểm:giỏi ít nhất một môn. 
11. Bằng phương pháp quý nạp toán học, chứng minh bất đẳng thức ấnủ: VỚI mmỌi 
7 #ốguyênn 3.2 và mọi số thực x thoả mãn | x|< 1: : : 


: ¬.= _*)” +(+#*<2.. : l 
" 82. Bốn số Tập thành. một: cấp số "cộng. Tổng của bốn số đó bằng 225 và tổng các 
bình phương của chúng bằng 166. Tìm bốn số đồ. - : 
18, Ba số có tổng bằng là và: lập thành một cấp số nhân: “Theo thứ tự .đó, ba số 
ấy. đồng thời là các số hạng thứ nhất, thứ tư và goi tm. của : một - số cộng 
ầm bác số đồ. ....... 
14. Dấy số (w„) được cho bồi lạ =2 và ¡=2 —1 với mọi mà 1, 
a) Chứng minh rằng dãy số (v„), trong đó v„ = = lắy — 1 là một sp số nhân. Tìm 
số hạng đầu và công bội của cấp số nhân đó. Ỗ . 
b) Tìm số hạng tổng quát của dãy SỐ Go, 
c) Tính tổng của 100 số hạng đầu tiên của Hợi số 0). 
15. Tìm các giới hạn Sau: 


gia ly 2 si) „ Nhóai —n+ Ÿ8 +? 


: b) Hưày 2c 8y +” 
2nx1 30. Ị 2n+3 


"....... Xe thED 2 


Z 


16. Cho tam giác đêu ABC, cạnh a. Người ta dựng tam giác đều AsB;C; có cảnh Su 


bằng đường cao ' của. tam giác AịC).; dựng: tam: giác đều A;B;Cs cố cạnh 
-bằng NHớ) cáo của tảm giác A2B,C; và cứ tiếpt tực như' Vậy. : 


5) số ĐI ¬-. 


`2) Tĩnh độ đi cạnh của tam giáo đến thức, VI Ề 
-b) Tính tổng các.chự vịt của tất cả các tam giác đến A;B;Cụ; í AC, Ũ kệ đá, rẽ 
:e) Tính tổng diện tích của các tam ch đều đó. 

“ Tìm các giới hạn. Sau; , 


_2xt -§ : : : _ x`—5x?+2 


_ Eềo PENG 32/2 j... Ð 503-0123). 
e) lim _— =H, 1 XS ng Hạ VI 2x -vJ4x-9 - 
x>2(x— 2)(x”—x— 2 _x>3 (x—3)(x2—2x—3) 


18. - Giả sử hàm số Šƒ xác định trên khoảng (3; 5), liên tục tại điểm x= 14 và thoả mãn : 
2</„) <# ~ §x+ 18 với mọi x (3; 3L, 
Tìm giá trị của hàm số ƒ tại điểm x = 4. 
19. ÔNG: 3/2 01 TậE SỐ. - : 


: Ẹ 

c= vốixz1växz0ˆ 

Š “ae TH XP hán ý 
#29) = |-3 vớixe-L 


0ˆ Ẵ VỚi.X = Ù 
-,_ Hên tục trên RR. ` | 
- 20, 'Tính đạo hàm của các hàm số co 
Nx2~-3x+ 1....... 
. Nx “-3x+2 : ` 
: ".... DN 3x2+1 
©y=cos2x—sin 3x) - -- đ) yetan | 
S »= xleotG” +1) ¬- TP Huệ y= —. 
: : ợ l~sinx.... 
_2L Chứng mình rằng đối với hàm Số y = x sinx, tạ có- ¬ Tờ: 
xy" ~20Ý ~ sim) + sy =Ú. ".... 
1 1.a- 32. 


22. Một sđtmyéa “động thẳng Có - phương. trình. s8:= 1ô + si + 5 


s Chứng mình rằng gia tốc của chuyển động đồ đương tại TnỌI thời điểm. 
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23. 


-.24. 


Gọi (G) là đồ thị của hàm số y=2J2-— x . Xác định toạ độ tiếp điểm và viết 
phương trình của tiếp tuyến của (G), biết răng tiếp tuyến đó cất D BỤC hoành tại 
điểm PG; 0. : 


Ấp dụng công thức tính gần đúng X» , hãy tính gần đứng các: giá trị sau 
in _Ð) cos61”. 


HƯỚNG DẪN - LỜI GIẤI - ĐÁP SỐ 


—. đến g thì x— 


XU 7 1t TL 


XE L TÊN XE: T+ET;xS Ta: k với ke Z2. 


2.5 & 2 8...4 : 
Hướng dẫn. Phân tích vế trái thành nhân tử nhưữ sáu :, Ï 
(cos + + cos7x) + (cos3x + cos5+) =2éos4x (cos3x + cdsx) =4 éOsx cos2x cos4x. 
Từ sinTO = TH sUY F4 C0510, =' _.. A Đo đó 


10 


= Ni 2591110 71 Xa Xa) 


% 0 ng từ =n đến Ôên y = -4en(x- 


10 10 


. thủ từ -4 x.. h Vậy. hầm số đã lẾS s đông biến trên khoảng tt ko, ñ) 
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:10,° "1D 


I= =#m, L8 LẮc, kez. 


Hướng dẫn. Dùng công: thức hạ bậc và công thức biến đổi tổng thành tích đựa 
được phương tình đã cho VỀ #S9 1B + ‡Ì* = coSết l ì ¬ `. 
3) x= t§ +k2n. 

Hướng dẫn. Sữ Nne '€os2x= = 2oos” X mỹ để: đứa về NEhEbE trình đối với cosx. 
b)x =2 Rối ¡x==g +2. `. | 

_ Nướng dẫn. Chú ý Ý rằng 2sin x ¬ sinx = sinx (2sinˆx ~ 1)=~ sinx cos2‡. - 


c)x=+ 1 +m (hay x=T + k) :ư=4+ km. với tanz= 


- Nướng dẫn. Biến: đổi vế trái thành q+ s00 = Sin2) + + rũ —sin hồ). 


te 
2` 


đ)z= km ¡ x= + ket với tang = 3. 


Hướng dẫn. Sử dụng công thức. tan2x —¬. ĐKXĐ: tanx z +1 
1~ tăn2x. ¿ ¬".-:- 
(tất nhiên, trước hết phải CỔ COSX z +0). 


= 1x... 
e)x=- @+n vớ cos2z= 1ã - nE” 


Đx=-C +n ;x=œ+n với tanở =1. c5 


3) Giá trị lớn nhất là ` SI2N2 ; -giá trị nhổ nhất SỐ - 
-42/ cóc X2 


b)x= :k2n ; x= 2zx3t2mn với sinz=—— Và oos0/<: 


2j5+2A2- z 2N5+22 - 


Ề ò Trong khoảng (0; 2m), không, có giá trị nào thuộc họ x.= -Ðn, Đối với họ _. 


: nghiệm thứ hai, ta có thể chọn ư= —. ~1,3153. Khi đó ta a có . 
ng 2v5+2\2 sự nh SN, 


To < Gia = 0<-2z+ lớn cà 


~ 2z- < l2n<2ø+2m. 


- Chỉ có một giá trị nguyện duy nhất của k thoả mãn điệu kiện. nầy, đó làk=1. 


vậy2 x=-2g+ 2n» 3, 653. 


l a)x= + Sự= -+ 5 tấm 


4 2" 


: Hướng dẫn. Biến đổi vế trái của phương trình như san ; . 


.. 4 cosxcos2x cos3x= 2 cos2x (cos4x + coš2x} = 2cos 2x +2 cos2x N Z , 


= 2eos” 2x+ (cos2x + cos6).. 


b)xe tim, 


27 


1~v5 ... 
2 


€Ồ)x=+ ở+ 2m với cosơ =. 


ng NI =' 
- Hướng dẫn. Đặtf =cos x — + nợ vờ Su hà và _ 
: : An €OSx : : " 


_Đx=kx;x=+a+k2n số mmư= LỆ ị 
-_„ Nướng dẫn. Biến đổi phương trình như Sau VớI điều kiệnc cosx cos2x cós3xz 0. 
: 3 tan2x~ 4 tan3x= -tan2x tạn” 3x Ẹ ï 

`© 3an2x— -tan3x) = tan3x (1 + tan2x tan3x) -. 
© -Ätanx =tanäy œ ~3tany = tu Lián2 
. 1-tan xtan2x 
Từ đó quy v về phương trình đối với tánzx là:fanx (tan x— 3)=0. 
7. C63! cách chọn 3 ngăn AB, € để xếp ba loại sách. Trong ngăn sách toán có 


6t cách xếp ; ngăn sách Vật lí có 4! cách XẾP; ngăn sách Hoá học. cố 2 cách 
xếp. Vậy cổ tất cả 31614121 = 207. 360 cách xếp sách. : ụ 


-8 _Clá= 48620. 


& ˆ tứ 


Hướng dẫn. Với0< k<18, sóhenghúpc11R Cũ œ họng 2 >] =Gx 6t, 
Âu nh 


-, - Ta cổ số hạng tự do nến và chỉ nếu s- 6= -0, tức làk=9- 
.9.' Chọn đáp ám (C).... : : 
Hướng dẫn. Số trưng hợp có tết là) c6=. 924. Các T he thuận lợi lầ: 
— Cả 6 thẻ được rút đệu ghỉ số 10, có 1 cách; 
— Có 5 thể được. rút ghỉ số: 10 n thể bệ ý ý trong số 6 thẻ còn lạ), có " 
CộC! =36 cách ; _ 


ˆ— C64 thệ được rút ghi số 1Ô và 2 ti ghỉsố 5, sau =90 cách. 
10. a)P= 0,92 x 0,88 = 0,8096. 

_ b) Xác suất của biến cố "Bình không đạt điểm; giỏi cả ¡ hai KHI h 

: 0,08 0,12= 0,0096. " SN g 
Vậy xác suất cần tìm là 1 — 0,0096 = 0,9904.. l 
11. Khi»z»= 2, bất đẳng thức đứng ì 
1= ?+(+zÿ? =2 +3) <2 (dox” <0. 

_ Giả sử với ø >2, đã có : l : . 

.qd-z2⁄ +(+4) <2", ta | di? Ninh @). 


218. 


12. 


13. 


1M. 


(a,b; 2: lP — ai hoặc (2, bo [vs 


Ta cần chứng mình : ; : Đ : 
q-2)”11+0+9<21, 'xi<b. `... ... 
Thật vậy, do |x [< 1 nến 0 <1— x<2và0<1+x<2; từ đó ta có. 
1-3”'+(q++”!=0q-x q4 -3x)+ 0x? +») 
-_ <2(->”+(+z)]<2. 221. 


-Bốn số cần tìm là 10, 7, 4, 1-hoặc 1, 4,7, 10). 


Hướng dẫn. Do bốn số cần tìm lập thành một cấp số cộng. nên ta có thể kí hiệu 
bốn số đó là a ~ đả, a;:.a + dvà a +24. Khi đó theo giá thiết ta có 
(— 4)+a+(a+4)+ (+28) = 4a+2ä4=22 ˆ 
_(œ-d +¿? +@+#đ +a+24Ỷ 24? 3224 cứ? 166. 
148 148 148 16 S). 


27-21-21 379. 


,Nướng dân. Nếu cấp số cộng có số hạng đầu là 4, công sai là ả thì ba số cân ˆ 


tầm theo thứ tự là Z, a+3dvà a+7ả. Từ giả thiết ta có,:. 
-4+(a+34)+(g+74)= Tin v5 
ˆ a(g+74j= (4+3. Đo ln 
8) Với mọi ø > 1, ta cố - | dự nỆ th HC, 
Hạy¡ = 2M, ~ TOYNG TT 20, =1) > Vài 2% 


_ “Vậy 0i) cấp số nhân với số hạng đâu, = =i — 1= 1 và công bội g= :2; 


b) Từ câu a) suy ra số hạng tổng quát của („) là v„ = 2” "*,.Do đó số Da M tổng 
quất của dãy („)là w„=y; + 1= 2" 1+ 1, „ 


'.e)9=2!99+oo, 


15. 


16. 


Hướng dẫn. Š= Mị + ủa + ... + lê =vj †Va+..+ Yiga+ 100. 
ø 2” Ÿ b) 2. sức G) 46, : 
Hướng dẫn. 2"— 3= D- TT} 

: Ko THỂN 2N 08 1g 0 


đ)1. sả 
: - mm. ` : 
a) Độ dài cạnh của tam giác đều A„B„C,„ l z Ki vấn 


`.6a l : J_. 
b : ` e) 833. 


219. 


19. 


17. an `. 0... ©) +, 
Hướng dẫn, —— Cng 2 6 bon C5 
____ (x-2Xx“=x+2) (œx-?2? +1 
=4) v 
24 : TP : 
.18: Ta có #4) - 2 >0 với mọi xe (3; 5).: Vì ƒ liên tục tại điểm x = 4 nên 


Tim [ƒGỹ~ 2]= ƒ0= 2>2 ĐH ND h 
Tương' tự m2: —§x+18~ -f0)]=2= /0>0 by 44) <2 Từ đó ta có : 
4)=2. 


Hiển nhiên hàm SỐ liên tục tại mọi điểm x# -lvàx# 0. 
Với x#~1 và xz 0, tạ có ƒ@) = xœˆ —x+ 1), suyra 
lim ƒ@)= đh ve, -xz+1)=-3 =f-U.,và - 


cả "im ƒQ)= tim xóẼ —x+= 0=/0). 


l .Yg làm 9/6) ng lên di7=-1tà di" 0,suy ra nồ Hiên tục trên R, 


20, 


gyn- 10A0 13 cờ la 
.2424x2—3x+2. _. l : 

Bởi G2 ~x+1)(@3Š ~32 == : 

TU N, v@x” +Ð 


©) y= ~6cos” 2x Hàng 3sin6x. 


_8y.= 3(8x. ~n) tan xẻ nhi (§->) | 


ˆ_Ðy= 


=' ".. : ¬ 


2.Jcosx(—sin z) _. 


Ề .. -€0§x - 5 "¬" Hắc TU 
Hướng dân. Đặt w = ————, ta có ư`.= ` 


l¿.— Và. 
l1—sinx - -J-sn+: ca 
BÀ LÊN 1 : Cá” và 
2V 2(—sin x) Em nà 
1~sinz ` 


21. Hướng dẫn. Ta có y = Sinx + x COSX ; sở ' =2cosx— xsinx. 


-22. Hướng dẫn. Gia tốc tại thời điểm 7]là 0) = = s”@) =.+3 +3. 


_ 28. Tiếp điểm M( ; 1), phương trình tiếp yến lày= Ha, 


Hướng dẫn. Ta có l Đo đó, nếu gọi tiếp điểm là: Mẹ -b) Hà 
Tiền bài Xi i TC 


phượng trình của tiếp tiyến tại M a v= 


=È—œ:-gj + b. Để dế Tà 
2V42-#. co , s 
cất trục hoành tại ro: 0), điệu kiện: là 


0= 3- =3) +b, .c. 
Sài 5) ai „ ĐI, _ 
Mật khác vì thuộc đổ tị của hầm số nên : š Xấu, vú: 
SƯ Ôn Xi N3 ni 


"Từ _ và (2) suy 1a ø= cbị= =lvà phương trình tiếp tuyến phải tìm l : 
" y y==20x= 3). 
2 a) 215 ~5, 9391. 


tướng dẫn. Xét hàm số y = ứ và để ý ràng 3216 Chọn =.. và 
_Ax=-l, 


b), cos61” ~0,485. 


-Hướng dẫn. Chí ý rằng 6ï° đổi ra số đọ radian thì được T 3 tiệc 
_ xế hàm số) co tacântBhem L5 + T6) .Chọn xọ= . và Ax “180 
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